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NUMERE NATURALE.




§1 Multimea numerelor naturale

1.1. Multimea numerelor naturale. Recapitulare

Ne amintim

Numerele 0, 1,2, 3, ..., 10, ..., 879, ..., 2020, ... se numesc numere naturale.
Multimea numerelor naturale se noteazi cu N.
N={0,1 2,3, ...}
Multimea numerelor naturale este infinita.
Multimea numerelor naturale nenule se noteaza cu N*.

Rezolvam si explicam

1 Scrieti trei elemente ce apartin multimii M/ —multimea numerelor naturale pare.
Rezolvare:

2eM; [ eM; [0 eM.

2 Reprezentati multimea prin enumerarea elementelor:
a) A={x|xeN, 12<x<16}; b) B={x|xeN’, x<7}.

Rezolvare: Rezolvare:

A= (12, 13, [ 5= (M.

1.2, Operatii cu numere naturale. Recapitulare

e amintim

Dumitru pleacd si se Intoarce
acasa de la scoald pe acelasi traseu,
deplasandu-se cu aceeasi viteza.
De acasa pana la centrul comercial
el merge 5 minute, iar de la centrul
comercial pand la scoala — 7 minute.

Centrul
comercial

a) In cate minute parcurge Dumitru distanta termeni ‘
de acasa pan la scoald? ’/ \‘
Rezolvare: ) at+b=c
5\ +/7 = 1%\ (min.) — /
termeni  sumi suma

Raspuns: 12 minute.
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b) In cat timp ajunge Dumitru de la scoald acasa?

Rezolvare:
7+5=12 (min.) atb=b+a, a beN
Obtinem:5+7=7+5 ——» Comutativitatea adunarii

Rdaspuns: 12 minute.

¢) In cate minute va ajunge Dumitru de acasa pana la scoald daca va intra pentru

10 minute 1n centrul comercial?

1.

2.

3.

Rezolvare:
(5+10)+7=15+7=22 (min.) (a+b)y+c=a+(b+o),
sau 5+(10+7)=5+17=22 (min.) a,b,ceN

Obtinem: (5+10)+7=5+(10+7) Asociativitatea adunarii

Rdaspuns: 22 de minute.

Proprietatile adunarii
Comutativitatea adundarii
a+b=>b+a,oricare ar fi numerele naturale a si b.
La schimbarea locului (comutarea) termenilor, suma nu se schimba.
Asociativitatea adundrii
(a+b)+c=a+(b+c),oricare ar fi numerele a, b, ce N.
Oricum am asocia (grupa) numerele la adunare, suma nu se schimba.
Elementul neutru 0

a+0=0+a=aq, oricare ar fi numarul natural a.
Adunand un numar cu zero sau adunand la zero un numar, obtinem acelasi numar.

d) Cu cate minute mai putine parcurge Dumitru distanta de acasd pana la centrul

comercial decat de la centrul comercial pana la scoala?

Rezolvare:
7-5=_ (min.
? ) descazut  scazator )‘
descazut scazator diferenta
a-b=c
k’Y‘J
Raspuns:| | minute. di\Pe ren{é

Numere naturale. Recapitulare si completari _



e) Aflati distanta de la casa lut Dumitru pana la scoald, daca el se deplaseaza cu

viteza de 80 m/min.

Rezolvare:

80-12=/_ (m)

\/

factori

Raspuns: . m.

f

produs

factori *
7\

a-b=c

W,

produs

f) Cu ce viteza trebuie sa se deplaseze Dumitru pentru a ajunge la scoald in 10 min.?

Rezolvare:

. :10=l (m/min)

deimpartit

f

impartitor

Raspuns: . m/min.

Lu-RAM jN -ERE - HI!

™

cat

4 Reproduceti si completati tabelul:

q,‘%

a b ab | b-a
6 9

4@
42 11 '
76 1

2 Reproduceti si completati tabelul:

deimpartit Tmpartitor *

%

Concluzi: a-b=_ | |
a-1=1-a=.

a | b | c|@b)ycla®d-c)la(b+c)
21715
1213 | 4
6 [ 1 |9

Concluzii: a-(b-c)=---

a-(b+eoy=1+1



Generalizam

Proprietitile inmultirii numerelor naturale
1. Comutativitatea inmultirii
a-b=b"a,oricare ar fi numerele naturale a si b.
La schimbarea locului (comutarea) factorilor, produsul nu se schimba.
2. Asociativitatea inmultirii
(a-b)-c=a-(b-c),oricare ar fi numerele a, b, ce N.
Oricum am asocia (grupa) factorii, produsul nu se schimba.
3. Elementul neutru 1
a-1=1-a=a,oricare ar fi numarul natural a.
Inmultind un numir cu 1 sau inmultind 1 cu un numar, obtinem acelasi numar.
4. Distributivitatea fati de adunare si scadere
a-(b+c)=a-b+a-c,oricare ar fi numerele a, b, ce N.
a(b—c)=a-b—a-c,oricare ar fi numerele a, b, ce N.
5. 0-a=a-0=0, oricare ar fi numarul natural a.

'// Calculati Tn modul cel mai convenabil: a) 103-8; b)167-52—-167-42.
Rezolvare:
a)103-8=(100+3)-8= L+ - = + =
b) 167 -52—-167-42=167-( - )=167- =

1.3. Ridicarea la putere

Zaharul rafinat este ambalat in cutie, in straturi. Fiecare strat
consta din 4 randuri a cate 4 buciti de zahar. In total sunt 4 astfel
de straturi. Cate bucati de zahar sunt in cutie?

Rezolvare:
4-4-4=064 (buciti).
Raspuns: 64 de buciti.

Eyh :
‘S « exponentul puterii
4-4-4 = puterea
— .

* baza puterii
produs a trei factori

Numere naturale. Recapitulare si completari




¢ Ridicarea la putere cu exponentul natural » >1 aunui numar natural a se
numeste inmultirea a » factori, fiecare egal cu a:

a"=a-a-a-...-a, unde n >1 (citim,,a la puterean”).
—_
n ori

- 1
1"=1; =1, dacia#0; a' =a; 0° nuare sens.

¢ Ridicarea la puterea n a unui numar natural este o inmultire repetata cu
n factori egali cu numarul dat.

'/ Scrieti ca putere:
a) 5-5=5% —seciteste ,,5 la puterea a doua” sau ,,5 la pitrat”;

b)2-2-2= 2° —se citeste ,,2 la puterea a treia” sau ,,2 la cub”;

2

c)3-3-...-3=3"" —seciteste,,, laputereaa ;
\ﬁf—/

7 factori

d)9-9.-...9= —seciteste,,  laputereaa ”
H_/
10 factori
* Calculati:
a) 7-4°=7-16=
2 _ 2_ . .
b) (7-4)" = = Daca expresia nu contine paranteze,
) 7+4° =7+ = operatia ridicarea la putere se
efectueaza prima.

e, TREANZT— O~

v Cuvantul putere (potentia) este prima data utilizat de Rafaclo Bombelli in
secolul al XVI-lea.

v Notatia a” a fost introdusa de René Descartes (1596—1650).

v’ Puterile lui 10 au o importanta speciald in matematica si in viata, avand si
denumiri interesante: 10°—milion, 10° —miliard (sau bilion), 10> —trilion si
asa mai departe.

Unul dintre astfel de numere e numit Googol. Sarcina: Gasiti in Wikipedia
ce numdr este Googol-ul si cine l-a numit astfel.

I cepiow 1



1.4. Proprietatile puterii

Cercetdm si descoperim

1 33=33-333=333.33=3"
2 ori : i
ol 3 ori (2+3) ori
5.52=5.5.5.5.5.5=5.5.5.5.5.5 =5%2,
4 ori m (4+2) ori

Aplicam. Calculati: 2°-2* =27+ =20=

Relineti! T/I

/ 'l

am .al’l — am+n,
oricare ar fi nu-
merele naturale
nenule a, m, n.

2 25:03-232:8=4=22=25% -
3°:32=243:9=27=3"=3"72
Aplicam. Calculati: 7°:7*=7" "=

:7 =

a”:a"=a"",
oricare ar fi numerele
naturale nenule a, m,
n,cum>n.

3 (5°*=(5-5-5%=(5-5-5)-(5-5-5) =
=(5-5)-(5-5)-(5-5) =5%-5%.5% =
=5%#? =5°2 =5° =15625.

(22)* =2%.22.2%.2% =28 = 2% = 25,

Aplicam. Calculati: (3°)’ =37 " =3"=

A, (2-5)°=10°=1000=8-125=2°.5°
(10-4)* = 40* =1600 =100-16 =10*-4°,

Aplicam. Calculati: (4-2)° =1 *- *=

= | (a")" =a"",
oricare ar finu-
merele naturale
nenule a, m, n.

=P (a-b)"'=a"-b",
oricare ar fi nu-
merele naturale
nenule a, b, n.

/.

I

Generalizam

Avem urmatoarele reguli de calcul cu puteri:
am . an — am+n X
a”:a"=a"".

(am)n — am<n.

(a-b)'=a"-b".

@ Pentru a inmulti puteri cu aceeasi baza, scriem baza si adunam exponentii:

@ Pentru aridica o putere la alta putere, scriem baza si inmultim exponentii:

@ Pentru a Imparti doud puteri cu aceeasi baza, scriem baza si scidem exponentii:

@ Pentru aridica un produs la putere, ridicdm fiecare factor la puterea respectiva:

Numere naturale. Recapitulare si completari _




Exercitii i probleme

_JEN

1. Scrieti patru elemente care apartin multimii:
a) A—multimea numerelor naturale de doua cifre;

b) B—multimea numerelor naturale care se impart fard restla 5;

¢) C—multimea numerelor naturale care la impartirea cu 10 dau restul 3.

2. Reprezentati multimea prin enumerarea elementelor si aflati cardinalul ei:
a) A—multimea numerelor naturale de o singura cifra;

b)B={x|xeN’, x<6};
)M ={x|xeN, 3<x<9}.

3. Din elementele multimii M = {% 35:0; 052 33 7: 1

} formati multimea 4,

ale carei elemente sunt numerele naturale — elemente ale multimii M. Aflati cardina-

lul multimii 4.

4. Distanta rutiera intre Chisinau si Comrat este de 99 km, iar

intre Comrat si Cahul — de 82 km.

a) Cati kilometri a parcurs automobilul care s-a pornit din

Chisinau si a ajuns la Cahul trecand prin Comrat?

b) Cu cati kilometri mai putini a parcurs automobilul facand
cale intoarsa direct din Cahul spre Chisinau, fara a trece prin
Comrat, daca distanta de la Cahul pana la Chisinau este de

168 km.

5. Constitutia Republicii Moldova a fost adoptata la 27.08.1994. Cati ani completi

traieste tara noastra in baza Constitutiei?

6. Terenul de volei trebuie ingradit cu plasa. Lungimea terenului de forma dreptun-
ghiulard este de 18 m, iar latimea lui este de 2 ori mai micd decat lungimea. Cati metri

de plasa trebuie de cumparat?

7. Calculati in modul cel mai convenabil:

,U
IJ‘-
i

a) (12+99)+101; b) 57+ (43 +156); c) (324+529)+676;
d) 12-13+13-18; e) 37-26+33-26; f) 154-56—-46-154.
8. Scrieti ca putere:
a)2-2-..-2; b) 3-3-...-3; c)S5-5-...-5.
—_ (SR
7 factori 20 factori 100 factori
9. Transcrieti i Puterea 37 512
completati tabelul: Baza puterii 3 7 1
Exponentul puterii 4 10 100




10. Lu-RrAM jN -ERE - HI ! 3=

Reproduceti si completati tabelul:
Ay alo|1|2]3/45|6[7]89]10 '%«)f%

az ) Sfat
Invétati pe de
rost aceste
rezultate — ele
va vor fi de folos
la studierea

by | a |11 |12 | 13|14 | 15|16 |17 |18 | 19 | 20

a matematicii.

11. Folosind rezultatele din tabelele completate la ex. 10, calculati:

a) 147-12%; b) 13° +11°; c) (2> +13)%; d) 10° +10°;

e) 5-4°—150; ) 17> =77 g) 750:5%; h) 15% -5°,
12. Calculati:

a) (2-6)*;  b)3-5% ) 47:2% d) (8%)%; e) (1*)°;

f) 7° -5°; g) 3-3%; h) (2°)* - 4; i) 125:5% j) 6°:(2°-3%).
HE[]

13. Intr-un troleibuz erau 67 de pasageri. La prima
statie au coborat 19 pasageri si au urcat 23,
la statia a doua au coborat 32 de pasageri
siauurcat 12. Cati pasageri erau n troleibuz
dupa statia a doua?

14. Calculati folosind modelul:

Model:
36-25=9-(4-25)=9-100 =900.

a) 150-42; b) 112-12; c) 18-35.
15. Calculati utilizand distributivitatea inmultirii:

a) 102-13; b) 201-24; c) 105-36;

d) 127-23+127-77; e) 352-92+352-208.

16. Ce este mai mare: sumaa 11 termeni egali cu 12 sau suma a
12 termeni egali cu 11? Argumentati raspunsul.

17. Perimetrul patratului reprezentat este egal cu 48 cm. El a fost
divizat in 4 triunghiuri. Calculati aria unui triunghi.

Numere naturale. Recapitulare si completari _



18.

19.

20.

——

Lu-RAM N ERE-HI ! o

Calculati in modul cel mai convenabil:

a) 417-38+(583-11+583-27); b) 12-17+35-13+17-23;

c) (37-26+58-34)+21-26; d) ((2*)’-74+102-10) +64-26.

Scrieti ca putere cu baza 2:
a)8; b)64; ¢)1024; d)256; e) (4); )16’ g) 3278

Aflati:  a) cubul sumei numerelor 5 i 6;
b) suma cuburilor numerelor 5 s1 6;
c) patratul diferentei numerelor 33 51 17;
d) diferenta patratelor numerelor 33 51 17.

21. Calculati oral utilizand regulile de calcul al puterilor:
a) 5°-4°; b) (2°)*:2°%; c) (15°-157):15°; d) (3%)°:(3*-3%);
e) (10°)%:10%; 1) (4-3%):(4-3)%; g) (7°)°:7°-10.
22. Calculati:
a) 2°-5°:10°; b) (15%)°:(3°-5°%); c) (25-4)"°:(2°-5Y);
d) (7?)°:49%.5°% e) 225-15°-0%; £) 1°% . (5-6)° : 30°;
g) 4%-8°:16"; h) 9°-27*:3%; i) 5°-25' ;125"
23. Comparati: >
a) 2° O 52 b) 3* O 4° -
4
EER
24. Pentru numerotarea paginilor unei carti s-au folosit 183 de cifre. Cate pagini are

25.

26.
27.

cartea?
Cinci pisici prind cinci soareci in cinci minute. Cati soareci vor prinde 10 pisici
in 10 minute?
Aflati ultima cifrd a numarului: a) 2021°;  b) 56'°;  ¢) 3%
1) Cercetati si completati:
1+3=4=2%
1+3+5= =%
1+34+5+7=] =1 %
1+34+5+7+9= = *~

2) Ce legitate ati observat? Formulati-o.

3) Folosind legitatea descoperitd, calculati suma primelor 20 de numere naturale
impare.

4) Calculati suma tuturor numerelor naturale impare de la 1 1a 99.



§2 Divizibilitate
5 21 Divizor. Multiplu

\ um
1\| Nif-Nif, Naf-Naf si Nuf-Nuf doresc sd cumpere mere. Cele doua 1azi contin

aceeasi masa de mere. Pe care dintre ele trebuie sa o aleaga ei astfel incat fiecarui
purcelus sa-i revina acelagi numar de mere?

Rezolvare:
15 mere pot fi impartite In mod 20 de mere nu pot fi impartite in mod
egal la 3 purcelusi. egal la 3 purcelusi.
Scriem: Citim: Scriem: Citim:
15: 3 sau 15 este divizibil cu 3 2073 sau 20 nu este divizibil cu 3
3|15 3 divide 15 3120 3 nudivide 20

3 este divizoral lui 15

3 nu este divizor al lui 20

o Numirul natural q este divizibil cu numirul natural » daci existi un numar
natural c astfel incat a="b-c.

Scriem: a:b.

Se mai spune: b este divizor al numarului a sau b divide numarul a.

Scriem: b|a.

¢ Numarul natural @ este multiplu al numarului natural b daca a se imparte

exactla b.

Evident, daci b divide a, atunci a este bla

un multiplu al numéarului b. divizor al multiplu al
[ Aplicam | numaruluig  numarului b

2 Cati divizori si cati multipli are numrul 12?

Rezolvare:

Deoarece 12 sedividecu 1, 2, 3,4, 6, 12, rezulta ca acest numar are 6 divizori.
La 12 se imparte exact fiecare dintre numerele 0, 12, 24, 36, 48, 60, 72, ... .
Observam ca orice numar de forma 12 -n, unde ne N, se imparte exactla 12.
Prin urmare, 12 are o infinitate de multipli.

Raspuns: Numarul 12 are 6 divizori si o infinitate de multipli.

Numere naturale. Recapitulare si completari _



;/ _I! Retlineli!

¢ Multimea divizorilor unui numar natural nenul » este finita si se noteaza D, .
¢ Multimea multiplilor unui numar natural nenul z este infinitd si se noteaza M .
Deci, D, ={1, 2, 3, 4, 6,12},
M., ={0, 12, 24, 36, 48, .. }.

Observatie. Orice numar natural nenul n se divide cu 1 i cu n. Numerele 1 sin se
numesc divizori improprii ai numarului », ceilalti divizori se numesc divizori proprii.
* Completati:

Divizorii numarului 18 )

— T

proprii improprii

9 9 2 9

2.2. Criterii de divizibilitate

1|| Selectati numerele care se potrivesc fiecarui cos. —
| Numere

vt | [
-.100 ..370 —7- dii

| divizibile

culb
|
L8 Ne aminti
% Ry . e en . C e .
e Un numar natural este divizibil cu 2 daca si numai daca ultima sa cifra este 0,
2,4, 6 sau 8.
e Un numar natural este divizibil cu 5 daca si numai daca ultima sa cifra este 0
sau 5.
e Un numar natural este divizibil cu 10 daca si numai daca ultima sa cifra
este 0.

2 Care poate fi ultima cifrd a unui numar divizibil cu 3?

Rezolvare:
Examinam cativa multipli ai numarului 3: 3,6,9, 12,15, 18,21,24,27,30,33, ....
Raspuns: Orice cifta.

IR cepiow 1



335 Examinati sirul numerelor si completati:

| 81,268, 873, 100, 108, 78,95 )

- e
Numere divizibile cu 3 Numere a caror suma de cifre
81 este divizibila cu 3
81
* Trageti concluzia.

) * Rezolvati sarcina & cercetand divizibilitatea cu 9. Trageti concluzia.

-
=
’ ¢ Unnumar natural este divizibil cu 3 daca si numai daca suma cifrelor sale este
divizibila cu 3.
¢ Unnumar natural este divizibil cu 9 daca si numai daca suma cifrelor sale este
divizibila cu 9.
| Aplicdm |
W Aplicati criteriile de divizibilitate si selectati Model
numerele divizibile cu: :
168: 3, deoarece
a) 3; b) 9. §883) (3456 1+6+8=15,
ar 1533
288 e
123

Ay Adevarat sau Fals?

a) Toate numerele divizibile cu 9 sunt divizibile cu 3.

{ || iz
b) Toate numerele divizibile cu 3 sunt divizibile cu 9. /’/ —b
¢) Unele numere divizibile cu 3 sunt divizibile cu 9. |

2.3. Numere prime. Numere compuse.
Descompunerea numarului in produs de factori primi

1 Observati numerele. Ajutati-1 pe Naf-Naf sa aleagd numerele care nu au divi-
zori proprii (adicd numerele care se divid doar la ele Tnsesi sila 1). '

Rezolvare: >)
Numerele 53, 71, 43, 19 se divid doar la 1 si la ele insesi. Astfel de numere se
numesc numere prime.

Fiecare dintre numerele 42, 38, 81, 27, 39 au mai mult de 2 divizori. De exemplu,
42 sedividecu 1,2,3,6,7, 14, 21, 42.

Astfel de numere se numesc numere compuse.

Numere naturale. Recapitulare si completari _



;/ II Relineli!

K
¢ Un numar natural » este numar prim daca are doar doi divizori: 1 si n.

¢ Unnumar natural z este numar compus daca are mai mult de doi divizori.

Observatie. Numarul 1 nu este nici simplu, nici compus, deoarece se divide
doar cu 1.

» Completati sirul astfel incat s scrieti primele zece numere prime:
2,3,5,7,11, 13,17, , ,

2, Observati cum Stietot si Stiemult au descompus in factori primi numarul 300.

Metoda 1 R Metoda 11
' 300 ¢

150

75

25

5

1

@ Tmpartim exact numarul din stanga la

cel mai mic numar prim posibil §i scriem

catul obtinut sub deimpartit.
@ Repetam pasul @ pana cand obtinem

DN D W NN

catul 1.
300=2%-3-5 300=2°-3.5
| Aplicam |
* Descompuneti in factori primi numarul: a)420; b) 1200.
T — .

i \& poet, atlet, geograf'si astronom antic grec, care a descoperit un
"':;_ A\ _f‘ procedeu de a gasi numere prime, numit Ciurul lui Eratostene.
~——Procedeul presupune eliminarea numerelor compuse dintr-un sir de numere {
& naturale scrise in ordine incepand cu 1: primul numéar .
n gifent de 1, si anume 2, este prim; multiplii lui 2, nume-
~ . rele pare, sunt numere compuse si se elimina. Primul
numadr neeliminat dupa 2 este 3, care este prim, iar
toti multiplii sdi sunt numere compuse si de asemenea
\ se elimina. Urmatorul numdr rdmas este 5, care este
?; prim, iar toti multiplii sdi se elimina s.a.m.d. ‘89)
. BN

?’*—""'9 N Eratostene din Cyrene (276—194 1.H.) a fost matematician, 3
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2.4. Cel mai mare divizor comun

Cercetdm si descoperim

1in preajma sarbatorilor de iarnd, un magazin a pregatit cadouri identice cu bom-
boane ,,Meteorit” si ,,Do-re-mi”. Cate cadouri, cel mult, pot fi formate cu 120 de
bomboane ,,Meteorit” si 144 de bomboane ,,Do-re-mi’’?

Rezolvare:

Fiecare dintre numerele 120 si 144 trebuie sa se divida cu numarul de cadouri.
Scriem divizorii fiecarui numar.

D,,=1{1,2,3,4,5,6,8, 10, 12, 15, 20, 24, 30, 60, 120}.

D,..=1{1,2,3,4,6,8,12, 18, 24, 36, 72, 144}.

Observam ca cel mai mare numar care divide 120 si 144 este 24.

Prin urmare, pe raft pot fi cel mult 24 de cadouri.

Spunem ca 24 este cel mai mare divizor comun al numerelor 120 si 144.

Scriem: 24 este c.m.m.d.c. al numerelor 120 si 144.

Notam: (120, 144) =24,

Raspuns: 24 de cadouri.

E- Retineti!
¢ Cel mai mare divizor comun al numerelor naturale a si b este cel mai mare
numar natural la care se imparte exact fiecare dintre numerele a si b.
Notam: (a, b).
¢ Daca (a, b) =1, atunci numerele a si b se numesc numere prime intre ele.

2 Calculati c.m.m.d.c. al numerelor 450 si 1050.

Rezolvare:
@ Descompunem in factori primi fiecare numar si aflam (subliniem) toti factorii
primi comuni:

450 | 2 1050 | 2
225 |3 525 | 3
75 |3 == 450=2-32-5° 175 | 5 =—=1050=2-3-5-7
25 |5 ) 355 )
515 7|7
1 1

@ Calculam produsul factorilor primi care au cei mai mici exponenti ai puterilor si
care apar in ambele descompuneri.

(450,1050) =2-3-5> =150.

Numere naturale. Recapitulare si completari



;/ _l! Retlineli!

Pentru a afla cel mai mare divizor comun a doua numere (c.m.m.d.c.):

@ descompunem numerele date in factori primi si aflam (subliniem) toti facto-
rii primi comuni din descompunerile obtinute;

@ aflam produsul dintre factorii primi comuni care au cei mai mici exponenti ai
puterilor.

Pe baza acestei reguli se poate afla cel mai mare divizor comun a trei si mai multe
numere. De exemplu, 72=2-2-2-3-3, 84=2-2-7-3, 180=2-2-3-3-5.

Deci, (72, 84,180)=2-2 -3 =12.

Daca numerele date nu au factori primi comuni, atunci cel mai mare divizor comun al
acestora este 1. De exemplu, (9, 11)=1.

Daca un numar natural se imparte exact la alt numar, atunci numarul mai mic este

tocmai cel mai mare divizor comun al numerelor date. De exemplu, 48 : 24 =2, deci
(48, 24) =24.

Observatie. Daca b divide a, atunci (a, b) = (b, a) =b.

2.5. Cel mai mic multiplu comun

Cerceldm si descoperim

4| Cate rate, cel putin, sunt in card, daca la
balta ele se duc cate 8 in rand, iar de la balta se
intorc cate 6 in rand?

Rezolvare:

Numarul de rate trebuie sa fie divizibil cu 6 i cu 8.

Scriem cativa multipli ai numerelor 6 si 8.

M= {0, 6, 12, 18, 24, 30, 36, 42, 48, ...}.

M, = {0, 8, 16, 24, 32, 40, 48, ...}.

Observam ca cel mai mic multiplu comun al numerelor 6 si 8 este 24. Prin urmare, in
card erau cel putin 24 de rate.

Raspuns: 24 de rate.

Spunem ca 24 este cel mai mic multiplu comun al numerelor 6 si 8.
Scriem: 24 este c.m.m.m.c. al numerelor 6 si 8.
Notam: [6, 8] =24.
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E- Retineli!
J

Cel mai mic multiplu comun al numerelor naturale a si b este cel mai mic numar
natural nenul care se Imparte exact la fiecare dintre numerele a si b.

Notam: [a, b].
2 Calculati c.m.m.m.c. al numerelor 144 si 150.
Rezolvare:
@ Descompunem 1n factori primi fiecare numar.
144 | 2 150 | 2
722 7513
36| 2 — 144=2*.32 2515 — 150=2.3.5°
18 2 - 515 =
913 1
313
1

@ Calculam produsul dintre factorii primi care au cei mai mari exponenti ai puterilor
s1 sunt prezenti in cel putin una dintre descompunert:
2*.3?.5? =3600 sau [144, 150] = 3600.
Raspuns: [144, 150] = 3 600.

Pentru a afla cel mai mic multiplu comun a doud numere (c.m.m.m.c.):

@ descompunem numerele date in factori primi;

@ calculam produsul factorilor primi care au cei mai mari exponenti ai puterilor
sisunt prezenti in cel putin una dintre descompuneri. Pentru a determina acesti
factori, completam descompunerea unuia dintre numere cu acei factori din des-
compunerea celuilalt numar care lipsesc la descompunerea primului numar.

Daca un numar se divide cu altul, atunci numarul mai mare este cel mai mic multiplu
comun al acestor numere. De exemplu, [48, 24] =48, deoarece 48 : 24.

Cel mai mic multiplu comun a doud numere reciproc prime este egal cu produsul
acestor numere. De exemplu, [9, 11]=9 - 11 =99.

Putem afla cel mai mic multiplu comun nu numai a doud numere, ci si a mai multor
numere, utilizind regulile de mai sus.

335 Calculati c.m.m.m.c. al numerelor 24, 63 si 40.

Rezolvare:

Descompunem in factori primi fiecare numar:
24=2-2-2-3,63=3-3-7,40=2-2-2"-5.
Atunci [24,63,40]=2-2-2-3-3-7-5=2520.
Raspuns: [24, 63, 40] = 2 520.

Numere naturale. Recapitulare si completari _



Observatie. Se poate ardtaca [a, b] = , pentru orice numere nenule.

( b)
1446150 3600,

Intr-adevar, (144, 150) =6 si

/ -
(144, 150) [14\4, 150] —W
[a, b]-(a,b)=a-b

Exercitii si probleme
I
1. Selectati oral numerele divizibilecu: a)2; b)5; c¢)10.

21 ) 500 ) 4000 ) 2615 )
995 ) 59 ) 45 )

2. Scrieti toate numerele naturale de doua cifre:
a) divizibile cu 2 sicu 5; b) divizibile cu 10;
¢) care se divid cu 5, dar nu se divid cu 10.

3. Aflati catul i restul impartirii:
a)2456:5; b)3149:2; ¢)2783:10; d)1234:3; ¢)43210:09.

4. Aflati numerele mai mici decat 30, fiecare egal cu suma divizorilor sai, in afara
de el insusi.

5. Aplicand criteriul corespunzator de divizibilitate, selectati oral numerele divizi-
bile cu: a) 3; b) 9.

6. Aflati divizorii proprii ai numarului: a)36; b)48; c¢)126; d)416; e)500.

7. Determinati multiplii de doua cifre ai numarului: a)21; b)18; c¢)35; d)19.

8. Selectati numerele prime:

(177)  (311)  (137)  (267) (123) [211) [163)

9. Descompuneti in factori primi numarul:
a) 36; b) 80; c) 100; d) 136; e) 240.
10. Aflati cel mai mare divizor comun al numerelor:
a) 125120; b)27s5172; ¢)60s164; d)96si36; e)360si840; f)84sill2.

315. ) 48. 360, 4 312
320 124 420 390

11. Simplificati fractia: a) S5~
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12. Aflati cel mai mic multiplu comun al numerelor:
a)5s18; b)45s519; c¢)27s145; d)12si118; ¢€)33s139; f)645si48.
13. Fara a efectua impartirea, aflati oral restul Impartirii numarului 123 456 789 la:
a)2; b)s5; ¢)10; d)3; e)9.
14. Aflati toate numerele de forma:
a) 123a, divizibile cu 3; Model: ab=10a+b-
b) 25ab, divizibile cu 9; abc =100a+10b +c.
¢) 63bc, divizibile cu9 sicu 10. |
EE[]
15. Lu-RAM N ERE HI I nete
Scrieti trei numere formate doar:
a) din cifrele 1 5i 0, divizibile cu 3; b) din cifrele 2 si 3, divizibile cu 3;
¢) din cifra 3, divizibile cu 9; d) din cifrele 1 s14, divizibile cu 9.
16. Adevarat sau Fals?
a) Produsul a doud numere impare este un numar impar.
b) Patratul unui numar par este un numar impar. g Z_||b
¢) Cubul unui numar impar este un numar par.
d) Cubul unui numar par este un numar par.
17. Doud maxi-taxiuri se pornesc la ora 6:00 de la aceeasi statie. Primul maxi-taxi
revine peste fiecare 45 de minute, iar al doilea — peste fiecare ora.
La ce ord se vor mai intilni in statie cele doud maxi-taxiuri?
18. Care este restul Impartirii numarului natural # la 6, daca n+4 este divizibil cu 6?
19. Adevarat sau Fals?
a) Suma a doud numere pare este un numar par.
b) Diferenta a doud numere impare este un numar impar.
[||h c)Daca c|a si c|b, atunci c|(a+Db), pentruorice a, b, ce N.
s d) Daca un numar natural se divide cu 5, atunci el se divide cu 10.
e) Daca un numar natural se divide cu 2 si cu 5, atunci el se divide cu 10.
f) Daca c|(a+b), atunci c|a si c|b, pentruorice a, b, ce N.
M, M,
20. Copiati diagramele si plasati pe ele, la locul
potrivit, numerele:
5,6,8,9,10, 12, 15, 16, 18, 20, 21, 25, 30.
M 5

Numere naturale. Recapitulare si completari _



21.

Aflati numerele naturale m si n, stiind ca:
a) m+n=24si (m, n)=8§; b) m+n=45si (m, n)=09.

22. Aflati valorile lui x, multiplii numarului 7, pentru care este adevarata inegalitatea
45 <x <98.

23. Lasfarsitul lectiei, elevii i-au dat profesorului de matematica caietele pentru pro-
bele de evaluare si caietele cu temele pentru acasa, in total 55 de caiete. Toti elevii
au dat oare profesorului ambele caiete?

24. Lu-RAM N ERE_HI ! nete
Substituiti in sirul 5% 1% fiecare % cu o cifrd astfel incdt numarul obtinut sa fie
divizibil: a)cu3; b)cu9.

Aflati toate solutiile posibile.

25. Scrieti trei perechi de numere reciproc prime. Aflati pentru fiecare pereche de nu-
mere cel mai mic multiplu comun.

26. Care trebuie sa fie cel mai mic numar de metri de plasa intr-un sul pentru a putea fi
vanduta fara rest cate 3 m sau cate S5 m?

27. Aflati numerele de doua cifre, multiplii lui 22.

28. Intr-o cutie mica incap 24 de ciocolate, iar intr-o cutie mare — 40 de ciocolate.
Aflati cel mai mic numar de ciocolate care pot fi ambalate atat in cutiile mici, cat
siin cutiile mari.

29. Lacompetitiile sportive de gimnastica au participat echipe identice dupa compo-
nent. In total erau 145 de baieti si 87 de fete. In toate echipele erau acelasi numar
de baieti si acelasi numar de fete.

a) Aflati cate echipe au participat la competitii.
b) Determinati cati baieti si cate fete erau in fiecare echipa.

30. Liasi Liza ambaleaza cele 24 de portocale si 18 pere in pachete cu acelagi numar
de fructe.

a) E posibil sd se formeze 9 pachete?
b) Dar 8?
c) Care este cel mai mare numdr de pachete in care pot fi ambalate fructele?

EER

31. La 10 mai, dintr-un port au plecat simultan 3 vapoare. Primul vapor revine in
port din 4 in 4 saptamani, al doilea — din 6 in 6 saptdmani, iar al treilea — din 3
in 3 sdptamani. Pe ce data se vor intdlni in port cele trei vapoare?

32. Aflati cel mai mic numar natural care, impartit perand la 7, 8,9, da resturile 5, 6, 7.

33. Aplicand Ciurul lui Eratostene, aflati toate numerele prime pana la 90.
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§3 Rezolvarea ecuatiilor in multimea N

3.1. Expresii matematice

o Cifrele, literele, semnele operatiilor aritmetice si parantezele alcatuiesc ,,alfabetul
matematic”, cu care se scriu expresii matematice.
expresii numerice expresii literale

1835] 12315 |9 (25+36)| x| |x=2] |(a=b):c]|

e Pentru prescurtare, s-a convenit a omite semnul inmultirii in unele expresii literale.

la-bl— ab | [4-x|—| 4x |
a2~ 2a] (x-7-y = [Txy]

Afi observat? Factorul numeric se scrie Tnaintea factorilor scrisi cu litere.

| (a+5)-2 —| 2(a+5) | 'n-(6-m)-4 — 4n(6-m)|

* Argumentati de ce se omite scrierea factorului 1.

Lxl—[ x| all—la] [b-1-c-5]—~[5hc]
|_Exersdm |

1. In care dintre urmatoarele expresii pot fi omise semnele de inmultire? Scrieti-le

prescurtat.
a) 4-8 b) n-6 c) X-(y+5)-2 dym-n-2-1
4.x 3-a-b 5-7-10 a-2-(3+h)
2. Descoperiti semnele de Tnmultire omise si cititi expresiile:
a) 10n; b) 2+3x; ¢) 5a+8b; d) 3abc;
mn; 2a—6; 7(3+a); 4(2ab-1).
3. Transformati expresiile folosind proprietatile operatiilor aritmetice.
a) ba+4a,; e) 2b+5b+9b;
b) 10x —6X; ) 12X —3x—X; Modele: 2x+3x =(2+3)-x =5x
c) 3m+m,; g)4z+2-2z; 7a—4a=(7-4)-a=3a
d) 8n—n; h) 15a—-3a+a.

4. Un pix costd x lei, iar un penar costa y lei. Explicati ce pot semnifica, in acest con-
text, expresiile:

a) X+Y; b) 2x; c) 9y —3x; d) 100 —-4x;
y—X; 5y; 100: x; 100-2y;
YIX; 4x+ 7y, 100 -, 100 —(x+y).

Numere naturale. Recapitulare si completari



5. In curte sunt a baieti. Scrieti printr-o expresie matematica numarul de fete, stiind ca
ele sunt:
a) cu 4 mai multe decat baietii;
b) cu 4 mai putine decat baietii;
c¢) de 4 ori mai multe decat baietii;
d) de 4 ori mai putine decat baietii.

Aplicam si comentam

e Daca efectuam operatiile dintr-o ex- Valoarea expresiei 2-4+3 este 11.
presie numericd, obtinem un numar, numit
valoarea expresiei.

e O expresie literald poate fi transfor- Pentru a =3 si b =5, valoarea
mata intr-o expresie numerica, substituind expresiei a+Db este 8.
literele cu numere.

* Gasiti valoarea expresiei:

a) 4x, pentru x =12; b) z:15, pentru z =30375;

c) 2a+5, pentru a = 25; d) 10y —y :10, pentru y=1000000;
e) 3(a+Db), pentru a=6, b=14; f) 5x -6y, pentru x =15, y =11,

g) n*+m? pentru n=13, m=3; h) 2¢(d? +4), pentru ¢ =25, d =16.

3.2. Ecuatii

e Doua expresii numerice cu valori egale formeaza o egalitate adevarata.
2+8=15-5

membrul stang | |membrul drept

¢ Ecuatia cu 0 necunoscuta este o egalitate ce contine necunoscuta respectiva.

12+x=15-5/ [15=5a] |3m=m+12]|

e Valoarea necunoscutei pentru care ecuatia se transforma intr-o egalitate adevarata
se numeste solutie a ecuatiei.

Ecuatia 2x=6 are solutia x =3, deoarece
2-3=06 este o egalitate adevarata.

® A rezolva ecuatia inseamnd a afla solutia ei sau a ardta ca ea nu are solutii.
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« Stabiliti prin substitutie ecuatiile care au solutia 5.

a) 4+x=81:9; b) 5a = 40;

c) 2(z-5)=0; d) 4n+1=46.

Exemplul 1
% Sﬁc % Membrul sting al ecuatiei este o diferentd, deoarece scaderea
2a-5=63 este ultima operatie care se efectueaza.
2a=63+5 Pentru a afla descazutul necunoscut (2a), adunam restul 63 cu

scazatorul 5.
2a =68 Obtinem o ecuatie simpla al carei membru stang este un produs,
a=068:2 iar necunoscuta a este un factor.
a=34
2-34-5=63 (A)| Verificim.
63=63

* Rezolvati ecuatia si comentati:

a) 42-6=194; b) 35+ 5a =95;

¢) 8b+26=58; d) 3(2+x)=09;

e) (15-x):3=5; f) 42:(y+4)=6.

Exemplul 2

2X+5x=100-2-15
7x=70

x=70:7

x=10

2-10+5-10=100—2-15 (A)
70=170

Aducem membrii ecuatiei la o forma mai simpla.

Membrul stang este produsul 7x, iar necunoscuta x
reprezintd un factor.

Pentru a afla factorul x, impartim produsul 70 la facto-
rul cunoscut 7.

Obtinem solutia 10.

Verificam.

* Rezolvati ecuatia si comentati:

a)42—-7=24+5-12;

¢) 35+16+a =200 48;

b) 8y+7y=1000:8-3;
d) b—(21+2-16) =308:4.

Numere naturale. Recapitulare si completari _



Exemplul 3. Rezolvati in multimea N ecuatia 3x+1=10.

Rezolvare:
3x+1, =10, ———— Membrul stAng este suma 3x + 1, cu un termen necu-
Membrul Membrul noscut.

stang drept

3x=10-1 ——— Pentru a afla termenul necunoscut, scadem din suma
termenul cunoscut.

3x=9 ——— Membrul stang este 3x, iar necunoscuta x este un
factor.

x=9:3 ——— Pentru a afla factorul x, impartim produsul 9 la
factorul cunoscut 3.

x=3eN ——— Obtinem valoarea 3 si determindm daca ea apar-
tine multimii N (deoarece ecuatia se rezolva in mul-
timea numerelor naturale).

3-3+1=10 (A) —=—— Verificam daca valoarea obtinuta transforma ecua-
10=10 tia Intr-o egalitate adevarata.

Raspuns: S ={3}. ——— Scriem raspunsul.

Ecuatia are

Ecuatianu are
solutiein N.

L .
?/ _'[ Relineti! solutie in N.

¢ Ecuatia cu o necunoscuti este o egalitate ce
contine o necunoscuta.

¢ Valoarea necunoscutei pentru care ecuatia se
transforma intr-o egalitate adevarata se numeste
solutie a ecuatiei.

¢ Arezolva ecuatia inseamnd a afla solutia ei sau a
arata ca ea nu are solutii.

¢ Multimea solutiilor ecuatiei se noteaza cu S.

¢ Daca ecuatia nu are solutie, atunci S = &.

1. Rezolvati ecuatia 4a —3 =18 In multimea N.

Rezolvare:
4a—-3 =18 —=—— Membrul stang al ecuatiei este o diferenta.

4a=18+3 - Pentru a afla descazutul, adunam
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4da=21 ——— Membrul sting este un in care
necunoscuta a este un factor.

a=21:4 ——— Pentru a afla factorul necunoscut a, impartim pro-
dusul la factorul cunoscut.

a=525¢N Obtinem valoarea 5,25, care nu apartine multi-
mii N.
Concluzie —=—— Ecuatianu are solutii Tn multimea N.
Raspuns: S =, ——— Scriem raspunsul.

2. Rezolvatiecuatia 16 : (2z) =8 Inmultimea N.

Rezolvare:
16:(2z) = 8 —=—— Membrul stang reprezintd o impartire.
2z=16:8 ——— Pentruaafla , impartim la
22=2 - Pentruaafla , impartim la
z=1eN ——— Obtinem valoarea necunoscutei si verificam daca

apartine multimii N.
16:(2-1) =8 (A) —=—— Verificam daca valoarea obtinuta transforma ecua-
8=8 tia intr-o egalitate adevarata.

Raspuns: S = _——— Scriemraspunsul.

3. Rezolvati ecuatia 6X —18 =0 inmultimea N.

Rezolvare:

6x-18=0 ~—— Membrul stdng este o diferenta.

6x=18+0 —=—— Pentru a afla descazutul necunoscut, adunam

sau 6x =18 cu

x=18:6 ———— Pentru a afla factorul necunoscut , Impar-
tim la

x=3eN —=—— Obtinem valoarea 3 si verificam daca apartine mul-
timii N.

6-3-18=0 (A) ——— Verificam daca solutia obtinuta transforma ecuatia
0=0 intr-o egalitate adevarata.

Raspuns: S ={3}.  ——— Scriemraspunsul.

Numere naturale. Recapitulare si completari



3.3. Rezolvarea problemelor cu ajutorul ecuatiilor

Rezolvam si comentam

e La o statie, dintr-un autobuz au coborat 8 pasageri si au urcat 12.
Cati pasageri erau initial in autobuz, daci acum sunt 26?

Rezolvare prin ecuatie

Notam cu o litera ceea ce se
intreaba 1n problema.

Scriem conditia problemei prin
expresii matematice.

Formam si rezolvam ecuatia.

Scriem raspunsul.

Fie x numarul initial de pasageri.

Numarul pasagerilor dupa statie se scrie ca
X=8+12 si este egal cu 26.

%

[ x—8+12 | = | 26 |

x=22
Raspuns: 22 de pasageri.

e Ana a cumparat 4 pixuri, iar Dan — 7 pixuri la acelasi pret.
Dan a cheltuit cu 15 lei mai multi decat Ana. Céat costa un pix?
Rezolvare prin ecuatie

Notam cu o literd ceea ce se
intreaba 1n problema.

Scriem conditia problemei prin
expresii matematice.

Formam si rezolvdm ecuatia.

Scriem raspunsul.

Fie x pretul pixurilor.

Ana acheltuit 4X ,iar Dan a cheltuit 7X.
Dan a cheltuit mai mult cu

7X —4X, ceea ce este egal cu 15.

L

7Xx—4x [ = 15 |

X =

Raspuns: lei.

o intr-o clasi sunt 30 de elevi. Cate fete sunt, daci biietii sunt cu 2 mai

putini decét fetele?

Rezolvare prin ecuatie

Notam cu o literd ceea ce se
intreaba in problema.

Scriem conditia problemei prin
expresii matematice.

Formam si rezolvdm ecuatia.

Scriem raspunsul.

Fie x numarul fetelor.

Se spune ca baietii sunt cu 2 mai putini decat
fetele. Deci, numarul baietilor este X—2 .
Numarul total de elevi se scrie ca

X + X=2 sieste egal cu 30.

[ x+x—-2 | = | 30 |

X =

Raspuns: fete.



Rezolvati problemele prin ecuatii.

a) Cati pasageri erau intr-un tren, daca la o statie au coborat jumatate dintre ei, au
urcat 15 siacum sunt 163?

b) Expunerea la soare in amiaza unei zile toride de vara
constituie un risc sporit pentru sandtate. Intr-o zi, Dan
a facut plaja dimineata, timp de 2 ore si jumatate. Apoi
a luat o pauza de 5 ore si s-a reintors pe plaja pentru o
ord §145 de minute. A plecat seara, la ora 6. La ce ora
a venit Dan dimineata pe plaja?

c) 18 ghiozdane la acelasi pret costa in total 1980 de lei. Cat costa un ghiozdan?
d) Ion a cumparat 26 de caiete de matematica si 22 de caiete de dictando la ace-
lagi pret. A achitat cumparatura cu o bancnota de 100 de lei si a primit rest 4 lei.
Cat costd un caiet?

€) Membrii unui club ecologist au mesterit in 2 sapta-
mani 139 de cantine pentru pasari. Cate cantine au con-
fectionat in prima saptdmana, daca 1n a doua au facut
cu 33 mai multe?

f) Doua echipe de handbalisti au marcat in total 48 de goluri. Aflati scorul final al
meciului, daca echipa a doua a marcat de 3 ori mai putine goluri decat prima.

Exercitii gi probleme

Wm0

1. Fie expresiile matematice: 2x; 35—-z; 0; S5a—b; 7°.243; 5° +y; 3(5+2-4);
8ab; 5(12+3z); x’z; 18—3-5.

Selectati oral dintre acestea:
a) expresiile numerice; b) expresiile literale.

2. Aflati valoarea expresiei:

a) 2(x—4), pentru x =5; b) 3:z, pentru z = 6;
c) 3x+1, pentru x=0,5; d) 4x, pentru x = % ;
e) 5(a+h), pentru a=2, b=1,2; f) 7a+b, pentru a = % b= %
3. Gasiti, prin substitutie, ecuatiile care au solutia: 1) 4; 2) 10.
a) 3+x=28:4; b) 5(x+2)=32; ¢)2a-3=17,
d) 120:z=12; e) 8y+6=42—-4; ) 20+3¢=100:2.

Numere naturale. Recapitulare si completari _



4. Formati ecuatii conform tabelelor, apoi rezolvati-le.

a) [[Mermen’| 384 2 b)___
PTermeny 2 192 ? 720
Suma | 500 410 ? 12 2472

c) IDESEEZUN 1340 2 ) __--
['Scazator| 2 2106 384
I Diferenta” 134 904 129 7 ? 3

5. Asociati fiecare ecuatie cu solutia ei:

6. Rezolvati ecuatia in multimea N, efectuand si verificarea:
a) x+18 =24, b) a+35=20; c) 8z=160; d) Sy=18;
e) x:12=96; f) ¢:6=100; g) 9x—1=0; h) 4x—-20=0.

7. Intr-un sac sunt x kg de zahar. Explicati ce pot semnifica, in acest context, expresiile:
a) X—5, X+5; b) 10x, x:10; ¢) 100:x, 100—x.

8. Un strungar confectioneaza a piese pe ora, iar altul face b piese pe ora. Aflati
cate piese confectioneaza impreuna in 8 ore, daca a =35 si b =32.

9. La un depozit erau x tone de cereale. Intr-o zi au fost expediate din depozit
y camioane incarcate cu cate 3 t de cereale. Aflati cate tone de cereale au ramas
la depozit, daca x =28 si y =4.

10. Rezolvati problemele prin ecuatii.
a) Mihai a cumparat 4 carioci, iar Corina a cumparat 6 carioci la acelasi pret.
Copiii au achitat cumparatura cu o bancnota de 50 de lei si au primit rest 10 lei.
Cat costd o carioca?

b) Dana a rezolvat 17 integrame dintr-o revistd. Céte integrame nerezolvate au
rdmas, dacd revista are 12 pagini, iar pe fiecare pagina sunt cate 2 integrame?

¢) Insufletit de sfatul cumetrei Vulpe, Ursul isi facu imediat

planul: ,,Voi sta cu coada n apd pana voi prinde atta peste

incét sa-mi ajunga si sa-mi ramand. Voi vinde 1n piata un
sfert din pestele prins si voi sara 18 pesti — cat jumatate din
pestele vandut”. Aflati cati pesti a planificat sa prinda Ursul.

SN capiow 1



B
11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

Aduceti fiecare expresie la o forma mai simpla, apoi aflati valoarea acesteia:
a) 4X+26X—7x+2X, pentru X =14;

b) 4la—8a-13a+13a, pentru a =101,

¢) 19x+24x—-16 + X, pentru x =11,

d) 22-5x—x—4, pentru x=0;

e) 3a-2b, pentru a=5 si b =10;

f) 12x-4y-3, pentru x=2 si y=3.

Sunt a borcane si b litri de suc. Explicati ce semnificatie au, in acest context, expresiile:
a) b:a; b) b:a-1.

Scrieti o ecuatie conform fiecarui lant, apoi rezolvati-o:

a) [a > b) [p }=-
C)IE—3 :3 +3@|

Reproduceti si completati tabelul:

X 8 0 3 10 [ 3,5 1

34x—1) | 93 o
16x> +10 r

La o fabrici de bomboane erau x cutii si y bomboane. n fiecare cutie incap cel
mult 20 de bomboane. Explicati ce semnificd, in acest context, expresiile:
a) 20x; b) y:x.

Rezolvati in multimea N ecuatiile:

| —
AW

a) 9x+28 = 2755; ¢) 3(x+7)=75; e) 111+ 2x+29 =10°;
510+14x =762; 14(12-x) =70; 5x+52-31=30°-19;

b) 5y —-97 =943, d) (82+y):6=17; f) 5(y—-2)+3=38;
410-7y =151; (y—33):9=2305; 9+2(14-y)=15.

Rezolvati problemele prin ecuatii:

a) Varsta mamei este cu 3 ani mai mare decét triplul varstei lui Vlad. Céti ani are
baiatul, daca mama sa are 36 de ani?

b) Ana a cumparat 6 pixuri cu mina neagra si 8 pixuri cu mina albastra, la ace-
lasi pret. Aflati pretul pixurilor, daca fata a achitat cumparatura cu o bancnota
de 100 de lei si a primit rest 16 lei.

¢) Suma unui numar, a succesorului si a predecesorului sau este 147. Care este
acel numar?

Numere naturale. Recapitulare si completari _



18. Formati ecuatii cu datele din tabel, apoi rezolvati-le in multimea N:

a)| Termen | 215 ? |24,06 | b) | Descazut | 688 ? 144,28
Termen ? 12011|6,84 Scéazator ? 12012 68,28
Suma | 729 |3405| ? Diferenta | 12 20 ?

¢)| Factor | 14 | 2 [425 | d) | Deimpartit| 688 | 2?2 | 68,4
Factor | ? | 41 | 14 Impartitor | ? 15 | 10
Produs | 350 | 451 | ? Cat 43 | 420 | ?

19. Lu-RAM N ERE HII et
Scrieti o ecuatie conform fiecarui lant, apoi rezolvati-o in multimea N:

2
a)| x |0 2 1124 b) | ¢ |5 2" 1100

. .03
ol z =10 2 155 d) |al 2 101160

20. Sergiu are 7 ani. Verigorul sau, Maxim, are 1 an.
Cati ani va avea Sergiu atunci cand el va fi de
doua ori mai mare decat Maxim?

21. Rezolvati inmultimea N ecuatia: -
a) 3(1-2x)+2°=32; b) (2%-15): (3y +2) =12;
c) 3°-2°-3x=12; d) 4'°:4" —5x =1.

22. Rezolvati problema prin ecuatie:

a) Un salon auto a vandut intr-un an 68 de auto-
mobile BMW si Ford. Automobile de marca
BMW au fost vandute cu 12 mai multe decat
cele de marca Ford. Cate automobile de marca
BMW s-au vandut?

AAAAAA

cezd, in total 124 de carti. In limba romana sunt de 3 ori mai multe decat in fran-
ceza. Cate carti In limba romana sunt in biblioteca personala a lui Mihai?

c) Cati pasageri erau in tren, daca la o statie au coborat jumatate dintre ei, au urcat
28 si acum sunt 124 de pasageri?

IR cepiow 1



23. Rezolvati problemele prin ecuatii:
a) Intr-o livada cresc meri si peri, in total 49 de pomi. Meri sunt cu 5 mai multi
decat peri. Cati meri sunt in livada?
b) Pe imas pasc oi si capre, in total 52 de capete. Oi sunt de 3 ori mai multe decat
capre. Cate capre sunt?
¢) O cravata este de 3 ori mai ieftind decat o camasa, iar cimasa este cu 160 de lei
mai scumpa decat cravata. Cat costa cravata?
d) O gdina, o ratd si o gasca au 1n total 45 de pui. Rata are cu 5 pui mai multi decat
gasca, 1ar gaina are de 2 ori mai multi pui decét gasca. Cati pui are gasca?

24. Ly RAM jN _RUP % Proiect Numere naturale in viata mea. Clasa se
imparte 1n grupuri a cate 68 elevi. Fiecare grup prezinta postere cu exemple de
aplicare a numerelor naturale:

a) in familie; b) lascoala;
¢) la o zi de nastere; d) in excursie.

25. Se considera cinci numere naturale consecutive. Stiind cad numarul din mijloc este
cel mai mare numar par de trei cifre, aflati suma celor cinci numere.

26. Aflati succesorul numarului a, daca:
a) a=121:11+5-(625:25-10) +3° + 2%,
b) a=3-(400:40-10) + 4% -5% —100.

27. Aflati predecesorul numarului a, daca:
a) a=4-{60:30+4-[100-3-(70:7+14)]}-10;
b) a=25+25-(100:4+10)—-2-[70— (100 —-50)].

28. Unalbum costa x lei. Ce semnifica expresiile:
a) X+20; b) x—20; c) 20x;
d) 200: x; e) 2X+5?

29. Peun camp pasteau 100 de oi si capre.
Daca mai vin la pascut capre de trei ori
mai multe decat erau si pleaca 10 o,
atunci pe camp vor fi tot atatea oi cate si
capre. Cate oi si cate capre erau la
inceput?

30. Un cozonac costa cat cinci paini, iar un cozonac si trei paini costa 48 de lei.
Cat costa o paine? Dar un cozonac?

31. Aflati trei numere naturale consecutive, daca suma lor este 336.

Numere naturale. Recapitulare si completari _



32. Intr-un cos sunt 52 de fructe. Portocale sunt de doud ori mai
multe decat mandarinele, iar kiwi — cu 2 mai multe decat
portocalele. Cate fructe de fiecare fel sunt?

33. Maxim si Sergiu au impreuna 81 de lei. Daca Sergiu ar mai obtine 14 lei, ar avea
de 4 ori mai multi lei decat Maxim. Cati lei are fiecare baiat?

34. Pentru arepara un apartament s-a folosit: ciment, de 2 ori mai mult nisip, i var —
cu 10 kg mai putine decat ciment, adica 150 kg. Cat ciment, nisip si var s-a folosit?

EER
35. Scrieti fiecare Intrebare printr-o ecuatie, apoi rezolvati ecuatia obtinuta.
a) Dublul carui numar este egal cu jumatatea numarului 1487
b) La marirea carui numar cu 3 se obtine triplul numarului 80?
¢) Din care numar trebuie scazut 17 pentru a obtine predecesorul numarului 59?
d) De cate ori trebuie micsorat numarul 1000 pentru a obtine numarul cu 10 mai
mic decat 50?7

36. Creati probleme care sa se rezolve prin ecuatiile date, con-
siderand ca x este pretul unei crizanteme, iar crizantemele
pot fi galbene, albe sau roz.

a) 3x=50-11; b) 2Xx+5x=163;
c) 9x—3x =54, d) 135:x=11+4.

37. Completati cu un numér zecimal astfel incat ecuatia obtinuta:
a)6- —3x=210 saaiba solutia 5;
b) 4-(1+/  Xx) =X sdaibd solutia 8.
38. Creati un exercitiu astfel incat rezolvarea lui sé solicite efectuarea succesiva a
operatiilor:
a) Inmultire, adunare, impartire, ridicare la putere;
b) adunare, Impartire, scadere, ridicare la putere.



9%
2

N\

- Sa recapilulam

% 1. Care numere se

numesc naturale?

2. Ce operatii cu numere
naturale ati studiat?

4. Care sunt proprietdtile

3. Care sunt proprietatile :
fnmultirii?

adunarii?

6. Care sunt proprietatile
puterii?

5. Ce este puterea unui numar
natural cu exponent natural?

7. Ce reguli ne ajuta sa efectuam

caleule cu puteri? 8. Ce este divizorul unui numar?

Dar multiplul?

9. Care divizori se numesc proprii
si care — divizori improprii? 10. Exista oare un divizor al unui numar

egal cu un multiplu al acestui numar?

11. In ce caz un numir este divizibil cu 2?
Dar cu 3? Cu 5? Cu 9? Cu 10?

12. Care numere sunt prime?
Care numere sunt compuse?

13. Exista oare numere prime pare? |

14. Ce este divizorul comun a doud numere?
Dar multiplul comun al acestor numere?

15. Cum se calculeazi cel mai mare divizor comun a

doud numere? Dar cel mai mic multiplu comun?

16. Ce este o ecuatie cu
0 necunoscuta?

17. Ce reprezinta solutia ecuatiei? |

18. Ce inseamna a rezolva o

ccuatic in multimea N? 19. Scrieti o ecuatie care nu

are solutii in multimea N.

20. Scrieti si rezolvati cate o ecuatie per}tru
fiecare dintre tipurile de ecuatil studiate.

21. Compuneti probleme care se rezolva cu ajutorul ecuatiilor
cu o necunoscuta folosind date din viata cotidiana.

Numere naturale. Recapitulare si completari _



Varianta I

1. Fie multimea

A={xeN|60<x<70 si x:3}.

a) Adevarat sau Fals?

,,Un numar natural este divizibil cu 3
daca si numai daca ultima sa cifra se
divide cu 3.”

b) Reprezentati multimea 4 prin enu-
merarea elementelor.

¢) Selectati un numar par i unul impar
dintre elementele multimii 4 si aflati
c.m.m.d.c. al acestora.

. Max si bunicul au cules impreuna
100 kg de prune. Prunele au fost repar-
tizate cate 12 kg in fiecare dintre lazile
pe care le avea bunicul si au mai ramas
16 kg.
a) Completati caseta cu un numar natu-
ral:

4= 1e.
b) Aflati cate lazi avea bunicul.
¢) Calculati cati bani a incasat bunicul
dupa ce a vandut toate lazile cu prune

Test sumativ

-

2.

[]
7
l
'
3
i
N

Timp efectiv de lucru:
45 de minute

Varianta I1

. Fiemultimea

B={xeN|80<x<100 si X :9}.
a) Adevarat sau Fals?
,,Un numar natural este divizibil cu 9

daca si numai daca ultima sa cifra se
divide cu 9.”

b) Reprezentati multimea B prin enu-
merarea elementelor.

¢) Selectati un numar par si unul impar
dintre elementele multimii B si aflati
c.m.m.m.c. al acestora.

Dana si bunica au cules impreuna
106 kg de castraveti. Castravetii au fost
repartizati cate 14 kg in fiecare dintre
lazile pe care le avea bunica si au mai
ramas 8 kg.

a) Completati caseta cu un numar natu-

ral:
[P=s

b) Aflati cate lazi avea bunica.
¢) Calculati cati bani a incasat bunica
dupa ce a vandut toate lazile cu castra-

la un pret de 8 lei/kg. veti la un pret de 7 lei/kg.
3. Rezolvatiin N ecuatia: 3. Rezolvatiin N ecuatia:
9x—2?.6° =315. 2*.3" —5x=21.
Baremul de notare
Nota 10 9 8 7 6 5 4 3 2 1
Nr. puncte | 27-26 | 25-24 | 23-21 | 20-17 | 16-12 | 11-8 7-6 5-4 3-2 1-0

IR cepiow 1



NUMERE
INTREGI

Yl‘/

. Multimea numerelor
intregi

_ Compararea si
ordonarea
numerelor intregi

Adunarea numerelor
intregi

Scaderea numerelor
intregi

. inmultirea
numerelor intregi

_ impartirea
numerelor intregi

Puterea unui numar
intreg cuU exponent
numar natural.
Ordinea efectuarii
operatiilor

Rezolvarea ecu-
atiilor in multimea Z




§1 Multimea numerelor intregi

1.1. Numere intregi

Cercetam si descoperim

4 ... Siursul si-a bagat coada in iaz, dorind sa
prinda si el o gramada de peste. Toatd noaptea a
stat cu coada 1n iaz, visdnd marele ospat. Spre
dimineatd, temperatura a atins 10°C.

Si-a prins oare ursul coada in iaz?

Rezolvare:

Pentru a raspunde la aceasta intrebare, trebuie sa stim ce indica termometrul:

I [ 10°C caldura | sau - toccfig | T
-10 ‘ ‘ -0
-0 | Deoarece apa ingheata la tem- -—10
| oc| peraturi sub 0°C, rezulta ca ? o
r ursul nu si-a prins coada. T

Despre temperatura 10 °C caldura se Despre temperatura 10 °C frig se mai
mai spune 10 °C mai sus de zero sau plus | spune 10°C mai jos de zero sau minus
10°C si se scrie +10°C. 10°C si se scrie—10°C.

Aceasta temperatura este pozitiva. Aceastd temperaturd este negativa.

2 Determinati cu ce cuvant trebuie substituita caseta pentru a obtine o propozitie
adevarata:

larna, de regula, temperatura aerului in Vara, de reguld, temperatura aerului in

Moldova este _ . Moldova este _ .

Capiolu 2



Observam A

Numerele pozitive si negative se fo-
losesc si in geografie, pentru notarea po- 400 1
zitiilor obiectelor fata de nivelul marii.

In operatii bancare, de regula, veni-

turile se noteaza cu numere pozitive, iar 100 1
cheltuielile — cu numere negative. 0
-200
Daca numarul intreg este precedat Daca numarul intreg este precedat
de semnul ,,—”, spunem ca acest de semnul ,,+”, spunem ca acest
numar intreg este negativ. numadr intreg este pozitiv.
Zero

T 0N Numerele intregi pozitive (nu-

Numerele intregi negative: S | | e
ey —8,-7,-6,-5,-4,-3,-2, -1, | merele naturale nenule): +1,+2,
+3, +4, +5, +6, +7, +8, ...

SP
Nicinegativ,
nici pozitiv

Semnul ,,+” din fata numarului pozitiv poate fi omis.

Numerele intregi negative, 0 si numerele intregi pozitive formeaza multimea
numerelor intregi. Multimea numerelor intregi se noteaza cu Z.

z={..,-3,-2,-1,0,1 2, ..}
Multimea Z" se numeste multimea numerelor intregi nenule.

: ‘ Timp indelungat, numerele negative nu erau acceptate in cal-
\ -0 * cule. Despre ele se spunea ca sunt numere ,,false” sau numere
;— — ,-mai mici decat nimic (zero)”. Primii care asociau numerele pozi-
tive cu averea, iar pe cele negative cu datoriile au fost hindusii. Chinezii utili-
zg‘ip.anumite culori pentru scrierea numerelor: rosu — pentru numerele pozit-i-\‘/e,__
negru — pentru cele negative.
. In Europa, numerele negative au fost acceptate abia in secolul XVIII.
Acum, numerele negative fac parte din universul nostru cotidian.

gren

b

4
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1.2. Axa numerelor. Numerele opuse

Cercetam si descoperim

1|| Dana a citit intr-o carte despre matematicienii antici ca Ptolemeu a trait in
secolul al II-lea, Pitagora—in secolul al VI-lea inainte de Hristos, iar Euclid— in secolul
al III-lea nainte de Hristos. Ea a dorit sa afle cine dintre ei a trait mai nainte, de aceea
aplasat secolele mentionate pe axa cronologica (banda timpului).

‘ h

sec. VI ; sec. Vi sec. IV§ sec. III %sec. II§ sec. I * sec. I ésec. II% sec. [T

inainte de Hristos dupa Hristos

nasterea lui Hristos

Raspuns:

Pe axa cronologica este fixata originea (nasterea lui Hristos), directia si
segmentul-unitate (un secol).

In c{asa a V-a,v am construit |\ () o
urmatoarea axa a numerelor:

segmentul-unitate 3
70 1 2 3 4 5 6 7 ]
originea A directia
coordonata punctului B

Completam axa numerelor reprezentand la stanga punctului O numerele —1,
-2,-3, ...
Axa numerelor
C 0 A
S5 4 3 2 -1 0 1 2 3 4 5

~__ Sensulnegativ  sensulpozitiv.

;/ I/ Relineti!

o . . . . . . ., . . .
Dreapta pe care sunt indicate originea, directia (sensul pozitiv) si segmentul-unitate
se numeste axa numerelor.

DI cepiolurz




2 Ly RARE A-TIOA

@ Construiti pe caiet axa numerelor.
@ Notati pe ea punctele:
A(2), B(—4), C(1), D(3), E4), F(5), G(-1), H(5), I(3), J(2).
@ Numiti perechile de puncte egal departate de originea axei.
Care este deosebirea dintre coordonatele punctelor fiecarei perechi?

Rezolvare:
B I G O J D
-5 -2 -1 0 1 2 4 5
Puncte egal departate fatd de originea axei: F(-5)si , B(-4)si ,
s1 D(3), $1J(2), si

Coordonatele fiecarei perechi se deosebesc prin semn.
Numerele 1 si—1 se numesc opuse.

Numere opuse sunt: —5 si 5; s

[

¢ Pentru orice numadr intreg nenul @, numerele a si—a se numesc opuse. Numerele

;LS st st

opuse difera numai prin semn.
Opusul numarului a este —a, 1ar opusul numarului —a este a.
Opusul numarului 0 este 0.
¢ Multimea numerelor intregi este formata din zero, multimea numerelor naturale
nenule si numerele opuse lor.

Exemple:
Daca a =2, atunci —a =—2.
Daca a =-5, atunci —a =—(-5) = 5.

2 Utilizand rezultatele lucririi practice, stabiliti care numir este opusul numérului:

11, 17,-12,-23, 1411, -695.



1.3. Modulul unui numar intreg

1 Lu RARE TRACTICA

@ Desenati axa numerelor.
@ Notati pe ea punctele 4(—4), B(3), C( 5), D(5).

@ Calculati distantele OA4, OB, OC si OD, unde O este originea axei.
@ Reproduceti pe caiet si completati dupa model.

Lungimea segmentului
Punctul | Coordonata | S tul
c oordonata | Segmen (Distanta pan la punctul O)
4 04 4

Tl % |~

4 f
/
-
/¥ . . .
Distanta de la originea O pana la punctul A(a), a€ Z, se numeste modulul sau
valoarea absoluta a numarului a si se noteaza |a|.
—b
p 1M A
b 0 a

| Aplicam |
2, Utilizand rezultatele lucrarii practice, calculati oral:
|—4=4 15| = |=21]=
[3]= |-8|=28 [2005] =
-5 = |117|=17 0] =

3 Fie numerele intregi opuse: a)—5si5; b)—80si80; c¢)18si—18.
Aflati modulele acestor numere. Ce observati?

Rezolvare: 5 5

a)|—5|=5,1iar |5]|=5. Deci, |-5|=|5]. >
) ) -5 0 5

b) |-80|= ,iar|80|= . Deci,

c)|[18|=" ,iar|-18|= . Deci,

IR cepitourz



¢ Valoarea absolutd sau modulul oricarui numar Intreg este un numar nenegativ.

a, dacd a>0
¢ Pentru orice numarintrega: |a| =40, daca a=0
—a, daca a<0
¢ Modulele numerelor opuse sunt egale: K\'_ji'_f_\f\'ji’_\
|-al=1a] a 0 a ]

Exercitii si probleme
N

1. Cititi numerele Intregi:
-3000, -100, —24,-12,-2, 0, 12, 78, 2005, 30 007.

2. Scrieti cu cifre numerele intregi:
>

,,minus noudzeci i noud”, ,,plus cincisprezece”, ,,minus doud mii cincizeci”,
,,minus sapte milioane”, ,,plus doudzeci de miliarde”.

3. Determinati care dintre numerele —11, 28, -33, 0, 69, —101, 202, 205, 44,
=78, 27, 303, 0, 1012, —-600, 99 sunt:
a) negative; b) pozitive; ) nenegative; d) nepozitive.

4. Cititi temperatura indicata de fiecare termometru:

a) b || c) d) ¢)
10 5 10 5 10

0 0 0 0 0

5. Scrieti utilizand semnele .+ si,,—:
a) notificari ale serviciului meteorologic:
1) 5 grade de caldura; 2) 3 grade de frig;
b) modificari ale nivelului apei in raul Prut:
l)ascazutcu5cm; 2)acrescutcul2 cm;
c) profit si datorie:
1) profitul este de 20 000 de lei; 2) datoria este de 750 de lei.

6. Andrei si-a cheltuit toti banii din contul de telefonie mobila.
Operatorul i-a acordat un imprumut de 20 de lei. Cati bani vor
fiin cont dupa ce Andrei va cheltui imprumutul?
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11.

12.

13.

14.
15.

. Determinati oral: Adevarat sau Fals?
a) —5¢ Z, b) 17¢ Z;
ﬁ'b ¢) 28¢ N; d) 4%e z
e) 0e Z'; f) —1¢ N.

Lu-RAM N ERE-HII =55

Construiti pe caiet o dreapta verticald si fixati pe ea punctul O.
Notati pe aceastd dreaptd punctele 4, B, C, D astfel incat:

a) punctul 4 sa fie situat cu 8 patratele mai sus de punctul O;
b) punctul D sa fie situat cu 5 patratele mai jos de punctul O;
c¢) punctul C sa fie situat cu 6 patratele mai jos de punctul 4;
d) punctul D sa fie situat cu 4 patratele mai sus de punctul B.

. Cercetati acasa termometrul pentru masurarea temperaturii corpului uman.

Ce temperaturi arata el: pozitive sau negative? Argumentati.

. Desenati scala termometrului si notati pe ea temperatura:

a) -5°C; b) +6°C; c) 4°C; d) +2°C; e)—1°C.

a) Reprezentati pe axa numerele intregi —6, 7, 8, -8, 9, —10.
b) Observati axa si determinati coordonatele punctelor E, F, G, H, P.
P G F 0 E H

-1 0 1

Determinati coordonatele punctelor in care va fi situat punctul M(-2) la deplasa-
rea acestuia pe axa:

a) cu 2 unitati la stanga; b) cu 2 unitati la dreapta;

¢) cu 5 unitati la stinga; d) cu 5 unitati la dreapta;

e) cu 9 unitati la dreapta; ) cu 10 unitati la stanga.

Scrieti numerele intregi care sunt reprezentate pe axa numerelor prin puncte aflate
fata de origine la o distanta de:

a) 11 unitati; b) 65 de unitati; ¢) 78 de unitati; d) 100 de unitati.
Reprezentati pe axd punctele A(—7), B(-9), C(10), D(6).

Lu-RAM iN -ERE_HI ~< .~ Scrieti trei numere intregi reprezentate pe axa:
a) la dreapta numarului 15; b) la stanga numarului —13;

¢) la dreapta numarului—18; d) la stanga numarului —5;
e) intre numerele -3 s1 5; f) intre numerele —1 si 8.



16.

17.

18.

19.

20.

21.

22,

23.

HE]
24.

Scrieti opusele numerelor intregi:
a)—65, 18, 22, -30, 11, 100, -2011, 0;
b) 100, —81, —36, 48, 99, 0, 33, -2012.

Determinati oral: Adevarat sau Fals?
a) Opusul numarului 17 este numarul —17.
/z—||¥/ b) Opusul numarului —5 este numarul 5.
7 ‘ ¢) Opusul numarului 8 este numarul —3.
d) Opusul numarului—25 este numarul 25.

La ce distanta de statia O se afla automobilul, daca el a ajuns 1n punctul:
a) 4; b) B?

/} ¢ 5 — 20km

Nord Statia Sud

Reproduceti si completati tabelul:
a 5 -8 72 0
—a -3 -23 7

Aflati distanta de la origine pana la punctul:

a) A(20); b) B(-8); c) C(-123); d) D(129);
e) O(0); f) F(-79); g) G(2023); h) H(-411).
Aflati oral valoarea absoluta a numarului:

a) 19; b) -33; c)—87; d) 104;
e)—1222; ) 69; g)-215; h)-98.
Completati:

a)dacd ae {-11, -9, -5, 6, 29, 388}, atunci |a|e { };

b) daca ae {33, -9, -55, 44, —66, 77, —88}, atunci |a|e { }.

Indicati pe axa punctele care au modulul egal cu:
a) 6; b) 7; c)0; d) 8; e)S.

Biciclistul a inceput calatoria de la pilonul de marcaj ru-
tier ce indica 68 km. El se deplasa cu viteza de 15 km/h.
Langa ce pilon de marcaj rutier se poate afla biciclistul
peste 2 ore? Cate solutii are problema?




25.

26.

27.

28.
29.

30.

31.

32.

33.

34.

35.

Scrieti elementele multimii:
a) A={x|xe Z, -4<x<5}; b) B={x|xe Z, -2<x< T},
c) C={x|xeZ, -1<x<8}; d) D={x|xe Z, -5<x<6}.

A a ——— . . e g . .. o A
Lu RAM N EFE HI D 22~ Dati exemple de situatii din viata cotidiana in
care apar numere pozitive si numere negative.

Scrieti numerele Intregi situate pe axa intre numerele:

a) 10,5 si 29,1; b) 551 12,4;
c)—35si-21; d) 11,2 si 31,8;
e)—8 51 10,04; f)—46s1-31.

Scrieti toate numerele naturale mai mici decat 9 si opusele acestora.

In ce sens si cu cate unitati trebuie deplasat un obiect din punctul:

a) A(-5) panain punctul B(3);

b) C(6) pana in punctul D(-2)?

Un obiect a fost deplasat din punctul 4 in sensul negativ cu 4 unitdti si acum el se
afld in punctul B(-2). Aflati coordonata punctului 4.

Un obiect a fost deplasat din punctul Cin sensul pozitiv cu 7 unitati i acum el se
afla in punctul D(3). Aflati coordonata punctului C.

Completati:

a)daca me {0, -2, 5, —10}, atunci —me { };
b)daca ke {-3, 2, -7, 11}, atunci -k e { };

c)dacd ae {-9, 3, -1, 8}, atunci —(-a)e{ 3.
Completati oral cu un numadr astfel incat sa obtineti o egalitate adevarata:
a)—(-35)= ; b)17= ;
c)—(-201)= ; d) 126 =

Aflati valorile numarului a, daca:

a) |a| =15; b) |a[=123; o lal=0;

d) |a|=63; e) |a|=2012; ) |a|=2020.
Aflati:

a) numarul pozitiv care are modulul:

1)48; 2)55; 3)101; 4)465;
b) numarul negativ care are modulul:

1)35; 2)511;  3)696; 4)1001.



9

36. Lu-RAM iN ERE - HI I o5 Completati cu unul dintre semnele ,,<”, ,,=

sau,,>".
a) |7 81; b) |25 -131;
) [=71C0 (8] - ) 12510 |-13]
¢) [-11] € 10; = d) [-66[ (0 |66];
=
e) |-102| () |-98]; : 0 [15] @ |-35].
37. Calculati:
a) |-18|+|17|-|-30]-0; b) |28|—|-14|+|-55]-0;
c)|68]|:|-2|+]29|—|-15]; d) |-102] :|-3|+]91|—|-69].
38. Reproduceti desenul si notati originea axei. Ce coordonate au punctele C, D, E?
a) E D  A(-8) B(4) C
b) D A(-6) B@3) C
EEE

39. Aflatinumarul @, daca:
a) —(-a) =12; b) —a=-17; ¢) a=—{-[-(-25)]}.

40. Reprezentati pe axa numerele intregi x astfel incat:

a) | x| <5 b) | x| <6; c) | x|<7, d) |x|<8.
41. Scrieti trei valori intregi ale lui x care sa satisfaca conditiile:

a) Xx<0 si|x|<7, b) x>0 si|x]|<5.
42. Scrieti elementele multimii:

a) A={x|xe Z, | x| <3} b) B={x|xe Z, | x| <1};

c) C={x|xeZ, |x|<2}; d) D={x|xe Z, | x| <4}.

43. Aflati | x |, daca distanta dintre punctele B(X) si C(—x) este egala cu 8 unitati de
masura.
44. Adevarat sau Fals?
1) Daca a <0, atunci |a| =a.
4# 2)Daca |a| =—a, atunci a=0.
3)Daca a=Dh, atunci |a|=|b]|.
4)Daca |a|=|b]|, atunci a=h.



Compararea si ordonarea

S numerelorintregi

Cercetam si descoperim

1 Observati imaginile si determinati semnul de comparatie potrivit:

21, Comparati numerele intregi: a) 32§124; b)8s1—15; ¢)—19si—11.

Rezolvare:
Reprezentam numerele din enunt pe axa numerelor:
~19 -15 11 0 8 24 32

a) Numarul 32 se afld pe axa la dreapta numarului 24. Deci, 32 . 24,

b) Numadrul 8 se afld pe axa la dreapta numarului —13. Deci, 8 . -13.

¢) Numarul —19 se afld pe axd la - numarului—11. Deci, —19 . —11.



¢ Dintre doud numere reprezentate pe axa nume-
relor, mai mare este cel care se afla la dreapta
celuilalt.

a o b
b>a sau a<h.

¢ Orice numar Intreg negativ este mai mic decét orice numdr intreg pozitiv.

¢ Numarul 0 este mai mic decat orice numar intreg pozitiv:
0<1<2<3<4<..

¢ Numadrul 0 este mai mare decat orice numar intreg negativ:
..—5<-4<-383<-2<-1<0.

3 Comparati:
a)l7¢ 15, |17]C |15

b) 100 (7 200, | 100| £ [200]; ~
) =7 (4,7 () |-4}; -
d)—98 (1 -5, |-98| (1 |-5|.

=

Dintre doud numere intregi pozitive este mai mare cel care are modulul mai mare.
Dintre doud numere intregi negative este mai mare cel care are modulul mai mic.

Exercitii si probleme

I

1. Reprezentati pe axd numerele 6, 2, —4,—-8, 10, 3, -5 si determinati care dintre ele:
a) sunt mai mari decat 0; b) sunt mai mici decat 0;
c) este cel mai mare; d) este cel mai mic.

2. Scrieti ca inegalitate enuntul:
a) Numarul 111 este pozitiv. b) Numarul —200 este negativ.
¢) Numarul x este pozitiv. d) Numarul y nu este negativ.

3. Completati cu unul dintre semnele ,,<”, ,,=” sau,,>""

a)25( 17, b)-19(  6; c)—-15¢  —4; .

d) -7 o0; e) 110 —(-11); f)—24 () 23; =
=

) 16 (0 —1; h) 8 () —(-8); i)—100 ) 0. -



4. Scrieti in ordine crescatoare numerele:
a)31,-27,-1,0, 14,-17, 63, -3;
b) 44, -33,22,-11, 0, 19, 54, —4.

5. Lu-RAM iN -ERE HI [ nes La Cahul si la Balti a fost masurata tempera-
tura aerului in luna decembrie. Rezultatele sunt prezentate in tabel:

Data
Localitatea 1 5 10 15 20 25
Cahul 0°C —5°C | —-10°C | —=12°C | —=16°C | -19°C
Balti -2°C -8°C | —10°C | —15°C | —18°C | -17°C

v LI v U“ VlU VT,
a) Comparati temperaturile aerului din Cahul si Balti

in fiecare dintre aceste zile. In care oras a fost mai cald?
b) In care zi a fost cel mai rece in fiecare dintre orage? Dar cel mai cald?

HE]

6. Determinati intre care numere intregi succesive Model-

se afla numarul: a) Intre ~65i-4
a)-5; b)-17; )7, Scriem: -6 < _5 <4
d) 22; e)0,5; f) 18,25. —
7. Calculati oral. Care dintre temperaturi este mai mare:
a) a=10°C, b=15°C; b) a=21°C, b=19°C;
c) a=18°C, b=-14°C; d) a=12°C, b=-5°C?
8. Completati cu cifre potrivite:
a) —6481 <—-648 ; b) -4 78 >-4278,;
c) 1608 <160 ; d) 45/ 6> 4546.
9. Scrieti cinci numere Intregi consecutive:
a) mai micidecat 1; b) mai mici decat—2;
¢) mai mici decat—6; d) mai mari decat—4.

10. Lu-RAM iN ERE HIl I ncte Scrieti in ordine crescatoare numerele:
a) 24, 16, —-18|, —(-15), |63|, —19, 21;
b) 48, 32, |-61|, —23|, |35|, «(-17), —61.

DN cepiolurz



11. Lu-RAM N -RUP % Proiect Axa evenimentelor istorice din Antichi-
tate. Clasa se Tmparte in grupuri a cate 68 elevi. Fiecare grup va prezenta un
poster cu axa evenimentelor istorice din epoca antica.

12. Dorin a reprezentat temperaturile inregistrate la Cahul (a se vedea tabelul pro-

blemei 5) prin urmatoarea schema:
1 5 10 15 20 25

0 : >
Data

_10__
_12__

_16__

— 1 9 4
Yt (°0)

1) Considerand ca temperatura s-a micsorat permanent, determinati in care zile
este posibil sa fi fost: a)—4°C; b)—-14°C.

2) Reprezentati printr-o diagrama similara temperaturile inregistrate la Balti
(a se vedea tabelul problemei 5).

13. Pentru care numere intregi a este adevarata inegalitatea a +|a| >07?

14. Se stie cd numerele intregi m i n sunt negative. Comparati numerele:
a) —m sin; b) —|n| sin; c) m| sim; >
d) |n| i m; e) [-n]si|n[; f) Im| si—m.

J\IM

15. Fie punctele A(a) si B(b) pe axa numerelor.
49, B
D
Se poate oare determina:
a) care dintre numerele a si b este mai mare;
b) modulul carui dintre numerele a si b este mai mare?




§3 Adunarea numerelorintregi

3.1. Adunarea numerelorintregi cu acelasi semn

Cercetam si descoperim

1|| Dimineata, temperatura aerului a fost de +3 °C, L _
iar pana la amiaza a crescut cu 4 °C. L7
Ce temperatura arata termometrul la amiaza? " 3 T+4 °C -
Rezolvare: a &
Notdm cresterea temperaturii cu +4 °C. ] ?c ] OC
Obtinem: (+3)+ (+4) =3+4=7. T i4ec
Raspuns: +7°C. E————T
0 3 7
2% Seara, temperatura aerului a fost de —3 °C, iar :6/ :B/
pana la miezul noptii s-a micsorat cu 5 °C. Ce tempe- 3 —
raturd arata termometrul la miezul noptii? i 1_5 oc ||F
Rezolvare: _8
Notam micsorarea temperaturii cu—5 °C. B B
Obtinem: -3 +(-5)= . = =
+(=5)°C
- B o -
Raspuns: . C. _é _I3 ;
3 Furnicas-a deplasat pe axa din punc- 1 -3
tul Oin sens negativ mai Intai cu 3 unitati, apoi | ‘gl -
cu incd o unitate si a ajuns in punctul C. £ = 4C _I3 00

Aflati coordonata punctului C.

Rezolvare:
ezotvare E posibil si astfel:

S+ =0 3+(-1)=

=—(|-3|+|-1]) =
Raspuns: C(.). - _E|3 +| 1+) |= —2,
/,

Relineli!l

!

Pentru a aduna doud numere intregi cu acelasi semn:
@ se aduna modulele celor doua numere;
@ rezultatului i se atribuie semnul comun.




3.2. Adunarea numerelor intregi cu semne diferite

Cercetam si descoperim

4l Nicu si Sandu s-au jucat la calculator. Nicu a
obtinut 7 puncte si 8 penalizari, iar Sandu— 6 puncte
si 4 penalizari. Cine a castigat, daca fiecare pena-
lizare anuleaza un punct?

Rezolvare:

Notam punctele cu numere pozitive,
iar penalizarile cu numere negative.

Numdrul penalizarilor lui Nicu este cu o unitate mai mare decat numarul punctelor.
Obtinem: (+7)+ (—8) =-1.

Numaérul punctelor lui Sandu este cu 2 mai mare decat numarul penalizarilor.
Obtinem: 6 +(—4)=

Raspuns:

2\ Furnica s-a deplasat pe axa din punctul O in sens pozitiv cu 2 unitdti, apoi in
sens negativ cu 5 unitati, ajungand in punctul 4.

Aflati coordonata punctului 4. Eurezolv astfel:
Rezolvare: 5 2+ (5)=—(-5[-[+2]) =
- - =(5-2)=-3
o +2 +8+(2)=H8-2)=+6 C)O
C\zA " > | 74+ (3)=—(7-3)=—4
-3 0 2
+2 +(=5)=-3.
Raspuns: 3. )

;/ ’/ Retlineli!

K
Pentru a aduna doud numere intregi cu semne diferite:

@® din modulul mai mare se scade modulul mai mic;
@ rezultatului 1 se atribuie semnul termenului al carui modul este mai mare.

* Explicati de ce +3 +(-3) =0.

- ’l Relineli!

o
Suma a doud numere intregi opuse este egala cu zero:
a+(—a) =0, pentruorice ae Z.




3.3. Proprietati ale adunarii numerelor intregi

Cercetam si descoperim

1 2 Analizati tabelul. Substituiti a $i b cu numere intregi si verificati dacd sunt
adevarate concluziile din tabel.

a b a+b b+a Concluzia
6 | 4 |—-6+(H+4)=-2 |+4+(-6)=-2 a+b=b+a, aeZ,bez
-4 |10 —4+0=-4 0+(-4)=-4 a+0=0+a=a, aeZ

b) Analizati tabelul. Substituiti a, b si c cu numere intregi si verificati daca este ade-
varata concluzia din tabel.

a| b | c a+(b+c) (a+b)+c Concluzia
2| +7 |3 | -2+(+7+(-3)= | (-2+(+7))+(-3)=|a+(b+c)=(a+b)+c,
=-2+(+4)=2 =5+(-3)=2 a,b,cezZ

o A

Proprietiti ale adunarii numerelor intregi
1° Adunarea numerelor intregi este comutativa:
a+b=Db+a, oricarearfi a,be Z.
2° Adunarea numerelor intregi este asociativa:
a+(b+c)=(a+b)+c, oricarcarfi a,b,ce Z.
3° Numarul intreg 0 este elementul neutru al adunarii numerelor intregi:
a+0=0+a=a, oricarcarfi ae Z.
4° Orice numar intreg @ are un opus —a, —a € Z, astfel incat
a+(—-a)=—a+a=0, oricarcarfi ae Z.

|_Aplicdm _
2 Calculati ((-2) +(-3)) +3.
Rezolvare:
((-2)+(-3))+3=(-2)+(-3+3)=—-2+0=-2.

proprietatea 2°

DT cepitolurz



Exercitii i probleme

I
1. Efectuati adunarea utilizand axa numerelor:
a) +3+(+7); b) —2+(-6); c) -1+ (-8);
d) +6+ (+1); e) —4+(-9); f) -8+ (-2).
2. Calculati:
a) —11+ (-120); b) -18+ (-17); c) +13+ (+34);
d) =15+ (-27); e) +56 + (+27); f) —-32+(-181).
3. Seara, temperatura aerului a fost de —6 °C. Pe parcursul noptii a scazut cu 5 °C.

10. Se considera ca orasul Roma a fost fondat in

11.

. Scrieti ca suma a doud numere intregi numarul:

. Completati tabelul cu patru numere astfel incat suma oricaror ? ?

Ce temperatura ardta termometrul dimineata?

a) —100; b) -29; c)—13; d) —999. ? ?

doua dintre ele sa fie negativa.

. Completati cu un numar astfel incat sa obtineti o egalitate adevarata:

a)(—4)+ =—0; b) +(=2)=-12;
c)-3+ =—11; d) + (=7) =-20.
. Lu rAM N EFE I 520 = Reprezentati pe axa numerelor punctul A(—4),
apoi notati punctul:
a) B(b),unde b=—4+2; b) C(c),unde ¢ =—-4+5;
c) D(d),unde d =-4+(-1); d) M(m),unde m=—-4+4.
. Calculati oral:
a) —8+2; b) 12+ (-14); c) —16+15; d) -6+17;
e) 21+(-9); f) —121+98; g 137+(-112);  h) —291+290.

. Scrieti ca suma a doud numere intregi cu semne diferite numarul:

a)—2; b)3; c¢)-5 d)0; e7;, -1

anul 753 inainte de Hristos. Cati ani are orasul
Roma?

Completati cu un numar intreg astfel incét sa ob-
tineti o egalitate adevarata:

a)2+ =—T7; b) +(3)=-1; c)-3+ =3,
d) 0+ =—0; e)—8+ =0; )11+ =-11.




12.

13.

HE[]
14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

Copiati si completati tabelul:

a -10 5 -17 0 -8 -20 -13 |-

b 12 7 17 -3 —4 19 -10 ¢

at+b

Calculati oral:

a) 89 + (—62); b) —89 + (—62); c) —89 +62; d) 27 + (—43);
e)—136+(—49); 1)—186+236; 2)—98 +(=59); h)—43 + (-=57);
1)—64+75; j)—139 +123; k) 45 + (-105); 1) 82+ (—69).

Calculati valoarea expresiei X + Y, daca:
a) x=171, y=112; b) x=-213, y=-67; c¢) x=-47, y=-133;
d) x=-59, y=-241, e) x=18, y=-28; f) x=-81, y=381.
Calculati: a) (—4)+(-5)+(-6)+2+3+4;

b) (-7)+(-8)+(—4)+15+4;

¢) 17+ (-12) +18+ (-13) +19+ (-14);

d) 28+ (-10) + (—14) + (-28) +100 + (—99);

e) (-21)+17+21+(-61) +50+ (—49) + 60.
Calculati oral. Comparati:

a)—99 + 100 0; = b)-20+17¢  0;
c) 82+ (-89)+8( 0; = d)-114+ 114> 0.

Calculati folosind proprietatile adunarii:
a) —14+(-16+ 20); b) (-18+(-11)) +(-12);
¢) 19+ (-13)+3+(-19); d) —-28+(-17)+(-12) +17;
e) —20+ 36+ (—35) + 20; f) 18+ (—28) +19.
Aflati valoarea expresiei a + (—38) + (—65) + b pentru:
a) a=28, b=-25 b) a=-85 b=-12;
c) a=-5 b=30; d) a=-15, b=40.
Ly pAM N EFE HI D =2~ Reproducetisi comple- 7
tati tabelul cu 3 numere diferite astfel incat suma oricaror ? 2
doua dintre ele sa fie negativa.

Completati cu un numar astfel incat sa obtineti o egalitate adevarata:
a) 627 + =0; b) 217 + 325 + =325;
c) +215+ =215; d) +2000 + =300.

IR cepitolurz
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21. Timp de o sdptamana, Dorina a masurat temperatura aerului: ¢
|
¥

L= M= Mi=s J = V = S = D

D))~ D)~ (D)~ S~ b) [

a) Aflati ce temperatura a fost luni, dacd duminica precedenta a fost +5 °C si s-a
racit cu 2°.

b) Cu cate grade s-a micsorat temperatura vineri in raport cu joi?

¢) Cu cate grade s-a majorat temperatura duminica in raport cu simbata?

d) Dar joi in raport cu miercuri?
e) Cu céte grade s-a micsorat temperatura miercuri in raport cu marti?

22. O persoand a castigat a lei, apoi a mai castigat b lei. Cat a castigat in total per-
soana,daca: a) a=70, b=130; b) a=350, b=60;
c) a=1100, b=2020; d) a=132, b=458.

23. Opersoand a castigat o suma de bani, apoi a pierdut o suma de bani. Cati bani are
persoana, dacaea: a)acastigat 150 de lei, apoi a pierdut 80 de le;
b) a castigat 90 de lei, apoi a pierdut 110 lei;
c) acastigat 410 lei, apoi a pierdut 560 de lei.
24. O persoana a pierdut o suma de bani, apoi a castigat o suma de bani. Cati bani are
persoana, dacdea: a)apierdut 85 de lei, apoi a castigat 98 de lei;
b) a pierdut 125 de lei, apoi a castigat 125 de lei;
c¢) apierdut 2020 de lei, apoi a castigat 1 880 de lei.

2.5..A.fla1:i suma tuturor numerelor intregi de la—99 pana la 100.
26. a) Reproduceti si a 5 10 -20 -3
completati tabelul: b 4 g 7 12
a+tb
la+ Dbl
la|+|b]

b) Analizati rezultatele obtinute si determinati in care cazuri |a+b| =|a|+|b|?
¢) Cum trebuie sa fie numerele intregi a si b astfel incat |[a+b| < |a|+|b]|?

27. In ce conditii egalitatea X+ y+z+t =0 este adevarata, daci x si z sunt numere
intregi opuse?

28. Calculati suma dintre cel mai mare numadr intreg pozitiv de trei cifre distincte si
cel mai mic numar intreg negativ format din:
a) 3 cifre distincte; b) 5 cifre distincte; ¢) 6 cifre distincte.



§4 Scaderea numerelorintregi

4.1. Scaderea numerelor intregi

Cercetam si descoperim

1 Nelui-a propus fratelui mai
mic, Gelu, sa efectueze scaderea
4-17.

Gelu, mirat, a raspuns ca nu
existd asa un numar care sa fie egal
cudiferenta4—7.

Nelu i-a explicat lui Gelu ca,
intr-adevar, un astfel de numar
natural nu existd, dar el poate fi
usor gasit printre numerele intregi.

* Urmarind rezolvarea urmatoarei probleme, veti intelege cum i-a explicat Nelu lui

Gelu scaderea 4 —7.

2{ Seara, temperatura aerului
erade 4 °C, iar in timpul noptii s-a

Diferenta a doud numere intregi a si b
se numeste numarul intreg c = a — b,
astfel incata=c+b.

micsorat cu 7 °C. Ce temperatura a-b=c
< o 0 ) ' )
ardta termometrul dimineafa? descazut * diferenta (rest)
Rezolvare: scazator
Metoda Metoda 11

Fie x valoarea temperaturii cautate.
Cand temperatura s-a micsorat cu 7 °C,
ea a devenit mai mica cu 7 °C, de aceea
4—-T7=X, unde 4=X+7.
X =-3, deoarece —3 +7=4.
Asadar, 4—7 =-3.

Raspuns: -3 °C.

<4—7=4+(—7)=—) - -

Notam micsorarea
temperaturii cu—7 °C.

? Obtinem:
-0 —7°C| |- 0 5
‘ [ 44 (-7)=-3.




7

natd de Soare are temperatura de +140 °C, iar cea din
umbra are temperatura de —130 °C. Aflati diferenta
dintre aceste doud temperaturi.

/

=

2 in afara navei cosmice, partea scafandrului lumi-

Rezolvare:
140 — (—130) = x. Aflam un numar x astfel incat x + (—130) = 140.
xX= , deoarece + (—=130) = 140.

Raspuns: °C. O
(I 140-(~130)=140+130 = 279

* Cercetati si explicati urmatoarele scaderi:

- 6 + (-11)
= N 611 I R
6-11=6-+(-11) = -5, ;l : |
8+5
~(-5)=8+5=13 e
8—(-5)=8+5=13, ; [ .
-2 + (-4)
—2—4=—2+(-4)=-6; _6|‘T| : -
-3+9 -
_3—(—9) =-3+9=6. | 3 - (9 I ;
-4 0 6

Pentru a scidea doud numere intregi, se aduna descazutul cu opusul scazato-
rului: a—b=a+(-b), pentruorice ae Z, be Z.

4.2. Distanta dintre doua puncte pe axa numerelor (optional)

Cercetam si descoperim

1 Furnica se deplaseaza pe axa de la punctul A(a) pana la punctul B(b). Aflati ce

distantd a parcurs furnica, daca:

a)a=2,b=6; b) a=-2,b=5 c)a=-1 b=-4
Rezolvare:
Notam distanta AB = X.
a) +x . 2+X=6
A Eﬁﬂ Xx=4
o 1 2 3 4 5 6 17 AB=6-2=4




Distanta dintre punctele 4A(a) si B(b) pe axa se calculeaza
dupa formula AB =|a—-b|, pentruorice ae Z, be Z.

| Aplicam
2%{ Orasul Astrahan este situat la 25 m : .A -f" .
.. ) - . y &
mai ](?S ‘de mvel'ul marii, 1'ar orgsul C11‘1dad Clu da a. 3 KMexwo
de México (capitala Mexicului) este situat 2240 oy

la 2240 m mai sus de nivelul marii. Cu cati
metri mai sus de nivelul orasului Astrahan este
situat orasul Ciudad de México?

Rezolvare:
2240 —(—25) =2240+25=2265 (m).
Raspuns: 2265 m.

95 Astrahan i

Exercitii i probleme

“nlm
1. Continuati:
a) 1-5=—1+(-5)=..; _ b) 2-9=24(-9)=..
) 7—(<10)=7+10=... Y d)-4-(-3)=—4+3=..;
e) 15-15=—15+..= ... ? £)11-18=11+...=
g) 24— (=9)=24+..= . h) -15— (~23) = —15+...= ...
2. Efectuati:
a) ~13-6; b) 40-52; ¢) 17— (~17);
d) ~16-9; ¢) 12— 26 f) 8— (=31);
g) 0 (~13); h) 0— 22; i) 34— (~12).



3. Completati cu un numar astfel incat enuntul obtinut sa fie adevarat:
)0 =-8 by10-[  =-2 ol —4=-1
. -10=-7; e)-3- =6 No- =15
9 0-[=7 W () =4 D - (C12)=14.

4. La Campionatul Mondial de Fotbal, echipele se departajeaza in functie de diferenta
dintre golurile marcate si cele primite. Reproduceti si completati tabelul:

T Goluri | Goluri leergn;a dintre
[ara o golurile marcate

marcate | primite . . | =]

siceleprimite F=m—c -7

Brazilia 5 1 ' :
Elvetia 5 4
Serbia 2 4
CostaRica 2 5

5. Utilizand axa numerelor, aflati distanta 4B dintre punctele A(a) si B(b), daca:
a)a=-5Db=3; b) a=1, b=10; c)a=-7,b=-8.
6. Cea mai scazuta temperaturd de pe Pamant,

de—89 °C, s-a inregistrat in Antarctica, iar cea mai
ridicata, de 58 °C, in Africa. Aflati diferenta din-

- tre temperatura
M g ceamai ridicatd
o~ g sl temperatura

e ceamai scazuta
de pe Pamant.

HE[]
7. Calculati:
a) -12-8+7, b) 9-16-3; c) 25-28-7;
d) -7-15-21, e) 6-14+8; f) -9—7+11.
8. Aflati valoarea expresiei numerice:
a) —3-8+12-4+11; b) 4-5+11-9-4;
c)9-2-8+4-21, d) -16-7+32-21+17;

e) -16+9+27-11-8.



9. Determinati valoarea expresiei X — Y + z, daca:
a) x=-3, y=-7, z=-12; b) x=9, y=12, z=-8;
c) x=-21, y=-6, z=17.

10. Completati cu unul dintre semnele ,,+” sau ,,—” astfel incét sa obtineti o egalitate

adevarata:
a) 72 (@ (-53) = 125; b) 96 (0 81 = —45:
O-31@een=-10; T Ha@i7=-3
e)—61 () 9 =-70; g f) 74 @ (-26) = 100.

11. Care dintre punctele B si C este situat pe axa mai departe de punctul 4(—12), daca:
a) B(-6), C(-16); b) B(3), C(-27)?

12. Lu-RAM iN (ERE-HI I o Reproduceti si completati tabelul:

a b a—b b—a la|—|b] 6]~ |a|
% | 9

12 | 19
-10 | 4

5 [ -1

13. Seara, temperatura aerului era:
a) -30°C; b) 2°C; c) 0°C; d) 5°C.
In timpul noptii, aceasta s-a micsorat cu 5 °C. Ce temperaturi arita termometrul
dimineata?
EEE
14. Poate oare diferenta a doud numere s fie mai mare decat suma lor?

Argumentati raspunsul prin exemple.
15. Reproduceti si completati tabelul:

b Pozitiarelativa Semnul diferentei Inecalitatea
a apunctelor a—>b &
—6 -9 _1:2 _:5 + -5>-12
12 19 =9 g 9<b

-10 | 4 - + ey
5 ~11 M 3 "

16. Fie punctele A(—12), B(—4) pe axa numerelor. Aflati coordonatele punctului Csi
lungimea segmentului AC, daca B este mijlocul acestui segment.

I cepitolurz




§5 Tnmul;irea numerelor intregi

5.1. inmultirea numerelor intregi

Cercetam si descoperim

4l Furnicase deplaseaza pe axa numerelor cu viteza de 3 unitati pe minut. Acum se

afla in originea axei.

a) In ce punct va ajunge furnica peste 4 minute?

b) In ce punct se afla furnica acum 4 minute?

Rezolvare:

a) Notdm viteza furnicii in sens pozitiv cu 3 unitati/min., iar in sens negativ —

cu —3 unitati/min.

@ Daca furnica se deplaseaza in sens pozitiv, obtinem:

+3 +3

N +3
3-4=12 [0 :

4 5 6 7 8 9 10 11 12
@ Daca furnica se deplaseaza in sens negativ, obtinem: }
- - -3 -3
—3.4=-12 B| op
-12-11-10 -9 8 =7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0

b) Notam timpul de acum 4 minute cu—4.

@ Daca furnica s-a deplasat in sens pozitiv, obtinem:

+3 +3

+3 +3

3.(-4)=-12 (]| 7]

QY

&,

-12 -11-10 -9 -8 -

7

-6-5 4 -3 -2 -1 0

@ Daci furnica s-a deplasat 1n sens negatlv obtinem:

) -3

D

(=3)-(-4) =12 ﬁﬂo -
2 3 4
Raspuns: a) @ A(12); @ B(-12);
/,

- Retineli!

5

6 7 & 9 10 11 12
b)® C(-12); @ D(12).

Pentru a Inmulti doud numere intregi cu
semne diferite, se Inmultesc modulele lor,
iar rezultatului i se atribuie semnul ,,—”

Pentru a inmulti doud numere intregi de
acelasi semn, se Tnmultesc modulele lor.

~7-8=—|7]-|8|=-
9:(-5)=—19]|-5|=-

+5-(+4) = |+5|-|+4| =
~6-(-4)=|-6]| 4| =




Dependenta semnului unui produs a doud numere intregi nenule de semnele facto-
rilor poate fi memorata utilizand tabelul semnelor:

Semnul Semnul Semnul
numarului ¢| numarului b|\numarului a - b| .
+ + + :
+ _ _
— + —
— - +

22{ Observati exemplele si verificati concluziile cu ajutorul altor exemple.

—8-1=-8 -1-5=-5 -3-0=0
3-1=3 =7-(-1)=7 0:-(—9)=0
Inmultind un numér in- Inmultind un numar Rezultatul inmultirii
treg cu 1, obtinem ace- intreg cu (—1), obtinem cu 0 a oricarui numar

lagi numar. opusul acestuia. intreg este 0.

5.2. Proprietatile inmultirii

1° Comutativitatea:
a-b=Db-a, pentruorice ae Z, be Z

2° Asociativitatea:
a-(b-c)=(a-b)-c, pentru orice
aeZ, beZ, cel.

3° Distributivitatea inmultirii fata de adunare:
a-(b+c)=a-b+a-c, pentruorice
aeZ, beZ, cel.

factor comun
-19-1=-19 4° Numarul 1 este element neutru la inmulfire:
1-(-46) =-46 a-1=1-a=a, pentruorice a€ Z.

* Scrieti in locul literelor a, b si c orice numere Intregi si verificati daca sunt ade-
varate proprietatile.



| Aplicam |
Calculati: a) (—4)-53-(-25); b) 7-(-93)+7-92.
Rezolvare:
a) (-4)-53-(-25) =53-(-4)-(-25) = 53-4-25="53-100=5300.

proprietatile 1° i 2° factor comun

'\

b) 7-(=93)+7-92=7-(-93+92)=7-(-1) = 7.

proprietatea 3°

¢) 15-78+15-(-100) =15-[78+(-100)] =15 (-22) = —-330.
factor comun

Exercitii i probleme

I
1. Nivelul apei in raul Nistru se modifica in fiecare zi cu 2 cm.

Astazi este joi si nivelul apei este de 424 cm.

a) Care va finivelul apei duminica, daca el este 1n crestere?

b) Care a fost nivelul apei luni, daca el a fost in descrestere?
2. Calculati oral:

a) 6-(-9); b) (-15)-7; ¢ (-4)-(-11);  d) -117; ¢) (-12)-0;

f)-6-(-9); g 0-(-27); h)(-14)-(-3); 1) 21-(-6).
3. Reproduceti si completati tabelul:
8 7 —4 =52 -1 -12 —6 ~

a
b 3 9 31 0 75 3 15 ?
ab

o~
€

4. Scrieti ca produs de doi factori numarul:
a) —28; b) —12; c) -7, d) 0; e)—1.

5. Lu-RAM N ERE-HI ot Determinati semnul produsului si comparati-1 cu
numéarul 0:
a)(—12) - (=57)- (-81) ¢  0; > I/ b) (48) - (+21) - (-36) (  0;
c) (—15) - (+15) - (25) ¢ 0, 7 & d) (-521) - (-152)-0¢ > 0.

6. Calculati oral. Aflati—15a, daca:
a) a=-2 b) a=-1; c) a=0; d)a=7.



7. Calculati: a) 20-18-(-5); b) (-2)-(-35)-(-8);
c) (-54)-(-82)-0; d) (-24)-8-(-5).
8. Efectuati:
a) (-1)-(-)-(-1)-D-(-)-(-1; b) (-2)-(-2)-(-2)-(-2)-(-2).

9. Calculati utilizand factorul comun:

a) 3-(~55) +3-50; b) (~8)-60+ (~8)- 40;
¢) 10-300+10- (—200); d) (~28)-(~40) + (~28)- 20.
EE

10. Faraaefectua calculele, determinati semnul produsului:
a) (-5-6-7-8-9)-(-55); b)(1+2+3+4+5+6)-(-1-2-3-4-5-6).

11. Scrieti numarul —24 ca produs de:

a) doi factori; b) trei factort; ¢) patru factori.
12. Lu-RAM N ERE-HI [ oo Completati cu un numar astfel incat sa obtineti

o egalitate adevarata:

a)—32-1 =96; b))l -(-7)=84; c¢). -13=-65 d)-9-. =-108.
13. Efectuati operatiile in modul cel mai rational, utilizand proprietatile Inmultirii:

a) (-21)-(-8)-3-(=25); b) (-5)-(=25)-(-2)-(-4);

c) (—13)-52+48-(-13); d) 29-(-125)-29-(-124);

e) —5-13+(-5)-17, ) 9-(-18)-9-22;

g) (—-23)-(-15)—-23-16; h) 54-(-35)—-74-(-35).
14. Calculati utilizand factorul comun:

a) (—121)-78+ (-121)-(-68); b) 215-(-88) +215-8§;

c) 300-200+300-(-150); d) (-150)-300+ (-150) - (-200).
EER

15. Aflati produsul tuturor numerelor intregi de la—20 pandla 15.

16. Suma a doud numere intregi nenule este egala cu zero.

Ce semn va avea produsul acestor numere? )

17. Completati cu numerele -1, 2, -3, -4, 5, -6, -7, 8, -9 .“’;‘a y
astfel incat produsul numerelor situate pe orice verticala, 4
orizontald, diagonald sa fie pozitiv.

18. Calculati utilizand rational distributivitatea Inmultirii fatd de adunare sau scadere:
a) —99-12; b) —19-10%; c) —15-(-99);
d) 1001- (-38); e) —999-(-17); f) —101-143.

IR cepioturz



§6 Impartirea numerelor intregi

Cercetam si descoperim

1 Temperatura aerului la poalele muntilor este de 0 °C
si se micsoreaza cu 2 °C la fiecare kilometru de urcus. La
ce ndltime de la poalele muntilor se afla schiorul, daca
temperatura aerului acolo este de —6 °C?

Rezolvare:
Notam micsorarea temperaturii cu 2 °C prin—2 °C.
Calculdm: —6: (-2) =3, deoarece

3-(-2)=-6.
Raspuns: 3 km.

A Tmparti numgry in
Numarul intreg
un numar agt
acestuia cy

treg —6 |a
—2inseamni a gy
fel incat pr. odusu]

2 Observati exemplele si verificati
concluziile cu ajutorul altor exemple.

deimpartit  mparitor cat +24 : (—4) =6,
deoarece —6 - (—4) =+24
—18 : (=6) = +3, —21: (+7)=-3,
deoarece +3 - (—6) =—18 deoarece —3 - 7 =-21
Catul impartirii a doud numere intregi Catul impartirii a doud numere Intregi
de acelasi semn este un numar pozitiv. de semne diferite este un numar negativ.
Modulul catului este egal cu catul modulelor deimpartitului si impartitorului.
|18 : (=6)|=|-18]: |-6|=|+3] |+24|:|-4|=|-6]
|a:bl=|a|:|b|, a,be Z, b#0 |21 :|+7|=|-3|
Semnul catului, in functie de semnul
deimpirtitului si de cel al impartitorului, | Semnul | Semnul | Semnul
poate fi usor memorat cu ajutorul tabelu- numarului ¢| numarului | numaruluia : b
lui aliturat. I + +
 Comparati acest tabel cu cel al de- — ; -
pendentei semnului produsului de semne- ~ _ n

le factorilor (pagina 64).



3}5 Observati exemplele si verificati concluziile cu ajutorul altor exemple.

—6:1=-6 =3:(-1)=3 0:5=0
5:1=5 7:(-1)=-7 0:-8)=0
¥ Y Y
Impértind un numar in- Impartind un numar in- Rezultatul impartirii lui 0
treg la 1, obtinem ace- treg la—1, obtinem nu- la orice numar intreg
lasi numar, adica deim- marul opus deimparti- nenul este 0.
partitul. tului.

Exercitii i probleme

| Impargipe, a0/
D-are sepg

S

I
1. Efectuati si verificati rezultatul prin inmultire:
a)—15:3; b)21:(-7);
c)—24:(-8); d)0:(—4).
2. Efectuati:
a) 78:(-6); b) —52:(-13); c) —84:12;
d) 96:(-8); e) 57:(-3); f) —108: 4;
g) 0:(-32); h) —51:(=1); i) -121:11.
3. Reproduceti si completati tabelul:
a —41 0 [—-64 |—-17 | 125
41 | 37 |-16 | -1 -5
a:b

4. Calculati oral valoarea expresiei —48 : a, daca:

a) a=-3;

b) a=12;

5. Calculati oral valoarea expresiei a : (—3), daca:

a) a=-27,

IR cepitotur2

b) a=36;

c) a=-§;

c) a=0;

d) a=6.

d) a=-108,




B

6. Calculati:
a) (23-32):(-3); b) (—-12+36):(-8);
¢) (-15-29):11, d) (-7-(=22)): (-7).
7. Lu-RAM N (ERE.-HI [ ot Reproduceti si completati tabelul:
17 | -13 53 s
b -3 -3 -1 | 26
a-b 65 | -39 | -53 1 0
8. La ora 8:00, intr-o cameri frigorificd temperatura era de 0°C. In fiecare ora,
temperatura s-a micsorat cu 3 °C. La ce ord temperatura a fost de —12 °C?
9. Calculati:
a) (-29-4):4; b) [31-(-6)]:3L;
c) (=7-25):(-7); d) [-3-(-10)]:10.
10. Lu-RAM iN ERE-HI I nete Reproduceti si completati tabelul. Trageti
concluzia.
—68 57 | -116 0
-17 -3 29 —19? lsy
|a|:|b]
|a:b|
EEN
11. Substituiti @, b si c cu numere Intregi nenule i determinati care dintre urmatoarele
egalitdti sunt false:
a) (a-b):c=(a:c)-b; b) (a-b):c=(a-c):b;
c) (a:b)-c=(a-c):b; d) (a:b):c=a:(b:c).
12. Substituiti ¢ cu semnele operatiilor aritmetice (+, —, -, :) astfel incat sa obtineti o
egalitate adevarata:
1¢ 20 3=-1;
X e 7.
by-1¢ 20 30 4=1; -_
7 D
-1 2030 4=—1. 7T e



v Puterea unui numarintreg cu exponent

numar natural. Ordinea efectuarii operatiilor

7.1. Puterea unui numar intreg cu exponent numar natural

Cercetam si descoperim

Inmultirea numerelor naturale nenule ega-

le poate fi scrisa ca putere: 122 = 144
= . . . = 4 3=
3:3:3:3=(+3) - (+3) - (+3) - (+3)=(+3) 0°=0

4 factori
Citim:
.3 laputerea a patra” sau ,,3 la a patra”.
1P =11-11-11.
%,_J

3 factori

Citim:
,»11 laputereaatreia” sau,,11 lacub”.
Dar inmultirea numerelor negative egale? Inmultirea factorilor egali este
(=5)-(=5)-(=5)-(=5)-(=5)-(-5) = (-5)°. operatia de ridicare la putere:
PR (=5)° este o putere cu baza puterii
) -5 si exponentul puterii 6.
(&) Citim: ,,—5 la puterea a sasea” sau
> laasasea”.
Puterea unui numar intreg cu exponent numar natural
@ Oricare ar fi numarul intreg nenul @ $i numarul natural »:
«a"=a-a-..-a, pentru n>1. «a'=a.
n factori
«a’=1 a=0. « 0° —nu are sens.
@ 0"=0, neN".
Pentru a, ne N":
1) (+a)"=+a"=a" (+10)* =10".
2) (-a)" = a", pentru n par (-5)* =25=5%
—a", pentru n impar| (-2)° =(-2)-(-2)-(-2) =4-(-2) =-8=-2°.

Capiolu 2



Observam, cilim si completam

a) (-12)® — ,—12laputereaa25-a” —12 —baza puterii;
sau,—12laa25-a”; 25 —exponentul puterii.

b) 2011° — 2011 laputereaa 6-a” 2 011 —baza puterii;
sau,2011laa6-a”; 6 —exponentul puterii.

o (20 — LT - bza puterii
sou, [ [ —cxponentul puteri

O 1007 — LT - baaputerii
sou [N [ - exponentul putei

1. (+10)-(+10)-(+10)-(+10)=10-10-10-10=10* — 10— baza puterii;
4 factori 4 —exponentul puterii.

2. 88° = L-,—-—/ — | —bazaputerii;

3 factori

. —exponentul puterii.

3. (<2)-(-2)-(-2)-(-2)-(-2) = (-2)° — [ —baza puterii;

5 factori

 —exponentul puterii.

4. (-16)" =(=16)-(~16)-(=16)-(~16)-(=16)-(~16)- (~16) — | —baza puterii;
7 factori - —expon entlll
puterii.

Memorator

) O e OO =+ > (D DD H=1
n par
)OO )= (DD (DD H=-1
n impar




7.2. Proprietatile puterii cu exponent natural a numarului intreg

Cercetam si descoperim

Verlﬁcaiil egahtzslple. 2es. Ra@man oare valabile regulile de calcul
a) (-5)-(-9)"=(9)"" cu puteri, invatate la numere naturale,
b) (-6)*:(-6)* =(-6)"7; silanumere intregi?

0) [(-3)°1" =(-3)*%;

d) [3-(-5))° =3*-(-5)".

Rezolvare:

a) (-5)%-(-5)* =25-(-125) =-3125;  (-5)*** =(-5)°
Deci, (=5)%-(-5)® = (-5)*"°.

b) (-6)":(-6)? =1296:36=36; (—6)*% =(-6)? =36.
Deci, (—6)* : (=6)* = (=6)".

¢) [(-3)°1'=9"=729; (-3)*°=(-3)° =729.
Deci, [(-3)]° = (-3)%%.

d) [3-(-5) =(-15)? =225, 3?-(-5)? =9.25=225.
Deci, [3-(=5)]* =3 - (-5)%.

Asadar, regulile de calcul cu puteri, Invatate la numere naturale, raiman valabile si
lanumere intregi.

Oricarearfi | @ a™-a"=a™" | Pentruainmulti puteri cu aceeasi baza, scriem

a, bez’, baza si adundm exponentii.
m neN @ a":a"=a"", | Pentruaimparti doud puteri cu aceeasi baza,
m>n scriem baza si scddem exponentii.
@ (@m)"=a™ Pentru a ridica o putere la altd putere, scriem

baza i inmultim exponentii.

@ (a-b)"=a"-b"| Pentruaridicaun produs la putere, ridicam
fiecare factor la puterea respectiva.

| Aplicam |
Calculati: a) [(=5)°-(—25)°]: (-5)";
b) (2%-4°):(-8)";
¢) [(-4)°) +16* : (-16)>.
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Rezolvare:
a) [(-5)* - (=25)°]: (-5)"° ={(-5)° -[(-5)*]’}: (-5) =
=[(-5)°+(-5)°]: (-5)° = (-5)" : (-5)" = (-5)" " = (-5)" =625,
b) (27-4°): (-8 =[2 - (2")°L:[(-1) 8] =
=20 (=D (2M)0 =272 =

O) [(-4)°T +16°:(-16)2 = (-4) ™ M416*: [ = 4% + 16™ = [0 +

7.3. Ordinea efectuarii operatiilor
Calculati: 60 —8-50+2-12°.
Rezolvare: 60—-8-50+2-12°=

=60—-8-50+2-1728=

=60—-400+2-1728 = Observati ordinea

efectudrii operatiilor.
=00 — 400 + 3456 =

=340 + 3456 =

= 2456

=3116.

Ce stim? Ce aflam?

OJEN®)
* Adunarea si scaderea sunt operatii de ordinul I — 30+60-15=75

« Inmultirea si impértirea sunt operatii de ordinul I —  7-10:14=5

. . . 0000,
* Ridicarea la putere este operatie de ordinul Il — 454 2-3-14° =-145

;/ 'l Retineti!

=

+ Intr-o expresie cu paranteze efectuim mai intai operatiile din paranteze.

+ Intr-o expresie fard paranteze, doar cu operatii de acelasi ordin, efectuim ope-
ratiile in ordinea in care sunt scrise.

¢ Daca intr-o expresie fard paranteze se intalnesc operatii de ordine diferite,
efectuam intéi operatiile de ordinul 111, apoi operatiile de ordinul II s1, in ulti-
mul rand, operatiile de ordinul L.




O expresie matematica poate * Efectuati:

contine: @ 0 O ®

— paranteze rotunde () {18-[6-5-(20-18)]; -2 010.
Intai efectuam operatiile din parantezele

rotunde, apoi operatiile din parantezele drepte,

dupa care cele din acolade.

— paranteze drepte [ |

—acolade { }

Exercitii gi probleme

I
1. Membrii cercului de matematica au fost Impartiti in 4 grupuri. Fiecare grup a
primit 4 seturi ce contin cate 4 figuri geometrice. Cate figuri geometrice sunt in total?

2. Calculati oral.
a) Pentru fiecare dintre puteri precizati care este baza si care este exponentul:

4% (=3)%; 0% 39 a°; x%; 167; 3°%; (-2); 1°%; 42" 18; (-16)"; 4"
b) Exista printre ele puteri cu aceeasi baza? Dar cu acelasi exponent?
3. Efectuati:
a) 458, b) (-5)%; c) (=1 d) 1>,
e) (-7); ) (-60); g) 10%; h) (~10)".
4. a)Reproduceti si completati tabelul:

a a’ a' a’ a’ at

B

b) Ce legitati ati observat?
5. Calculatioral:
a) 1°; b) (-1)%; c) 1%
d) (-1)% e) (=)™ B (-1,



6. Scrieti:
a) numarul 4 ca putere cu baza —2; b) numarul 9 ca putere cu baza—3;
c¢) numarul 8 ca putere cu exponentul 3; d) numarul 16 ca putere cu exponentul 2;
e) numarul —64 ca putere cu exponentul 3.

7. Comparati:
2) 2 @ (-2)'; > b) 6 @ (-3
) (3" ) -9 < d) 14° O (-2)°.
8. Scrieti rezultatul ca puteri ale unor numere intregi:
a) 2°-27; b) (-5)*-(-5)%; ¢) (-3)-(-3)%; d) 8-8°-8;
e) 2°-5° f) (-3)°: (-3)*; g) 10" :10%; h) [(-3)%]";
DD DT K (45" D)
9. Efectuati:
a) 6@(—3) C315%%; b) 12@(—3)@ 6?(—10%)3;
Q0. 0.0 _ 0,0, O _ 00,
c) (-5)°-[6-2-(-18)]; d) {6-(4-[(-2)-10])}+8".

10. Calculati:  a) 144:(=12)+7-(=2)* +2010;
b) (—88):(—4)—125:(-5)" —380;
c) {6—[282-(=1)—(44:11-18)]} —644;
d) 25% :(=5)* —{42+3-[6—(3*-5+1D)]}.

) |

11. Rezolvati urmatoarea problema populara rusa:
Mergeau sapte batrani,
Fiecare batran ducea cdte sapte toiege,
Pe fiecare toiag erau cate sapte noduri,
Pe fiecare nod erau cdte sapte traiste,
In fiecare traistd erau cdte sapte turte,
lar in fiecare turta erau cdte sapte pomusoare.
Cdte pomusoare erau in total?

12. Calculati:
a) [6-(=2)- (-3)I"; b) (=3)°:(=3)°-(-3)";
¢) (-10)°:[(-2)°:5°]; d) [(-10)*]" -10° : (—10)".

13. Plasati paranteze drepte si paranteze rotunde astfel incat sa obtineti o egalitate
adevarata:

a) 24:(—4)—68+(—4)’ —20=-30. b) 16-(-2)’ —44—-78-30=—124.



14. Demonstrati ca ultima cifra a patratului unui numar poate fi0, 1,4, 5, 6 sau 9.
15. Scrieti numerele ale caror patrate sunt cuprinse intre 11 s1 101.

16. Completati cu un numdr astfel incat egalitatea obtinuta sa fie adevarata:
a4 =15 b= o=, d(b)’=

17. Lu-RAM N ERE.HI I nes Ordonati:
a) crescator numerele:
—41,12; -7, (-3)" =5 (-3)% 0; 25 (2) [(-3)°T"
b) descrescator numerele:
-1, 201%; -78; (-4)% (-2)°% 2; -3°% 14; [(-D"T*™; [(-2)°T".

18. Completati cu un numar natural astfel incat egalitatea sa fie adevarata:

a) 2°.2°=2"; b) (-5)*-(-5)* =(-5)""; €)3:3"=3
d) 77 7=7"; e) (-3°-(-3)" =(-3)";
f) (-4)°:(-4)" = (-4)"; 2 (-2)*:(-2)" = (-2)".
19. Calculati utilizand proprietitile puterii:
a) 10 :10%; b) (-12)" : (-12)*; o) (-7 (=7N)";
d) 27:2% e) 5°-(-2)% f) (-3)*-4%
2 (-2)*-(-3)"; h) (-10)": (-10)".
20. Calculati:
a) 78— (-8+12—22)+5-(-4)%; b) 10-(-2)*-2- (16 —20-30);
¢) —15-[2-(-35—-45)—40]-10°%  d) 8°-(-5)* - 20-[16+ (-20)]+100.
EER
21. Fara a folosi semnele operatiilor matematice, scrieti cel mai mare numar posibil
cu ajutorul:
a) a trei cifre de 2; b) a trei cifre de 3.

22. Utilizand paranteze, creati un exercitiu cu numere Intregi astfel incat rezolvarea
lui sé solicite efectuarea succesiva a operatiilor:
a) adunare, impartire, inmultire si ridicare la putere;
b) ridicare la putere, impartire, scadere si inca o Impartire;
c) scadere, Inmultire, ridicare la putere si inca o scadere.

23. Rezolvatiinmultimea N ecuatia:
a) x> =4; b) x> =-1; c) x> =-8.

Capiolu 2



§8 Rezolvarea ecuatiilor in multimea Z

Cercetam si descoperim

4 Profesoarai-a propus lui Mihai sa re-
zolve ecuatia 4x +12 = 0 mai intai in multi-
mea N, apoi in multimea Z.

Sa-1 ajutam pe Mihai sa realizeze aceasta
sarcina.

Ecuatia nu are
solutie in N.

Ecuatia are
solutiein Z.

Rezolvare:
Inmultimea N: Inmultimea Z :
4x+12=0 4x+12=0
4x=0-12 4x=0-12
4x=-12 4x=-12
x=-3¢N x=-3eZ
Verificare: 4-(-3)+12=0 (A)
Raspuns: S=Q. Raspuns: S ={-3}.

Ce stim? Ce aflam?

A rezolva o ecuatie intr-o multime de numere Inseamna a afla solutia acestei

ecuatii astfel incat sa apartind multimii date.

2 Rezolvati in multimea Z ecuatia:

a) x—75=-25;

d) 81-x=-324;

Rezolvare:

a) x—75=-25
x=-25+75

x=50eZ
Verificare: 50—75=-25 (A)

Raspuns: S ={50}.

c) (-625):x=25
x=(-625):]
x= eZ

Verificare:| | :| =]

Raspuns: S= {. }.

b) x:(-8)=9;
e) 3x—81=6;

c) (—625):x=25;
f) —2x+92=4.
b) x:(-8)=9
x=9-(-8)
x=-72e”Z

Verificare: (—72):(-8)=9 (A)
Raspuns: S ={-72}.
d) 81-x=-324
<Hl:l
x= ez
Verificare:| |- =] |

Raspuns: S= {.}



e) 3x—81=6 f) —2x+92=4

3X=6+ —-2X=4-

3x= —2X=

x= x=

x= el x= €’
Verificare:|  — = Verificare:|  + = =
Raspuns: S={ }. Raspuns: S={ }.

33} Rezolvati ecuatia 2x+5 =—1 iInmultimea 4 ={-5, -3, 0, 1}.
Rezolvare:
Pentru x=-5,avem 2-(-5)+5=—-1 —Fals.
Deci, numarul —5 nu este solutie a ecuatiei.
Pentru x=-3, obtinem 2-(-3)+5=—1 — Adevarat.
Deci, numarul -3 este solutie a ecuatiei.

Pentru x=0, avem 2 - +5=-1-
Deci, numéarul 0 solutie a ecuatiei.

Pentru X =1, obtinem 2 - +5=-1—-
Deci, numarul 1 solutie a ecuatiei.

Raspuns: S= { }.

Exercitii i probleme

Wm0

1. Verificati care dintre elementele multimii 4 = {-5, —2, —1, 0, 4, 10} estesolutica
ecuatiei:
a) —x—4=1; b) 2x—6=-6; ¢) (=200):x =-20;
d) x-(-15)=30; e) 1-3x=x+1; ) 10+2x=0.

2. Cate timbre a avut lonela, daca se stie ca i-a dat Mariei 15 timbre si i-au mai ra-
mas 447? Rezolvati problema prin ecuatie.

3. Rezolvatiinmultimea Z ecuatia:
a) x—2=-5; b) y—25=060; c) z—-100=-2012.

Capiolu 2



4. Rezolvati in multimea Z ecuatia:

a) x+70 =—100; b) y+8=2000; ¢) z+29=-718.
5. Rezolvati in multimea Z ecuatia:

a) 3-x=81; b) (-11)-y =121, c) (-35)-z=-210.
6. Rezolvati in multimea Z ecuatia:

a) x:(=2)%=-20; b) y:38=10%; ¢) z:(~19)=-18.
7. Rezolvati in multimea Z ecuatia:

a) 3x+72=0; b) -8y +2%.10° =0;

c) 22z +440=0; d) 2x+7% =-11;

e) 13-5x=3§; f) 7x+38=10.

8. Lu rAM N EFE HI L 2= Scrieti i rezolvati ecuatia:
a) din numarul x scddem 13 si obtinem —6;
b) la numarul —26 adunam 3x si obtinem —5;
¢) Impartim numéarul x la—8 si obtinem 3;
d) inmultim numarul 12 la x si obtinem —36.

9. Scrieti sirezolvati ecuatia utilizand datele din problema:
a) Ecaterina s-a gandit la un numar pe care 1-a inmultit cu 2, apoi a scazut 15 din
rezultat si 1n final a obtinut 11. La ce numar s-a gandit Ecaterina?
b) Victor s-a gandit la un numadr pe care 1-a impartit la 3, a adunat la rezultat 4 sia
obtinut in final 25. La ce numar s-a gandit Victor?

HE]

10. Ly rAM N EFE HI D 2= Completati cu un numdr intreg astfel incat
ecuatia obtinuta sa aiba multimea solutiilor indicata:

a)| x=70=0; S={5}; b) (-5)y-1 =8 S={0};

c) :z=84; S={-3}; d) x:I =25; S={-100}.
11. Rezolvati iInmultimea Z ecuatia:

a) 3-(x+7)=12; b) —2-(x+9)=-28;

¢) 5-(3—-2x) =-10; d) 2x:-5|=§;

e) 32:(-2x) =1, ) 7-(2-x)=|-42]|.

12. Rezolvati iInmultimea Z ecuatia:
a) Tx=12=|(-4)?|; b)5:z=|-5°; ¢) V:(-12)=|(-6)*].



13. Rezolvati problema prin ecuatie:

a) O salupa a parcurs 78 km pe un rau in directia curentului de apa in 3 ore. Aflati
viteza salupei in apa statatoare, daca viteza curentului de apa este de 2 km/h.

b) Pentru 3 placinte i 2 pahare cu suc s-au platit 30 de lei. Cat costd o placinta,
daca un pahar cu suc costa 6 lei?

14. Lu RAM N RUP ?Eiflﬁ Proiect Numere intregi in viata mea. Clasa se
imparte in grupuri a cate 68 elevi. Fiecare grup va prezenta un poster cu exemple
de aplicare 1n viata cotidiand a numerelor Intregi.

15. Pe trei rafturi sunt 129 de carti. Pe raftul al doilea sunt cu 15 carti mai multe decat
pe primul raft, iar pe raftul al treilea — cu 12 carti mai putine decat pe primul raft.
Cate carti sunt pe fiecare raft?

16. In trei l3zi sunt 45 kg de prune. In prima lada sunt de 2 ori mai multe prune decat
in lada a doua, iar 1n lada a treia sunt cu 3 kg mai putine decat in lada a doua. Cate
kilograme de prune sunt in fiecare lada?

17. Determinati ce este mai mare: x sau 3x, dacd x este numadr intreg care satisface
inegalitatea —3< X < 2.

18. Stabiliti ce este mai mare: x sau —2x, dacd x este numadr intreg care satisface
inegalitatea:

a) —5<x<0; b) —3<x<3; c) 0<x<6.

EER

19. Rezolvatiinmultimea Z ecuatia:

a) 4-(x+2)-9=-5 b) 2-(3x+4)-10=28;
¢) 14 —|x-6|=-23; d) -5 +|8-3x|=-21,
e) —3-|x+8|+7 =-20; f) 7-(5-2x)—-42=-28.

20. Rezolvatiinmultimea Z ecuatia:

a) | x| =18; b) | x| =-2;
c)|2x-3|=T7,; d) |5-8x]| =35.

21. Compuneti o problema care sa se rezolve prin ecuatia:

a) 3—5x=-7; b) —10x+4 =-96.



Sa recapilulam

1. Dati exemple de numere pozitive si numere nega-
tive din diverse domenii: fizica, biologie, geografie,

2. Céte sensuri are axa nu- istorie, literatura romana, economie etc.

merelor? Argumentati.

3. Care este opusul numarului:

_ . . 9
4. Ce se numeste a)—2020; b)2021; c¢) 07
dulul arului . . e
fno (i umariiit 5. Ce distanta semnifica
intreg? . - 6. C Lo
modulul unui numar - Lare sunt proprietatile
. intreg? modulului?
7. Dati exemple de .
utilizare a modulului =1 9. Este oare adevirat enuntul:
qumirului intreg. 8. Cum se compara !

,,Orice numar natural este mai

mare decat orice numar intreg”?

10. Corppletap astfel incat s obtineti un enunt adevarat:
»Orice numdr natural este maj mare decét ...”

numerele Intregi?

11. Ce cazuri putem avea la adu-
narea numerelor intregi?

12. Cum se scad
Cum procedam in fiecare caz?

numerele intregi?

13. Adevarat sau Fals?
a) —7-5=-2; 14. Care sunt regulile semnelor? Y

’JIF b) —120—(—18) = —138; in ce cazuri aplicim aceste reguli?
c) 82— (-12)=94.

15. Cum se inmultesc numerele intregi?

Cum se ridica un numar intreg la 16. Cum se impart
putere cu exponent numar natural? numerele intregi?

17. a a la Tmparti a
7 }Este adsvarat cala Impartirea a doud numere | 18. Care sunt regulile de calcul cu
Intregi intotdeauna obtinem un numr intreg? puteri?
Formulati exemple.

19. Ce proprietiti ale operatiilor cu

20. Care este ordinea efectudrii operatiilor
numere intregi cunoasteti?

si semnificatia parantezelor in calculele
cu numere Intregi?

21. Ce inseamna a rezolva o o 1 o
ecuatie in multimea Z? 22. Dati cate un exemplu pentru
’ ! fiecare dintre tipurile de ecuatil

studiate.

23. Compuneti cate o problema pentr}%

i ipurile de ecuati . .

ﬁeca}re dintre tipt 24. Scrieti o ecuatie care nu are
Studiate solutii in multimea Z.




Exercitii si probleme recapitulative
N
1. Reprezentati pe axa numerelor punctele: A(-2); B(=7); C(5); D(2).

2. Construiti axa numerelor. Notati pe ea punctul M (-2) si punctele situate pe axa la
distanta de 7 unitati de la punctul M. Scrieti coordonatele acestor puncte.

3. Ordonati descrescator numerele: —9; 3; 5;—4; 0,—10; 12.

4. Calculati ITn modul cel mai rational:
a) =9+ (-13)+17+(-6)+11;
b) 14+ (=8)+(-25)+12+7,
c) 43-60+12+39-21.
5. Aflati suma tuturor numerelor intregi situate pe axa intre numerele —5 si 7.
6. Rezolvati in multimea Z ecuatia:
a) x+7=3; b) 6—-x=15; c) —2—x=-5
d)16—x=—4; e)11-x=14; f) —x+4=-9.
7. Efectuati:  a) (7—20)-(-3+5)%;
b) (-5-7)%:(-6+2);
¢) (-21)°:7° +[42:(-6)].

8. Lu-RAM N ERE HI s Reproduceti si completati tabelul:

a 4 -8 -1 5 -10
—a-3
—5+a? )
3 ?
-5.a°
(-a)"-6

HE
9. Calculati oral: Adevarat sau Fals?
Numerele a si b sunt intregi.
a)Dacd a =b, atunci |a|=|D]|. [||¥/
b) Daci | a|=|b|, atunci a = b. /’/

c)Dacad a =—b, atunci |a|=|b]|.
d) Daca | a|=|b|, atunci a=b sau a =—b.

I cepitolurz



10. Completati cu numere potrivite astfel incat fiecare dintre ele, incepand cu al treilea,
sa fie egal cu suma celor doud numere precedente.
210
11. Calculati: a) —7+|-3|—(-4)° -5
b) 4+ (-6) | ~4[* -3
¢) (=2)°=|-5]+(-6)~(-2)"-(-2)".
12. Lu-RAM iN ERE-HI I nctn
Adevarat sau Fals?
Daca a este un numar intreg negativ, atunci:
a) 2+a>2
b) -3+a>0; 4T|b
c) a+a<a s
d) a+a>0.
13. Calculati:
a) —52:(19-32)-2-[18+44:(-1D)];
b) [25-24:(11-14)]-[-9+8: (27 -35)];
¢) (-3)°:(=3)*-(12—3%)—2[4* +11: (-1D)];
d) 10%-10°:10%- (15-14)” +3[5° — (-2%)°].
14. Calculati:
2) 98-(—40) . b) 2°.3%.(-25)-6
—-14-(20—4-10)" (—6%)%-(100-5-15)
15. Determinati ce este mai mare: —x sau 2x, daca x este numar intreg care satisface
inegalitatea:
a) —1<x<4; b) 0<x <7, c) -5<x<2
16. Lu RAM N RUP! [ £
Folosind internetul, realizati un poster despre istoria numerelor intregi.
EEE
17. Rezolvati inmultimea Z ecuatia:
a) [x[+3=8; b) [x[-3=4; ) |x|-6=-8;
d) 15—| x|=9; e) | x+3|=1; f) | x—71]=10.
18. Este oare divizibila diferenta 1-2-3-...-17-18-1-3.5-...-15-17 :

aycu5; b)cul0?



Varianta [

1. Fie multimea M ={-6, 3, -2, -3, 5}.

a) Scrieti cel mai mare element al mul-
timii M.

b) Scrieti elementul multimii M care
are cel mai mic modul.

c) Scrieti elementele multimii M care
au module egale.

d) Scrieti in ordine crescatoare nume-
rele: (-6)%, 3%, (=2)°, 5%, (=3)".

. Fiepunctele A(—4), B(6), C(-1), D(3).
a) Reprezentati pe axa punctele 4, B,
C, D.

b) Scrieti toate numerele intregi situ-
ate pe axa intre numerele —1 si 3.

¢) Ce coordonata are punctul F, daca
F este mijlocul segmentului AB?

. Calculati:

a) —75+39;

b) —53-27;

¢) —15-61+(-5)*-(-5)%;

d) —=52:(=4)+(-13)° : (-13)°.

. Rezolvati problema prin ecuatie.

Din cauza secetei, nivelul apei 1n lac
a scazut cu 16 cm. Dupa ploaie, nive-
lul apei a crescut cu 9 cm si este de
658 cm. Care a fost nivelul apei in lac
pana la seceta?

Test sumativ

I 1.

1

3.

1
=
N
i
4
O
3
Ol
i
i
&
4,
4
£
4

4.

Timp efectiv de lucru:
45 de minute

Varianta II
Fie multimea A={-4,-1, 2, -5, 4}.
a) Scrieti cel mai mic element al mul-
timii 4.
b) Scrieti elementul multimii 4 care
are cel mai mare modul.
c¢) Scrieti elementele multimii 4 care
au module egale.

d) Scrieti in ordine descrescatoare nu-
merele: (—5)%, 4°, (-4)°’, 2°, (-1)".

. Fiepunctele M (-6), N(1), L(-3), P(4).
a) Reprezentati pe axa punctele M, N,
L,P.

b) Scrieti toate numerele intregi situ-
ate pe axa Intre numerele —3 si 1.

¢) Ce coordonata are punctul S, daca
S este mijlocul segmentului MP?

Calculati:

a) 29+ (-18);

b) —34-76;

©) ~14-(-83)+ (-4)" - (-4)";

d) —72:18+(-4)" : (-4)".

Rezolvati problema prin ecuatie.

In noaptea de 10 februarie, tempera-
tura a scazut cu 12 °C, iar in timpul zilei

a crescut cu 4°C si era de 7°C. Ce
temperatura a fost pe 9 februarie seara?

Baremul de notare

Nota

10

8

7

6

5 4 3 2 1

Nr. puncte

35-34

33-32

31-27

26-22

21-17

16-12 | 11-9 | 86 5-3 2-0

IR cepitolurz



NUMERE
RATIONALE




§1 Multimea numerelor rationale

1.1. Notiunea de numar rational

e Petrica a vazut pe masa de lucru a mamei un . Venituri.
document de contabilitate — darea de seama sap- ata C(:h‘,e,' f,”'f;"
tamanala — si s-a mirat, deoarece dintre numerele mit el
negative el le stia doar pe cele intregi. / 7.02 +25,7

A meditat un pic si a desenat axa numerelor. 88:02 N2:°
A % oux PSP 9.02 +17,3

reprezentat pe aceastd axa mai intai punc- . 5
tul 4(2,5). Apoi a construit in stdnga originii O » ’ 02 _3 ' p
segmentul OB, de aceeasi lungime cu segmen- 1 2' 02 1 ; 08
tul OA, siascris B(-2,5). i ' ,

B 0 A
T 1 T T =
-2,5 0 1 2,5

Numerele —2,5 si 2,5 sunt opuse.

zecimale negative!

Numerele opuse numerelor zecimale pozitive sunt numerele

Activitale practica

@ Desenati axa numerelor si notati cu O originea ei.

@ Reprezentati pe aceasta axa punctele M (% ), N (% ), D (%), C (% )

@ Construiti in stanga lui O segmentul OF de aceeasi lungime cu segmentul OM.

@ Scrieti coordonata punctului .
3

® Reprezentati pe aceeasi axa punctele K (— 2 ), E (— % ), G (— 2 )

® Determinati perechile de numere opuse.

Numerele —l; 1._3.

—=; —=: —= suntnumere negative.
4’2" 2 4 g

ST cepios

1



- Selectati din multimea {5; 1%; —%; 2.3 21 211: —g; 3 —0,7}:

a)numerele intregi;  b) fractiile sinumerele mixte;  c¢) numerele zecimale.

Rezolvare: ..
) Fractiile .
Numerele intregi si numerele mixte Numerele zecimale
3 1 5

5 21 -3 15 5 3 2,3 -0,7| 21,1
I Il I I I I I Il I
5 | 21| -3 umf 11 =5 23| =7| 211
1 1 1 8 5 3 10 10 | 10

Toate aceste numere sunt numere rationale.

o eeineli

A |

~ . < . m
Numar rational se numeste acel numar care poate fi scris sub forma i

unde me Z, iar ne N".

Multimea numerelor rationale se noteaza prin Q.
BT~
7, INqRE- AN !
Mult timp, numerele rationale nu aveau nume. Ele nu au fost
denumite pana nu au aparut alte tipuri de numere. 1
Matematicienii din Grecia anticd au depistat ca pentru a masura 9
lungimea diagonalei unui pétrat cu latura de lungime 1, nu sunt
de ajuns numerele intregi si fractiile. Ei au denumit numerele noi,

necunoscute —numere irationale, iar cele deja cunoscute —numere
rationale.

1.2. Modulul numarului rational

Srxmmrm -2 3]

|-2|=2; [3|=3



3
- 15
S — »
3 0 1,5
4 3 3
‘—Z‘=Z, |1,5| =1,5

T

/& Retineti!
T Distanta de la originea O la punctul A(a), a€ Q, este modulul sau
valoarea absoluti a numarului rational « si se noteaza | a|.

7

| Aplicdm |
* Analizati si completati:
2| _2. _Ea _ _ . 3_ :
3= 3 |5,3] =5,3; |-5,23| = ; ‘15‘— ;
A L _
|-0,01| = ; ‘ 8‘— ; ‘8‘— ; |0] =
;I/ Retlineti!
/7 Pentru orice numar rational a:
a, a>0
- lal=0 - la]=10, a=0 - |-al=la]
-a, a<0

1.3. Forme de reprezentare a numerelor rationale

Cercetam si descoperim

4 Mihai a scris numerele 1> L. 1,25 si le-a spus colegilor ca ele reprezinta unul

10,
4’ 8"’
si acelasi numadr rational. El a explicat astfel:
11_1 4+1_ @=10:2=. 125= 125 125:25
4 4 4’ 8 8:2 |47 100 100:25 |4
2 Analizati si completati:

1) Scrieti ca fractie numarul zecimal: a)3,16; b) 10,035.

Metoda Metoda I1

16 .4 719 16 316 79
2) 316 =3755 =325 =25 2) 316 =3756 =100 = 25
b) 10,035=1032 =10 = | b) 100352102 = -

Capiolu 3



2) Scrieti fractia sub forma de numér zecimal finit:

13, 17
22 b) 5L

2) %: 1625 b) —%:—-

Efectwam 13 |g Efectidm ;5
imparfirea  — g [1625 impartirea -~ o =

_170 |

Bl

N ||

| [

0

3 Scrieti patru fractii cu numitorii 5, 7, 16 i 9. Apoi scrieti fiecare fractie sub
forma de numar zecimal finit, daca este posibil. Ce ati observat?
/

Relineti!

!

Daca 1n descompunerea in factori primi a numitorului unei fractii ireductibile
apar numai cifrele 2 si 5, atunci aceasta fractie poate fi transformata intr-un
numar zecimal finit.

1.4. Compararea numerelor rationale

Cercetam si descoperim

4 Radu si Mihai il ajuti pe bunic sa
sape un lot. Radu a sapat 0,4 din lot, iar

Mihai — % din lot. Care dintre nepoti a sa-

pat mai mult?

Rezolvare:
“ .3
Comparam numerele 0,4 si 3




Metoda 1

4 2 Metoda I1
04=15=3% S=0375
2 3 > 1/
16 . 15
40 + 40
16 > 15
Raspuns: a sapat mai mult.

/
S E Retinetil
/

K
Numerele rationale pozitive se compara ca si fractiile sau numerele zecimale

pozitive.

2 Comparati numerele:

7 . 9. .11, L1
a) RTRET b) 0,(23) si 19’ c) 78 5i0.
Rezolvare:
a) —é —% Dintre doua numere negative, ;
A este mai mare numéarul cu mo-
schimbam .
7| semnul 9 dulul mai mic.
-4 | L:
e i 9
12 16

b) 0,23 > _1 — Opce nlimal‘ negatlvv este r‘n'al 7
19 mic decat orice numar pozitiv

C)—71<0 / ‘ sau decat zero.

8

I cepios
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=

1.5. Rotunjirea numerelor rationale

'/ De ziua ei, Ana a fost anuntata ca la oficiul postal
0 asteapta un colet trimis de prietena ei din Anglia.
Coletul cantareste 3 livre.
Va avea oare Ana nevoie
de ajutorul fratelui sau
pentru a aduce coletul
acasa?

Rezolvare:

I livra = 0,45359237 kg = 0,5 ke
rotunjim pana la zecimi

0,5-3=1,5 (kg)

3livre=1,5Kkg.

Raspuns: Ana va putea aduce singura coletul acasa.

Cercetdm si descoperim

a) : : : >
52 5,27 5,3 *
)
527=53
b) f f : >
-0,14 -0,133  -0,13 X
~0138~-043
C) : : : : : :
7,4 7,45 75 X 7,5 7,45 -74 X
7,45=75 -745=-7,4

@ Rotunjirea numarului rational pana la ordinul dat este un numar de ordinul
dat, situat pe axa cel mai aproape de numarul rational dat.

@ Dacanumarul rational este situat pe axa la distante egale de doua numere con-
secutive de ordinul la care se face rotunjirea, atunci rotunjirea este cel mai mare
dintre aceste doua numere.




Rezolvam

* Analizati si continuati:

Rotunjirea

Numarul rational

pana la unitati

pana la zecimi

pana la sutimi

1

0,8

0,81

0,813
19
250

2,5

2,48
-1,36

—-1,365

~14

—22,727

0,188

6=
5

e

121

8

1.6. Adunarea si scaderea numerelor rationale

Rezolvam

1 Elicopterul a coborat in zbor mai
intai 50,6 m, apoi s-a ridicat 102,3 m.
Cum s-a schimbat inaltimea de zbor
a elicopterului dupa aceste manevre?

Rezolvare:

-50,6+102,3=+51,7 (m).
Raspuns: Inaltimea de zbor s-a marit cu 51,7 m.

Cercetdm si descoperim

2 Efectuati:
1,5,
a) —§+€,

IR cepiouis

b) —0,2+(~1,4).



Rezolvare:
a) T b) +(=1,4)

\—o,é 0

_%+%:% 0.2+ (-14) =/-16]
_0,2 =O,2 —1'4 :1’4
11 |5 |-0.2] |-L14]
373 |66 02+1.4=16
5 1.5.2_3_1 —02+(-1,4)=-1,6
6 3 6 6 6 2
1,5 1
37672

£ Retinetit |
=
@ Pentru a aduna doui numere rationale cu acelasi semn, adunam modulele
acestora si rezultatului i atribuim semnul lor comun.
1 5 8 4 1 1 1,1 _1
——t| = |F==—==-1=; 025+—==—+-—==.
2 ( 6 ) 6 3 3 4 4 4 2
@ Pentru a aduna doua numere rationale cu semne diferite:
1) din modulul mai mare scadem modulul mai mic;
2) rezultatului 1i atribuim semnul numarului cu modulul mai mare.

7 132
2 10 2 10 5
9 Efectuati:
: S (_1
a) —12,78 —8,56; b) -3 ( 12).
Rezolvare:
a) —12,78 - 8,56 = b) _g_(_%):_gJ,%:
=—12,78+(~8,56) =
o =733 1

[E Retinetit

K
Pentru a sciddea douad numere rationale, adunam descazutul cu opusul

scazatorului:
a-b=a+(-b).

Observatie. Suma si diferenta a doud numere rationale este un numar rational.



1.7. Proprietatile adunarii
Lu-RAM iN ERE_HI

1 Reproducetisi a b a+b b+a .
completati tabelul: 2|1 .Y
3 5 b °
-0,4 | =27
* Concluzia: a+b =
2% Reproduceti si a b c a+((b+c) | (a+b)+c
completati tabelul: 1 3 S
3 4 6
-0,03 | -0,75| -0,25
* Concluzia: a+(b+c) =
3 Efectuati:
5 o 2 9. _015) =
a)ﬁ+0_ ; b) 7+O— ; ¢) 0+(-015) =
* Trageti concluzia.
A\ Efectuati:
3.3 _ : _ _ : 2. (.2
a) _ﬁ+ﬁ_ ; b)0,31+(-0,31) = ; ©) 13+( 13
* Trageti concluzia.

Generalizam

a+(-a)=—a+a=0.

Proprietatile adunarii numerelor rationale

1° Adunarea numerelor rationale este comutativa:
a+b=>b+a, pentruorice a,be Q.

2° Adunarea numerelor rationale este asociativa:
a+(b+c)=(a+b)+c, pentruorice a,b,ce Q.

3° 0 este element neutru la adunarea numerelor rationale:
a+0=0+a=a, pentruorice ac Q.

4° Pentru orice numar rational a existd opusul lui, notat —a, astfel incat




Continuati rezolvarea exercitiului:

4 1,4__ 4.4 ("1 op(L)o_ .
3) _E+(_7)+E‘ 15+15+( 7)‘0+( 7)‘ !
b) (0,014 (~3,2))+3,2 = 0,01+ (I + J) = 0,01 + [l =

1.8. Desfacerea parantezelor

Cercetam si descoperim

U Bfectuati: a) 7,1+ (2,9+3,1); b) 7,1+2,9+3,1;

¢) 6,3+ (=5,3+2,2); d) 6,3-53+2.2.
Continuati rezolvarea i comparati rezultatele obtinute:
a) 71+(29+31) =71+ = . b) 71+29+31=

a+(b+c)=a+b+c, pentruorice a, b, ce Q.

Continuati rezolvarea si comparati rezultatele obtinute:
¢) 6,3+(-53+2,2) =6,3+( )= . d) 6,3-53+22=

a+(-b+c)=a-b+c, pentruorice a, b, ce Q.

Generalizam

La desfacerea parantezelor in fata carora este semnul ,,+”, pastram semnele tu-
turor termenilor din paranteze:
+(a—-b+c)=a-b+c.

2 Calculati: — 1 + (— 3_ 2 )

2 2
Analizati si continuati rezolvarea:
| [
N R ) I N R _
2+( 2’2)_ > > A2_ 2=

Cercetdm si descoperim

. S (_1_4) 5.1 .
3 Efectuati: a)6 ( = 9), b)6+6+9,

¢) 0,03—(0,03+2,72);  d) 0,03-0,03—2,72.



Continuati rezolvarea si comparati rezultatele obtinute:

6 6

a—(-b-c)=a+b+c, a, b, ce @

a)%—(—l—g)zg—( = 2l gl

Continuati rezolvarea i comparati rezultatele obtinute:

c¢) 0,03-(0,03+2,72) =0,03— = ;

d) 0,03-0,03-2,72= 2,72 =
a—(b+c)=a-b-c, a, b, ce@Q

Generalizam

La desfacerea parantezelor in fata carora este semnul ,,—”, schimbam semnul

fiecarui termen din paranteze:
—(a+b-c)=-a-b+c.

| Aplicam |
A, Calculati: 0,1 - (-0,9+101).
Analizati §i continuati rezolvarea:
0,1 -(-0,9+101)=0,1+0,9¢ 101 = 101 =

1.9. Inmultirea si impartirea numerelor rationale

Cercetam si descoperim

1 Temperatura corpului unui liliac poate sa coboare pana la
—6,6 °C. Aflati pana la cate grade poate cobori temperatura corpu-

P 9 L e 2
lui unei soparle, daca se stie ca ea reprezinta 3

din temperatura minimala a corpului liliacului.

Rezolvare: 2

v —6,6-%:—?—3%:—%:—4,4 (grade Celsius).
’ Raspuns: —4,4°C.
- (aro —
Produsul a doud numere (H)-(H)=+ 'T‘ Produsul a doud numere
rationale a $1 b este pozitiv +H)-()=- ‘ rationale a §1 b este negativ
daca numerele a si b au () (+H)=- <__ daca numerele a si b au
acelasi semn. =)-) | semnediferite.




2 Calculati:  a) —12-(=17.,5); b)—% 1%

Analizati si continuati:

a) —1,2-(~17,5) = I - I =
3,7_30_ =

b-glg=a T

Observatie. Produsul a doua numere rationale este un numdr rational.

335 Temperatura aerului ziva a fostde -8,5°C, :ii g

.5 .
ceea ce reprezinta S din temperatura care a fost

noaptea. Ce temperatura a fost noaptea?

Rezolvare: 17
5_ g5 6__8 6_
-85: 5= 8,5 5=710'5 -10,2 (grade Celsius).

Raspuns: —10,2 °C.

5 [

/
o} Retinelit
7/

Catul a doua numere rati- ( ):(H)=+" \ Catul a doud numere rati-
onale a si b este pozitiv (=):(=)=+ ‘\ onale a si b este negativ
daca numerele a si b au (=):(+) =~ . daca numerele a si b au
acelasi semn. (+):() | semne diferite.
| Aplicam |
A Calculati:  a) —1% : (—%); b) 0.2:(=11).
Analizati §i continuati:
S (.o .
) -13 ( 21)‘ .
b) 0,2:(-11) =- : =—

Observatie Catul a doud numere rationale este un numar rational.

o & Refinelit
/|

J
Pentru orice numar rational nenul a exista inversul lui notat

cu l, astfel incat aé:l-a:l.
a a a




1.10. Proprietatile inmultirii numerelor rationale

Cercetdm si descoperim

Lu-RAM jN -ERE-HI

1 Reproduceti si a b a-b b-a
completati tabelul: 0,8 1,5
L3
3 7 R
1 -1,23 ;
9
7 1
Concluzie: a-b=__-1 ;
a-l=l-a=

2 Substituiti numerele a, b si ¢ cu numere rationale arbitrare si verificati proprie-
tatile:
a-(b-c)=(a-b)-c, pentruorice a, b, ce Q;
a-(b+c)=a-b+a-c, pentruorice a, b, ce Q;

a-(b—c)=a-b—a-c, pentruorice a, b, ce Q.

/
o Retinetil |
7

i Proprietatile inmultirii numerelor rationale
1° Inmultirea numerelor rationale este comutativa:
a-b=b-a, pentruorice a, be Q.
2° Inmultirea numerelor rationale este asociativa:
a-(b-c)y=(a-b)-c, pentruorice a, b, ce Q.
3° 1 este element neutru la inmultirea numerelor rationale:
a-1=1-a=a, pentruorice ac Q.
4° Inmultirea numerelor rationale este distributiva fata de adunare si scadere:
a-(btc)=a-bta-c, pentruorice a, b, ce Q.

Scoaterea factorului comun

Proprietatea 4° reprezinta regula scoaterii PN
factorului comun si regula desfacerii parante- a-(b+c)=a-b+a-c
zelor. ~_

Desfacerea parantezelor



* Calculati in modul cel mai rational, utilizand proprietatile inmultirii:

576, . _3(4_8
a) AR b) —2,7-0,54-2,7-0,46; c) ) (3 9).
Analizati si continuati calculele:

9 5.76_567_m=7_ I
6 135 6 513 13 ’

b) Scoatem factorul comun —2,7:
-2,7-054-2,7-0,46 =-2,7-(0,54+)0,46) =-2,7 - =—

c¢) Desfacem parantezele:

ﬁ\S 34 38 .
_Z'(§_§):_Z'§+Z'§:_ ‘mE-  WmETw,

Stietot utilizeaza proprie-
tatile inmultirii pentru a efectua 7
calcule rapide: 3 5 5= (

3+§)~5:15+2=17;

- C 12-,5=12-(1+0,5)=12+6=18.
Incercati sivot:

2%-6:( +—)-6: fm-m

%
14.25=14-(L +0 )=+ =

-

1.11. Aflarea unei fractii dintr-un numar

Observam si descoperim

1La scoala de magie si vrdjitorie unde invata Harry

Potter erau 142 de scari, dintre care 17—21 erau fermecate
siisi schimbau directia.

Cate scari fermecate erau la scoala de magie si vrdjitorie?
Rezolvare:
(142:71)-12 =24 (scari).

Raspuns: 24 de scari.

Pentru a afla o fractie dintr-un numar:

@ mpartim acest numar la numitorul fractiei;

@ inmultim rezultatul obtinut cu numaratorul
fractiei.




3
5 . . _ 5_215_ ...
a) 7 din 21 este (21.7)-53—15 sau 21 7= =15;
3 . 3_1%-3_2_ 1.
b) 2 din 12 este 12 8__/82/ —2—42,
1
C) 2
/
«%—» Relineti! jé
1.1 11 1 Pentru a afla o fractie dintr-un numar
3 din 5 oste 5376 inmultim numarul cu fractia data.

Rezolvam si explicam

2 Tlie a cheltuit % din banii de pe contul telefonului sdu mobil.

"y

din banii de pe contul telefonului mobil a cheltuit Ilie pentru transmiterea SMS-urilor?

% din banii cheltuiti au fost utilizati pentru a transmite SMS-uri. Ce parte

Rezolvare:

2 3 32

3 din ) este egal cu A3

Raspuns: — din banii de pe contul telefonului mobil.

1.12. Aflarea numarului dupa fractia data

1 intr-o zi, un muncitor a zugrivit 75 m? de
perete, ceea ce constituie % din suprafata totald care
trebuie zugravita. Ce suprafata trebuie sa zugraveas-

camuncitorul?

!
7

3
7




75:3 =25 (m?) — constituie o parte;
25-7 =175 (m?)—este toata suprafata.

Rezolvarea poate fiscrisa astfel: (75:3)-7 =175 (m?)sau 75: 3_ 175 (m?).

, 7
o & Refinetil
|

-
‘ Pentru a afla un numar dupa o fractie, impartim acest numar la fractia data.

L

'/ Angajatilor unei firme li s-a propus o modalitate
originald de remunerare a muncii: in cazul in care angajatul
lucreaza o ord pe zi, atunci el primeste doar 2 lei. Fiecare din
urmatoarele ore asigura dublarea remunerarii. Care va fi remu-
nerarea zilnicd a unui angajat daca acesta lucreaza 8 ore?
Rezolvare:
2:2:2.2.2-2-2.2=2% =256 (lei).
Raspuns: 256 de lei.



Calculati suma de bani pe care o va pierde angajatul daca va pleca de la serviciu

cu 0 ord mai devreme.
exponentul puterii Citim:
25 - puterea doi la puterea a opta.
| baza puterii

Cercetam si descoperim

(1,5)° =15-15-15 = 3,375;
(2)“_2 222 16,

2y.2222
(-2 =(-2)-(-2)(-2):(-2)-(-2) =32

-
7F

Puterea numirului rational a cu exponentul n, ne N, este

produsul a # factori, fiecare fiind egal cu a:

a"=a-a-a-...-a.
| —

n ori at=a a’=1
aeQ | ae @
Ly RA iN "ERE_Hl 0° —n-are sens
Determinati semnul puterii: .
-
4 . —_— .
(-1,73) 0; -/ ( 9) 0;
1Y v, |
(—g) 0; /1 (=0,03) (1 0.

* Trageti concluzia
* Analizati, reproduceti si completati tabelul:

Produsul Puterea | Baza puterii Exponegtul Valoar'ga

putern putern
(-0,2)-(-0,2)-(-0,2) (-0,2)° -0,2 3 —-0,008
1111
3333
2
_3 4 ‘ D
1 5
()




1.14. Ordinea efectuarii operatiilor si folosirea parantezelor

/,
o & Retinetil |
7

@ Intr-un exercitiu de calcul ce contine mai multe operatii cu numere rationale se
efectueaza:
—mai intai ridicarile la putere;
—apoi iInmultirile §i impartirile in ordinea in care sunt scrise;
—apoi adunarile si scaderile in ordinea in care sunt scrise.

@ Inexercitiile de calcul care contin paranteze se efectueaza:
—mai intai calculele din parantezele rotunde;
—apoi cele din parantezele drepte;
—apoi cele din acolade.

© ©® O e O,
b) 26(_2)3_{354‘5 0,5—2(5§+7§):|}:

= - —{  +5[05-2-] }=1 - =

Exercitii i probleme

Wm0
1. Reprezentati pe axa numerelor punctele: A(2); B(-1,5); C(—Z%); D(%)
. e 743 54 21
2. Scrieti opusele numerelor: 5,1;—0,25; —g 17, 2.7; —35.
3. Aflati: a)-—a, daca ae {-31, l%; —-2,03; 0};
i 2l 1. 29].
b) b, daca —be {—6,2, 33, 0L 28}’

¢)—(c), daci ce {% _13 —252: 0}.



. Reproduceti tabelul si scrieti in fiecare celuld semnul ,,€ ”, dacd numarul apartine
multimii indicate, sau semnul ,,¢ , daca numarul nu apartine acestei multimi:
35| k| 21 37| o | =L [0003 4
6 11 '
N
Z| &
o | 7 &
Q.
. Scrieti toate numerele intregi situate pe axa Intre numerele:
o 0145 100, 2 gL 1548
a)3,7s15,1; b)—-0,135s1 1,02; c) 13 si 13, d) 7] si 3
. Aflati oral modulul numarului:
: _L. : 3. 7. 46
. Aflati |a|, daca: a) a=-2,3; b) a=ge C) a:—77; d) 0,75.
. Calculati valoarea expresiei:
a) |_752|+|3’4|a b) |_197|_|_098|; C) |_156||_6>4|a
50,131 50131
d) —E‘FE, e) "6l 120 f)|-561:10,7].
. Scrieti sub forma de fractie ireductibild numarul zecimal:
a) 12,2; b) 0,25; c) 0,05; d) —3,08;
e) 0,875; £)-0,48; g)—1,92; h) 0,375.

10. Scrieti numérul zecimal sub forma de numar mixt (fractie in care sunt scosi intregii):

a)l1,5; b)-3,2; ¢)525; d)-3,125; ¢e)-7,005; f)4,0125.

11. Scrieti sub formd de numar zecimal fractia:
7. 3. 4, 18, 11, 7. 1
a.) E, b) 4’ C)Sa d) 59 e) 4° f)zo’ g) 25°
12. Comparati oral numerele: s 9
a)—1,1 ¢ -1,09; ’\\E b) -5 15
¢) 0,2 @ 0,2011; e d) 2,67 2%.
13. Ordonati crescator numerele: —4.,9; 2%; 2,3; —4,901; —2%; -2,6; 0.
14. Ordonati descrescator numerele: -3,7; 0; 5,11; —3%; 0,12; 5%.
15. Completati cu o cifra potrivita:
a) 2,02 <-2,111; b) -3,4[76>-3415;
c) 11,177 <-11,18; d) 217,09 <-27,1.



a R ) . . . . Model:
16. Intre care numere intregi consecutive este situat pe axa numarul:

3 9 2 3<3Lt

2. 2. 01 _114. Cf 9| 3<3=<4.

a)511, b) 213, c)-9,3; d) 113, e) 0,324; f)—-0,127 3

17. Lu- RAM N ERE HI Z 522 Profesorul a scris pe tabla cateva exercitii de
comparatie, insd in timpul recreatiei cineva a sters unele cifre. La lectie, profesorul
le-a spus elevilor ca numerele pot fi comparate si fara a restabili situatia initiala.
Comparati:
a)-3,3 s1-3,2 ;

b)-0,518 510,517 ;

c) -3, s10;
d)—, si o,
18. Comparati oral:
211610 0 b3 -3
©) 1,56 () | -156|; d)-009 @ |-0001. 1=

19.

v = 15,23 km/min. v = 15,47 knm/min.

a) Pana la ce ordin sunt rotunjite vitezele avioanelor din imagini?
b) Transformati in km/ora vitezele avioanelor si rotunjiti rezultatele obtinute pana la
unitati.
20. Rotunjiti: a) pana la zecimi numerele: 3,46;-2,17;0,052; —1,65;
b) pana la sutimi numerele: 25,729; -31,047;-0,171; 6,725.

21. Lu-RAM N ERE HI I e Reproduceti si completati tabelul:

Rotunjirea numarului pana la
unitdti zecimi sutimi

Numarul

2,365
—1,884
—61,753
0,644
2,172




22. Completati cu o cifra potrivita:
a)21,50 =21,6; b)-3,920 =-3,92; ¢)71,00. =71,1; d)-520 =-5,3.

23. Calculati:
a) —41+16: b) 28-5,5; ) —23-14  d) 4-59;
) —3%—(—%); i) —23—1%; K) —5%+1%; N 4%—8%;
m)—2%—(—3%); n)sg—lé; 0) 2%-3%; D) -1%+2%.

24. Efectuati calculele con- +
AV

form schemei: \;L +  [=11,02

25. Lu-RAM N -ERE-HI! =5o

Reconstituiti lantul de calcule:

0.04 -20 +10,6 ( >—1,01 < >+0,57< >—O,2

26. Efectuati:

27. Cine va depista mai repede linia, coloana sau diagonala cu numere a

Q caror suma este egald cu numarul indicat?
» (12 W) 212
32| 1,505 5| 7|78
5 1) 3
44 | 1,6 | 4,7 sl %2 7
3 5
1,1 |-4,3] 2,8 1 -1 g




28.

29.

30.

31.

32.

33.

Calculati in modul cel mai eficient:
. 2,(1.5)
a) —3,72+5,26+2,72; b) 3+(3 12 )
¢) (0,39-10,56) +10,56; d) —3,78+9,84+1,78-20,84.
Desfaceti parantezele si efectuati:
a) —3,8—(-8,1+3)9); b) 7,5+(-8,4-2));
7 3 1) 4 (.1 7).
% _5_(12_5)’ D3 ( 13*9)’
e) —8,76 —(-3,25-10,76); f) —6,19+(-1,5+519);
9 11 5). 17 ' 5 3 13
92 ( 20 E)’ h) 2_8+E_(2_8_E)'
Efectuati:
a) —1,2-(<0.8); b) —12,5-3.6; 5 —5,6-(—%);
2 (_.2). _5) _42,2
Reproduceti si completati a -3 |-0,3 0,25 % —I%f D RY

tabelul:

—0,2a

Strada Muncesti este una dintre cele mai lungi strazi din Europa si cea mai lunga

din Chisinau. Lungimea ei este de 1 1% km. Cea mai scurta strada din Chisinau

este strada Tricolorului, cu o lungime de 0,335 km. Cu cati kilometri este mai
lunga strada Muncesti decat strada Tricolorului?

Lu-RAM N ERE-HI I ncc Efectuati calculele conform schemei:

G I

| | x [ 2.4 | e

X

7
8
N

—
| | x [=12,5]

SN

Numere rationale [/



34.

3s.
36.

37.

38.

39.

40.

41.

42.

43.

44.

Efectuati:
a) —2,4:0,8; b) 8,4:(-0,42); c) —8,64:(-1,2);

4.8, 1).(_412) {_53
d) —4§.E, e) (—57)(—17), f) —0,78(—25)

Cat costa 1 kg de biscuiti, daca pentru 5% kg s-au platit 229,5 lei?

Bunicul Ion are 5 stupi. Din toti stupii, el a colectat 182,5 kg de miere. Cate kilo-
grame de miere a colectat in medie bunicul de la fiecare stup?

Efectuati in modul cel mai rational:

a) 0,4-3,56-(=2,5); b) 0,2-(—12,51)-5;

c) 3,6-0,03+6,4-0,03; d) —12,3-0,054 + (-12,3) - 0,046.

Utilizand metoda factorului comun, aflati valoarea expresiei:

2 2) 06 36,3( 1)

a) —§-O,4+(—§)-O,6, b) s ote ( 7),

¢) 2,7-1,9-3,7-19; d) ,4-0,9-1,4-59.

Aflati:

a) 2 din27: b) & din40;  ¢)2 dinl6: d) 2 din42;
3 b 4 b 8 b 6 b
3 2 40, L gin 3. 3 4 8

e) 3 din 12; f) 7 din 20; g) 3 din > h) ) din 9"

Un automobil trebuie sa parcurgd 240 km. Ce distanta a parcurs automobilul,
< e 2.
daca ea reprezinta 3 din drum?

. .. TR B A s«
Masa unei furnici constituie m din masa incarca-

turii pe care ea o poate duce. Care este masa furnicii,

daca ea poate duce o incarcdtura de % g?

. R L. 3. . oy e o .
Marimea incdltdmintei constituie 2 din lungimea télpii. Care este marimea

pantofilor lui Mihai, daca lungimea télpii lui este de 24 cm?
La o cursa auto au participat 48 de automobile. % din ele au sosit la final. Cate
automobile au abandonat competitia?

O treime din distanta dintre doua sate constituie 7 km. Care este distanta dintre
aceste sate?



45. Aflati numarul, stiind ca:

a) % din el constituie 21; b) % din el constituie 12;
C) % din el constituie 24; d) % din el constituie 15.

46. Silviaaplatit 4% lei pentru o chifld. Céti bani avea ea, dacd se stie cd a platit pentru

chifla % din suma totala?

47. Doar 12 elevi ai clasei a 6-a fac sport, ceea ce constituie % din numarul de elevi ai

acestei clase. Cati elevi invata in total in aceasta clasa?

48. Scrieti sub forma de putere:

()

49. Determinati oral: Adevarat sau Fals?

Q) (20 =205 b) (53 == o (—%) < A

2
d) —%) >0 ¢) (=25) < (=25)%.
50. Calculati:
2Y . 8. 1Y . 5Y 1. 5 3Y
a) g) +E, b) (—E) 16, C) (—E) 15, d) (5—7) .
HE[]
51. Reproduceti axa numerelor:
G L E 4 c2) F
K(-1) B

Determinati si indicati pe axa originea acesteia, segmentul-unitate, coordonatele
punctelor G, L, E, A, B, F.
3.1,

52. Fienumerele: 5,7; -7,3; — Z; 7 3 -0,02.

Scrieti:

a) opusele acestor numere; b) inversele acestor numere.
53. Scrieti numerele 1n ordinea crescatoare a modulelor lor:

-3,5; 0; —%; 0,7;-0,007; 1,3.



54.

5S.

56.

57.

58.

59.

60.

61.

62.

Pe axa numerelor sunt reprezentate numerele a, b, ¢ sid.

a c 0 d b

Completati cu semnul de comparatie corespunzator:
bhd,  cd  a®ce  alb  dOo0, P

a®e a0, bd b0 0O -a -

Aflati oral numarul rational a, stiind ca:

) [a|=3.5; b) |al=-2: o) [a|=0;
13
d) |a|=2,3; 5) |a|:l%; ) a]=099.
Reprezentati pe axa numerele care au modulul egal cu:
1. 1
a) 2,5; b) > c) 34.
Completati cu un numar potrivit:
a) 2 <[ <2; b) 0,86 <1 <0,862; «¢) 14<l <15,
: 2 2. 1 21
d)-3,19< <-3,18; e) g < <3 f) 5 < <7
: o . 24 5
Fiemultimile 4 ={x|xe Z, -1,2<x<3,7} si B=<Xx|xe Z, _H<X<E :

Comparati: card 4 ( ) card B.

Adevarat sau Fals?  a)Daca a > 2, atunci a >0, ac Q.
b)Daca a <3, atunci a<0, ac Q.
4# c¢)Daca a >-10, atunci a<0, ae Q.
d)Daca —3,2<a<-0,1, atunci a<0, ac Q.

Pentru enunturile false, dati cate un exemplu care demonstreaza ca enuntul nu este
adevarat.

. . 2 . < <
Scrieti fiecare dintre numerele — 3§ —7,8 ca sumd a doud numere:

a) negative; b) cu semne diferite.

Efectuati transformand termenii in numere zecimale:

2) —2%—0,254; b) —%+o,35; ¢) —439+42

g;
A a ——— 1 .. .

Lu-RAM N ERE - HIInc = Inlocuiti cu unul dintre semnele ,,+” sau

,— astfel incat sd obtineti o egalitate adevarata:

2) (% 0.9) + (5 3.7)=2.8: b)( %)+( %):—%.

5
d) 3-LL.



63.

64.

65.

66.

67.

68.

69.

70.

71.

Completati cu termenul omis astfel incét sa obtineti o egalitate adevarata:

a) —2,3+(~7,7)+ I = 0; b) %+(_g)+ _o.

Aflati valoarea expresiei, daca se stiecd a =—3,2 si b=1,8:

a) a+b; b) |a|+b; c) a+|bl; d)|a+b]; e) |a|+]|b].
Comparati valorile expresiilor | a |+ | b | si | a+b |, daca:

)a=-28 b=13  bja=->, b=-1; o a=71 b=48

Cum trebuie sa fie numerele a si b astfel incat |a + b |=|a |+|b|?

Utilizand axa numerelor, aflati distanta dintre punctele 4 si B, daca:
a) A(_357)9 B(_258)9 b) A{%)! B(_Z_]b)y C) A(_Os?’)’ B(7’1)

Calculati in modul cel mai rational:

7 11 9 17 5 3 .5 6
V162 16 2 b) =3 HIg s 4T

c) —1,23+2,14+7,38—-5,77+1,62; d) —9,39+0,74-10,61+3,26+6,25.

Desfaceti parantezele si efectuati operatiile:

3). 4 .5 2 5
)( 3<+7 6) (10,8—82), b) (55_6ﬁ) ( 3§—§)

A N ——— - o
Lu-RAM N -ERE-HIl I aci s T~ Magia numereior

5

S.
4 2
Puteti gasi si alte perechi de numere cu aceeasi proprietate?

Calculati utilizind metoda factorului comun:

a) —4.8-89+89-(=5,2); b) 12-(— %)—(—1 2).- 2
3 4 3,1 10,3

Doua furnici se deplaseaza pe axa numerelor. Prima furnica a parcurs distanta
de la punctul 4(-7,2) la punctul B(2,8) in 5 secunde, iar furnica a doua — distan-
tade la punctul C(—-10,1) la punctul D(—4,1) In 2 secunde. Care dintre furnici s-a
deplasat cu o viteza mai mare?

C A D B




72. Completati astfel incat sa obtineti o egalitate adevarata:

1 . a1, 7\ ..
a) —3§— =2, b) +(—4,5)—3§, C) -(—§J—5,6,
d) (—10%): =2, e) 45 :%; ). :10*=-0,02.

73. Vindetot are de vanzare 360 kg de legume.
g din ele constituie cartofi, % —MOrcovi,
iar restul — ceapa. Cate kilograme de ceapa

are Vindetot de vanzare?

74. Panalapopas, turistii au parcurs % din distanta preconizata, iar dupa popas inca

L din distanta parcursa. Au strabatut ei oare toata distanta preconizata?

3
¢‘ w “ 75. Aufost culese 10 kg de ciuperci. % dinele

. 1 . .
au fost marinate, 3 au fost uscate, iar din

ﬁ\ > restul s-a preparat o supa. Cate kilograme
\ e de ciuperci s-au folosit la prepararea supei?

76. Inprimazi, la o biblioteci s-au adus % din intreg necesarul de manuale noi, iar in

ziua a doua —restul de 56 de manuale. Cate manuale noi au fost aduse in total la
aceasta biblioteca in ambele zile?

77. Latimea unui dreptunghi este de 102 cm, ceea ce constituie }—; din lungimea lui.
Aflati perimetrul si aria dreptunghiului.

78. Aflati valoarea expresiei:

2) 6,75—4,5-1%)-(—1%)3;
5 13Y ( .13)
b) 'E'E) '(‘15}
0 —%+(—2%)-(—o,2)) (-12).

P . 2 . ..
79. Ne amuzam si rezolvam. Petru a parcurs 5 din partie

in picioare, iar restul, mai exact 8,4 m, pe spate.

Ce lungime are partia?



A . . A . . o4
80. Un stalp este ingropat in sol. Partea stalpului deasupra solului reprezinta 3 din
lungimea acestuia. Care este lungimea partii subterane a stalpului, daca lungimea

partii deasupra solului este de 1,6 m?

81. Vlad pleaca in excursie la Odesa. Gésiti In internet care este
rata de schimb a leului moldovenesc 1n raport cu hrivna

ucraineana pentru a afla cate inghetate poate cumpdra cu
ai sai 80 de lei, dacd o inghetata costa 24,5 hrivne.

82. O familie pleaca pentru toata luna iulie la vila. Care este cel mai mic numar de cutii
cu ceai pe care trebuie sa le ia cu ei, daca 1n fiecare zi membrii familiei consuma
7 pliculete cu ceai, iar Intr-o cutie sunt 25 de pliculete?

HEEN
83. Stiind ca a si b sunt numere rationale, determinati daca sunt adevarate sau false
enunturile:

a) Dacad a =b, atunci |a|=|b].

b) Daca |a|=|b]|, atunci a =b. 4*
c)Dacad a =—b, atunci |a|=|b]|.

d) Daca a =b, atunci |a|=h.

84. Completati cu un numar astfel incat enuntul obtinut sa fie adevarat:

1 1. 1 1
a) 3< <35 b) 7< <-3
85. Scrieti expresia a +b—c —d sub forma de:
a)sumaincare a +b este primul termen;

b) diferentd in care a +b este descazutul.

86. Sestie ca a, b, c sunt numere rationale negative nenule. Care este semnul valorii
expresiei ab—100c?

87. Catul impartirii a doud numere este egal cu—1. Care este suma acestor doud numere?

88. Completati cu numere potrivite: 0.09
/ \
a X a
PN 2 S
b x |02 3 % X c




89. Intrebat cati elevi are, matematicianul si filozoful grec
Pitagora a raspuns: ,,Jumatate dintre ei studiaza matema-
tica, o patrime studiaza natura, o septime mediteaza in
tacere, iar restul 3 sunt oratori”.

Cati elevi avea Pitagora?

90. Lamicul dejun, mama lui Dinu a baut 1 din cana plina cu Pitagora
6 (¢.570—¢.500 1.H.)
cafea, apoi a umplut-o cu lapte. Apoi abaut - din cana si

3
iarasi a umplut-o cu lapte. Dupa aceasta a mai baut jumatate din cand, umpland-o

iarasi cu lapte. In final, mama a baut tot lichidul din cana. Ce a baut mama mai mult:
cafea sau lapte?

91. Cei trei muschetari, dupa ce si-au facut datoria pentru binele Frantei, au intrat
intr-o taverna. Au luat pranzul si au facut comanda de piersici la desert. Fiind

obositi, au adormit inainte ca platoul cu piersici sa fie servit. Primul s-a trezit Athos.

a4 .. . 1 .. ce . . .
Vazand piersicii, a mancat 3 din ele si iarasi a adormit. Apoi s-a trezit Porthos, a

e e A e e . L~
vazut piersicii si, gindindu-se ca Inca nimeni n-a luat din ele, a mancat - din pier-
3
sici si apoi a adormit. Al treilea s-a trezit

Aramis si tot a mancat % din piersici,
apoi a adormit si el. In timp ce musche-
tarii dormeau, chelnerul a dus la bucata-
rie platoul pe care erau inca 8 piersici.

Cate piersici au fost servite muscheta-
rilor?

92. Ordonati crescator valorile expresiilor:

3V, i o (2L Y (s2) (=2l (o 1)
(5),(1),(0,4),( 22), 511 ; 23 ; 22 .
93. Care este valoarea minimala posibila pentru expresia:

a) (a—0,5)"-7.2; b) 4,3+ (x+1,1)*?

94. 3 motanei si 2 catelusi cantaresc kg, iar 2 astfel de

motanei si 3 astfel de catelusi cantaresc 2,9 kg.
Aflati cat cantareste un catelus.




§2 Rezolvarea problemelorin multimea

numerelor rationale

2.1. Metoda figurativa

1 in trei depozite erau in total
260 de tone de mere. In primul depo-
zit erau cu 56 de tone de mere mai
multe decat in depozitul al doilea, iar
in depozitul al treilea erau cu 30 de
tone de mere mai multe decat in
depozitul al doilea. Cate tone de mere
erau in fiecare depozit?

Vom reprezenta necunos- &)
cutele si vom fixa relatiile b
dintre marimile date in pro-
blema printr-un desen.

Rezolvare:
@ Reprezentam prin segmente:
56 tone
e —N— I
Depozitul I
bt @ Depozitul I+ l 260 tone
Depozitul IIT f !
30 tone

@ Calculam suma valorilor partilor egale:
260—-56—-30=174 (tone).

@ Calculam cate tone de mere erau in depozitul II (valoarea unei parti):
174:3="58 (tone).

@ Aflam cate tone de mere erau in depozitul I:
58+ 56 =114 (tone).

® Calculam cate tone de mere erau in depozitul I1I:
58+30=288 (tone).

Verificare: 114+58+88 =260 (tone)—A.

Raspuns: Depozitul I - 114 tone;
depozitul I - 58 de tone;
depozitul IIT— 88 de tone.



Examinam si completam

2, Unautobuza parcurs 1270 km in trei zile. In prima zi el a parcurs o distant
de 5 ori mai mare decat in ziua a doua, iar in ziua a treia — cu 60 km mai multi decat in
prima zi. Cati kilometri a parcurs autobuzul in fiecare zi?

Rezolvare:
@ Reprezentam prin segmente:
Ziual
v Zivall — 1270 km
Zialll + waJ
km
@ 1270- = (km) — suma valorilor partilor egale.
@ 5+ 1+5=11 (parti egale).
@ 1210:11= (km) —a II-a zi.
® 5= (km) -1 zi.
“5+60= (km) —a Ill-a zi.
Verificare: + + =1270 (km) ( ).
Raspuns: Zival — km; ziva Il - km; ziua Il — km.

2.2. Metoda reducerii la unitate

Rezolvam si comentam

A Pentru 12 cutii cu bomboa- Vom reduce compararea ma-
ne s-au platit 432 de lei. Catileise | rimilor din problema la com-
vor plati pentru 8 cutii cu bomboane | pararea lor cu una dintre ma-

de acelasi fel? rimile luate ca unitate.
Rezolvare:
Folosim schema:
12cutii = oo, 432 delei
lLcutie  .ooooveieeieenee, 432:12=36(lei)
cutlh oo, 36 - 8 =288 (lei)

Deci, pretul unei cutii este de 36 de lei, iar pentru 8 cutii se vor plati 288 de lei.

Raspuns: 288 de lei.



Examinam si completam

2, Pentru sarbitorile de iarnd, o familie a cumpdrat un
curcan, 0 gasca, trei gdini si cinci prepelite. Se stie cd o prepelita
costd 32 de lei. Cat costa toatd cumparatura, daca curcanul
costa cét o gasca si doua gaini, o gasca — cat o gaind si Inca
20 de lei, iar o gaina — cat trei prepelite.

Rezolvare:
Pentru a rezolva problema, acceptam ca unitate pretul prepelitei.

Atunci, pentru o prepelita se va plati 3 - 32 =96 (lei).

Pentru o gasca 3 - 96 + 20 = +20= (lei).
Pentru un curcan: +2-96= (lei).
Suma tuturor platilor va fi:

+ +3-96+5-32= (let).
Raspuns: lei.

2.3. Metoda mersului invers

Rezolvam si comentam

A Viorica s-a gandit la un numar. Dub-

: : Vom rezolva problema
lul ac‘estul numar, mlcsqrat cus, aAfos‘E in'- pornind de la sfarsitul
multit cu 3. Produsul obtinut a fost impartit enuntului ei.

la 6 si apoi marit cu 4. S-a obtinut 28.
La ce numar s-a gandit Viorica?

Rezolvare:

v [ RS d e

Restabilim numarul pornind rezolvarea de la sfarsitul enuntului:

(28 el oa -0 ofraa -2 o[ a3 | o535 |2
Raspuns: 26,5.

224 Un turist a mers 1n prima zi timp de 6 ore, in a doua zi a parcurs 30 km, 1n a treia
zi cu 20 km mai multi decat in ziua a doua, iar in ziua a patra a mers 5 ore cu viteza de
8 km/h. El a parcurs in total 180 km. Cu ce viteza s-a deplasat turistul in prima zi?

Numere rationale |l




Rezolvare:
Incepem rezolvarea de la sfarsitul enuntului:
@ Turistul a parcurs in ziua a patra: 5 - § =40 (km).
@ In ziua atreia: 20 + 30 =50 (km).
® Inzilele IL, 111, IV in total:
30+ + =00 (k).
@ In prima zi, el a parcurs: 180 — - = - (km).
® In prima zi, turistul s-a deplasat cu viteza: - (6= - (km/h).
Verificare: |+ [ + [+ 00 =100 (km).

Raspuns: - km/h.

2.4. Metoda falsei ipoteze

Cercetam si descoperim

1|| Pe un ses pasc gaste si oi, in
total 98 de capete s1252 de picioare.
Cate gaste si cate oi pasc pe ses?

Rezolvare:

@ Presupunem ca pe ses pasc doar gaste. Atuncitoate &
cele 98 de capete vor avea 98 - 2 =196 (picioare). ' B

@ Conform conditiei problemei, obtinem diferenta 252 — 196 = 56 (picioare
inplus).

@ Diferenta provine din faptul ca am considerat ca pe ses pasc doar gaste.

@ Tinand cont de faptul ca o oaie are cu 2 picioare mai multe decat o gasca si in
plus sunt 56 de picioare, aflam cate oi pasc pe ses: 56 : 2 =28 (o).

® Aflam cate gaste sunt pe ses: 98 — 28 =70 (gaste).

Verificare: 28 - 4 +70 - 2 =252.

Raspuns: 28 de o1; 70 de gaste.

2, Cu730deleise pot cumpara 22 de carti a cate 25 de lei 5140 de lei. Cate carti
de fiecare fel se pot cumpara?

Rezolvare:
@ Presupunem ca fiecare carte costd 40 de lei. Astfel, toate cele 22 de carti ar
costa: 22 - 40 =880 (lei).

ST, cepiois



@ Comparand cu pretul real, se obtine o diferenta: 880 —730 = (lei in plus).

@ Diferenta provine din faptul cad am considerat toate cartile fiind de 40 de lei.

@ Aflam cate carti de 25 de lei s-au procurat: 1 (40-25)= (carti).
® Aflam cate carti de 40 de lei s-au procurat: 22 — = (carti).
Verificare: : + : =730 (let).

Raspuns: carti de 25 de lei; carti de 40 de lei.

In cazul in care se aplicd aceastd metodi, se porneste, de reguld, de la intrebarea
problemei, facand o presupunere asupra marimii care se cautd, aceasta nefiind n
contradictie cu datele din enunt. Se reface problema in baza presupunerii facute si se
ajunge la un rezultat care nu se coreleaza cu cel real din problema: este fie mai mare, fie
mai mic decat acesta. Se compara rezultatul obtinut (in baza presupunerii) cu cel initial.
Din nepotrivirile obtinute se trage concluzia corecta privind rezolvarea problemei.

Exercitii i probleme
OO

1. Rezolvati problema prin metoda figurativa:
a) O franghie de 7,4 m a fost taiatd in doud bucati astfel incat una dintre ele este cu
1,6 m mai lunga decat cealaltd. Cati metri are fiecare bucata?

b) Trei piese de metal cantaresc impreuna 15% kg. Prima piesa este cu 2,8 kg mai

grea decat a doua, iar a treia cu 2,2 kg mai grea decat a doua. Cat cantareste fiecare
piesa?

2. Rezolvati problema prin metoda reducerii la unitate:
a) 12 carti la acelasi pret costd in total 816 lei. Cat costa 5 astfel de carti?
b) Stela a procurat 18 albume si 24 de carti la acelasi pret. A achitat cumparatura
cu o bancnota de 500 de lei si a primit rest 17 lei. Cat costd un album si cat costa
o carte?

3. Rezolvati problema prin metoda mersului invers.

. 9 . A . 1 .
Dublul unui numadr a fost micsorat cu 10 si apoi inmultit cu 5 Produsul obtinut,

fiind marit cu 3,5, a fost impartit la 8 gi s-a obtinut 20 % . Determinati numarul initial.

4. Rezolvati problemele 4 si 2 din secventa 2.4 pornind de la alte presupuneri.



5. Rezolvati problema prin metoda falsei ipoteze:
a) Un fermier vindea pui si iepuri, In total 20 de capete si 68 de picioare. Cati pui si
cati iepuri vindea fermierul?
b) 22 de carti a cate 50 s1 90 de pagini au impreuna 1340 de pagini. Cate carti sunt
de fiecare fel?

EE[]

6. Rezolvati problema prin metoda figurativa:
a) Tata are 44 de ani, iar fiul are 16 ani. Cu cati ani in urma tatal a fost de 3 ori mai
mare decat fiul?
b) Intr-o biblioteca sunt 458 de cirti in 3 limbi striine. Cirtile in limba spaniola
sunt cu 50 mai putine decat cele n franceza si de doua ori mai putine decét cele in
engleza. Cate carti de fiecare fel sunt in biblioteca?

7. Rezolvati problema prin metoda reducerii la unitate:
6 muncitori au sapat in 10 zile 420 m de sant. Ce lungime de sant vor sdpa
10 muncitori in 8 zile, avand aceeasi productivitate a muncii?

8. Rezolvati problema prin metoda mersului invers:
O gospodina vindea la piata pepeni galbeni. Ea a vandut primului cumparator juma-
tate din numarul pepenilor care se gaseau in cos si inca o jumatate de pepene.
Al doilea a cumparat jumatate din numarul pepenilor ramasi In cos si incd o juma-
tate de pepene. Al treilea, de asemenea, a luat o jumatate din numarul pepenilor
care se gdseau in cos si Inca o jumatate de pepene, astfel incat cosul a ramas gol.
Cati pepeni galbeni a avut initial gospodina?

9. Rezolvati problema prin metoda falsei ipoteze:
La o ferma sunt gaste, rate si vitei, in total 120
de capete si 280 de picioare. Se stie ca numarul
gastelor este de trei ori mai mare decét cel al
ratelor. Cate gaste, cate rate si cati vitei sunt la
ferma?

EEE

10. Intr-o clasa sunt de trei ori mai multe fete dect baieti. Pot fi 34 de elevi in aceastd
clasa? Dar 36 de elevi? Care trebuie sa fie numarul de elevi pentru ca problema sa
aiba solutie? Gasiti cateva variante de raspuns.

11. a) Compuneti o problema care se rezolva prin:
1) metoda figurativa; 2) metoda reducerii la unitate;
3) metoda mersului invers; 4) metoda falsei ipoteze.
b) Propuneti colegilor sd rezolve problemele.



§3 Multimi. Operatii cu multimi

3.1. Notiunea de multime

1 Careia dintre multimile enumerate 1i apartine:
copacul; greierul; spiridusul?
A—multimea insectelor;

B —multimea personajelor din poveste;
C—multimea plantelor;
D—multimea naturii vii.

Pentru fiecare dintre multimile 4, B, C, D numiti

incd douad elemente care sd-i apartind.

sl Ne amintim

Multimea este o totalitate de obiecte bine determinate si distincte, numite

elementele multimii. Multimile se noteaza cu literele mari ale alfabetului latin:
A, B, C, D etc.

Elementele unei multimi se scriu intre acolade:

A={0,12,3,4,5,6,7,8, 9}.
Multimea féra niciun element se numeste multime vida si se noteaza cu &.

Lu RAM iN -ERE HI!

2 Fie multimile:
M ={a, b, c,d} D:
P={x|xeN, x>3}.
A—multimea zilelor saptamanii;
B—multimea zilelor de odihnd ale saptamanii.
a) Determinati modul de reprezentare a fiecarei multimi.
b) Indicati multimile finite si infinite.
c) Aflati card M, card A4 si card .

Ne amintim
* Numdrul de elemente ale unei multimi M este cardinalul multimii M.
Se noteaza: card M.

CardJ =0.




d) Reprezentati multimile 4 s1 B, prin enumerarea elementelor:

s 8§ 8§ 8 A N 8 F
B= (L .

3.2. Relatii intre multimi

e A—multimea literelor cuvantului,,rac”; A={r, a, c}
B —multimea literelor cuvantului ,,car”. B={c, a, r}
Y A=B

Retineti!

\\Y

Multimile A si B se numesc multimi egale daca ele contin aceleasi elemente.

e C—multimea elevilor claseia VI-a,,B”
din gimnaziul ,,Mihai Eminescu”.

D —multimea tuturor elevilor din gimna-
ziul ,,Mihai Eminescu”.

Multimea C reprezinta o parte din multi-
mea D. In matematici ,,0 parte” se substituie
cu termenul submultime si se scrie:

Retineti!

Multimea A se numeste submultime a multimii B daca orice element al multi-
mii A este element si al multimii B.

e Fie A multimea autovehiculelor din municipiul Chisindu si B multimea auto-
vehiculelor de marcd BMW din municipiul Chisinau.

Care dintre urmatoarele propozitii sunt adevarate si care sunt false?

a) A=B;

7.
# b) Ac B;
c) Bc A

IR, cepiois



Cercetam si descoperim

e Examinati si completati similar:

Activitatile Stelei: Activitatile lui Petru:
lectura fotbalul
jocul pe calculator muzica
dansul jocul pe calculator
© muzica lectura
desenul natatia
| |
A—multimea activitatilor Stelei: B —multimea activitatilor lui Petru:
A = {lectura, , , , }. B={fotbalul, , , , }.
— — _J

a) C—multimea tuturor activitatilor celor doi copii:
C = { b b b b b b }'

Multimea C este reuniunea multimilor A si B. Se noteaza: C = AUB.

/,
- I/ Relineti! AUB
7|

o . o
Reuniunea multimilor A si B este o noud mul-

time AlJB ce contine elementele care apartin =
cel putin uneia dintre multimile A sau B. 53

b) D —multimea activitatilor comune ale celor doi copii:
D = {lectura, , }.

Multimea D este intersectia multimilor A si B. Se noteaza: D = A B.

/
o retine | Q2
7

) Intersectia multimilor A si B este o noua
multime A[) B ce contine elementele comune ale A
multimilor Asi B.

e Fie A multimea cetdtenilor din Republica Moldova,
B — multimea astronautilor. Multimile A si B nu au elemen-
te comune. Deci, A(\B=.

Sa speram ca in viitor aceasta propozitie va deveni falsa,
iar in caseta din expresia A(1B = { } vaftiscris
vreun prenume de-al vostru.




o Analizati si completati tabelul:

Multimile
A B

Multimea cartilor din | Multimea manualelor
biblioteca personala | dinbiblioteca personala A

Bc A

Multimea pasarilor @ ANB=9

AUB=
ANB=

Cercetdm si descoperim
A={s, a l,u,t}, B={s,a c}, C={l,u,t}
CcA, lgB, uegB, tegB.
C — multimea elementelor multimii 4 care nu apartin multimii B.
_ . . . . /
C — diferenta multimilor 4 s1 B. 1~
.
Diferenta multimilor 4 si B este o ‘
noud multime A\ B care este alcatuita
din toate elementele ce apartin multi-

e Fie multimile:

A={x|xeN, x<T7}, mii A si nu apartin multimii B.
B={x|xeN, 2<x<5}. A\B
Aflatimultimea 4\ B.
Rezolvare:

Deoarece 4=1{0,1, 2, 3,4, 5,6, 7}
si B = {3, 4}, obtinem:
A\B={0,1,2,0 ., ., }.

e a) Reprezentati, prin enumerarea elementelor, multimile:
A—multimea disciplinelor de invatdmant din orarul clasei a Vl-a;
B —multimea disciplinelor preferate de elevii clasei voastre.

b) Aflati: C = A\B.

Rezolvare:

a) A={ IR
B={ }.

b) C={ }.

-

*_) Speram ca matematica ¢ C.
P18
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Exercitii i probleme

. Numiti cate doud elemente care sa apartina:
a) multimii lunilor de iarna; b) multimii jocurilor sportive;
¢) multimii copacilor; d) multimii obiectelor ce au forma sferica.

. a) Fie 4 multimea numerelor naturale de trei cifre, fiecare fiind scris cu cifrele
2, 5 517, astfel incét cifrele nu se repeta in scrierea numarului respectiv. Scrieti
elementele multimii 4.

b) Aflati card 4.

. a) Fie B multimea fractiilor cu numardtorul 1 si numitorul un numar natural nenul
de o cifra. Scrieti elementele multimii 5.
b) Aflati card B.

. a)Reprezentati multimea M ={x|xe N, 3 < x <15} prin enumerarea elementelor.
b) Aflati card M.

. Completati astfel incat egalitatea obtinutd sa fie adevarata:

a) ANG=__,; b)AUD= ; ¢ AUd=] ; d) 4N4=

. Fiemultimile: 4={3, 4,5}, B=1{5,6,7,8}, C={2,4,8}, K={1,3,5,7}.
Aflati:

a) AUB;  b) AUK; ¢) BUC; d) CUK; ) ANB; 1§ CB;
g) BNK; h)CNK; 1) A\K; j)C\4 k) K\B; 1) K\A

7. A={x|xe N, x <17}. Scrieti submultimea multimii 4 formata din:

a) numere pare; b) numere impare;
c¢) numerele care sunt patratele numerelor naturale.

: . ~J01 23 456
. Fiemultimea M —{3, 3'3'3'3' 3" 3}.
Aflati: a) M NN; b) M N’; c) M\N.
. In gradina cresc 50 de tufe de trandafiri. Radu si Rodica au turnat apa fiecare la cate
o jumdtate dintre tufe. In final, s-a constatat ci trei tufe au fost udate de ambii copii.

Cate tufe de trandafiri au ramas neudate?

10. Aflati sireprezentati pe dreapta intersectia figurilor:

a) [AB]N[AB; b) [AB () AB; ¢) [AB]N 4B.

11. Fie D,, multimea divizorilor numérului 12, B —multimea numerelor impare mai
mici decat 12, iar C—multimea numerelor pare mai mici decat 12.
Aflati: a) D, UB; b) D,NC; ¢) BNC;

d) D, \B; e) D, \C; f) C\D,,.



12. Fiecare elev al unui liceu studiaza sau limba franceza, sau limba
engleza, sau ambele limbi. Cati elevi invatd in liceu, dacd 320 de
elevi studiaza limba franceza, 280 de elevi studiaza limba engleza,
iar 190 de elevi studiaza ambele limbi?

/=

13. Investigam:
Fie multimile A, B si M si enunturile:
@ Toate elementele multimii M apartin multimii 4 i multimii 5.
@ Toate elementele comune ale multimilor 4 si B apartin multimii M.

a) Scrieti trei multimi 4, B s1 M pentru care enunturile @ si @ sunt adevarate.
b) Scrieti trei multimi 4, B si M pentru care enuntul @ este adevarat, iar enuntul
@ —fals.
¢) Se stie cd enunturile @ s1 @ sunt adevarate. Determinati dacd este adevarat sau
fals enuntul:

1) Daca orice element x apartine multimii M, atunci x € A.

2) Dacd orice element y apartine multimii M, atunci y € B.

3) McA
4) M = ANB. B
5) Ac M.
14. Reproduceti diagrama pe caiet si colorati portiunea:
a) AUB; b) ANB;
¢) CUB; d) ANC; C
e) CN(ANB); f) (ANB)UC;
g) AN(BUC); h) AU(BUC). A

15. Elementele multimii, cu exceptia unuia dintre ele, poseda o proprietate caracteristica.
Determinati aceasta proprietate si eliminati ,,intrusul”:
a) {triunghi, cerc, patrat, dreptunghi};
b) {mere, pere, cartofi, banane, prune};
c) {4, 10, 46, 18, 21};
d) {3,6,9, 15, 27}.

16. In clasa a VI-a invata 30 de elevi. Dintre ei, 12 frecven-
teaza cercul de matematicd, 16 fac sport, iar ceilalti 5 nu
au ocupatii extragcolare. Cati dintre elevii clasei a VI-a

frecventeaza cercul de matematica si fac sport? Rezolvati Clasa a Vl-a
problema folosind diagrama.



Sa recapilulam

1. Ce este o fractie?
Ce este un numar mixt?

2. Ce tipuri de fractii cunoasteti?

.. . % 3 a amplifica o
Care fractii se numesc echivalente? 3. Ce inseamna a amp

fractie? Dar a simplifica?

| I

4. Cum proceddam pentru a scoate
intregii dintr-o fractie?
Aduceti exemple.

5. Cum se adund doua fractii
cu acelasi numitor?
Dar cu numitori diferiti?

6. Cum se aduni numerele mixte? |

7. Ce are comun operatia scdderea
fractiilor cu operatia adunarea
8. Cum se inmultesc doua fractii? fractiilor? Argumentati.

Dar doua numere mixte?

9. Are oare numarul 0 un invers?
Care numar este invers cu el insusi?

10. Cum procedam pentru a afla
o fractie dintr-un numar?

I1. Cum se afla numirul dupa
fractia data?

12. Care sunt partile componente

ale unui numar zecimal? 13. Cum se compard doud

numere zecimale?

14. Cum se aduna numerele zecimale?

| - ale? 15. Cum se inmultesc doud numere
Cum se scad numerele zecimale:

zecimale? Cum se ridica la putere
cu exponent natural?

16. Formulati
. att exemple de utili
. ilizare a numer imale in d
domenii: fizica, elor zecimale in diverse

biologie, 1storie, geografie, economie etc.

17. Care sunt proprietatile
modulului numarului

rational? 18. Ce forme de reprezentare a

unui numdr rational cunoasteti?

19. Cum se adund numerele rationale?

Cum se scad? Cum se inmultesc? 20. Ce proprietati ale
Cum se impart? Cum se ridica la operatiilor cu numere
putere cu exponent numar natural? rationale cunoasteti?
21. Care este ordinea efectudrii 22. Ce relatii intre
operatiilor si semnificatia parantezelor multimi cunoasteti?

in calcule cu numere rationale?

23. Ce operatii cu
multimi cunoasteti? | 24- Explicatiincluziunile

25. Propuneti exemple de ‘
NcZcQ

multimi din diverse domeni.

Numere rationale | /"4



Exerecitii si probleme recapitulative

mCd
1. Calculati'
5 15 3. 3.2 3 2.
%) 13 12 18’ b) 162 )1t o1 9)17-3
1 P 9 (1.1
e) 4,32—25, f)1§+( 1,15); 0) 20 (5+4).
2. Calculati:
1 1,1, 5,1 12 (26
a)l 22, b) 21-35, C) 5ﬁ-25, d) 13( 27),
8 1. 5.(_48 1,7 7.
e)E'SS’ f) — 56 ( 39), g) — 48 216’ h) 25.1,4.
3. Aflati valoarea expresiei:
1 1 7. _ |5 . 132
a) |3 —|-35|+ —25‘—‘5‘, b) |-6,4| ‘8 +]-0,625| ‘5 ‘

8.

. In curte cresteau 70 de trandafiri, >

. Completati

3
14 fiind de culoare rosie. Cati trandafiri de cu-
loare rosie cresteau in curte?

12 elevi din clasa a VI-a practica sportul. Cati elevi invata in aceasta clasa, daca cei

U .
care fac sport reprezinta 3 din toti elevii clasei?

astfel incat egalitatea obtinuta sa fie adevarata:
a) :0,07=15; b) -0,8=15,6;
c)0,2: =4; d)—6,1- =1,83;
e) —4,06 : =-0,203; f) ©5,3=-6,413.

. Ordonati crescator numerele si veti afla cine este autorul urmatoarei maxime:

»INimeni n-a Invatat s gandeasca citind gandurile altei persoane. Poti invita sa
gandesti doar gandind de sine statator”.

2 101 5 _ .2 (_2Y (_1Y
5 o 4 106 @h™ 3 ( 3) ( 3
C M U E S E N I

Desenati un patrat cu latura de 4 cm. Colorati 3

) din patrat.



9. Selectati fractiile echivalente cu fractia % :

4. 8.2 7. 24 16
107 107 257 157 30 40°
10. Adevarat sau Fals?
5,35, 4.2 7.5 3.9
7749’ 24 3° 972’ 4 6
11. Simplificati fractia astfel incét sa obtineti o fractie ireductibila:
02, pl2, 3B g0 s 49
75° 15 44° 250° 60’ 63
12. Scoateti Intregii din fractie:
7. 28, 49. 25, 44, 131
a) gs b) 11° C) 3 5 d) 7 9 e) 19a 42
13. Scrieti ca fractie supraunitara numarul mixt:
2 3 3 5 3
a) 33, b) 47, C) 71, d) 2§, C) 10§
14. Scrieti ca fractie numarul zecimal:
a) 0,5; b) 0,3; c) 1,52; d) 1,03; e)2,15; f)7,125.
15. Substituiti fractia cu o fractie echivalenta care sd aibd numitorul 24:
L. S, 3. 7. 10
16. Calculati si simplificati rezultatul:
3,5 7,2 5,4 B,5
RAVRSVE T RATESTE ) Satsa
17. Calculati:
3.5, 7.2, S, 1. 42
al)4 B RETRES ZEREVE Dgr3
8 1,5 1L 2.3,
9 5+s f)4+7’ &3*3 h7+gs
07,4 1,5, 7,2, 5,3
I)EJF_ ) + k) T 1)6+4.
18. Efectuati:
350 8 17 76l 3.2
a) 9—+3€, b)7 +820 )11 +618 d)78+1112,
7 4
e)3 +112 f)37+— )3_+2ﬁ
19. Utilizand datele din desen, aflati lungimea segmentului AB.
A, . . B
! —s—
5
38 m IE m



20.

21.

22,

23.

24.

25.

26.

27.

28.

Viteza salupei cu motor este de 23% km/h, iar

viteza apei — de 2% km/h. Cu ce viteza se

deplaseaza salupa in sensul curgerii apei?

Dupa ce dintr-o caldare cu apa s-au luat 2% [ de apa, in ea au ramas 3% L.

Cati litri de apa erau initial in caldare?

Dumitru a cumparat % kg de salam, % kg de cascaval si 1% kg de legume.
Cate kilograme de produse a cumparat Dumitru? §

|
2 ke
Calculati si simplificati rezultatul:
13, NS g1 7 o116
g8 8’ 16 16° 12 12° 5 5°
Calculati:
2 1. S_1. 3.5, 1.1 3_2.
a) g_ma b) 9 3’ C) 48’ d) 2 3 ) 4 7
3.3, 2_1 S _2. T_2. S_1
57 9576 WipTer Vst Ve
Efectuati:
3 52, 1,7 5. 6.
8) 85-25; RESTRTE 0 1=13 ) 8=17
2, 1 1 3_,3. 2 53
e)6—1§, f)218 5" g)68 24, h)415 312.

C e e e Ao 1 - N .

Masa unei caramizi pana la ardere este de 4 0 kg. Dupa ardere in cuptor, masa ei
. < 5 e

se micgoreaza cu lg kg. Care este masa caramizii dupa ardere?

Sergiu, Dana si Damian au cules 32 % kg de struguri. Sergiu si Damian au cules

impreuna 24% kg. Cate kilograme de struguri a cules Dana?

Lu-RAM N (ERE-HI I ns Reconstituiti lantul de calcule:
1 1

1 7 3
:+5 :+E:_§ :+5 :+E:



29. Mihai a citit o carte in trei zile. In prima zi el a citit 2 din carte, in ziua a doua —

7
% din carte, iar in ziua a treia — partea ramasa. Ce parte din carte a citit Mihai In
ziua atreia?
30. Calculati:
5 3.2 7 2 11 (1.1
——=+Z; Z 4+ 2. ==+ |
TRV b 25+15 15" ©) 20 (4 5
31. Efectuati:
3 . 2 2. 4.3 7.3.
7 3 5 7 3 5, L 125 16 35
RATIVE ¥R Mg  VnE 25 48"

32. Calculati: | \
™ \ il
Kzé \-2\ %\-7 L,
X4 7 <9 S
Klz K K g 25/ fi&;“_ G
K6 K4 W@

33. Viteza sunetului este de % km/s. La ce distanta de

furtuna se afla Mihai, daca el a auzit tunetul peste
18 secunde dupa ce a vazut fulgerul?

'y

34. Efectuati:
1.3 1,2, 1.1 1l
a)ZE-IZ, b)l3 33, c)23 18’ d)42 83.
35. Aflati valoarea expresiei:
1, L 2175
b) 3723 9527257

36. Racheta care zboara cu viteza de 8 km/s devine satelit
artificial al Pamantului. Daca viteza rachetei s-ar mari
de 21 ori, atunci ea ar pardsi pentru totdeauna Siste-

8
mul Solar. Calculati aceasta viteza.

37. Undreptunghi are latimea de 3 % m si lungimea de 1 % ori mai mare decat latimea.

Aflati aria dreptunghiului.



38.

39.

40.

41.

42.

43.

44.

45.

46.

47.

Completati tabelul:

| —

m

n 10

4
1—'!"' 3
0,3 5 '

Verificati daca numerele sunt inverse:

Al o
&’|; oo

4 .5 25 .3 3 2 .
a)g s b) o i c) 21 si7; d)l3 s10,6.
Scrieti inversul numarului:
2) %; by1l: ¢ 7%; 40,12, e 3%; £3.6.
Efectuati
12 4. 2.1, 3,21, . 8.
)11 22’ 1339 93 g 4 00 9%
7. 41 1.1 . 2 N .
—:0; —:2=; 2—:1—; —:4=; —:1=.
DIZ6  @gi2y  W2pilg DOTHE Syig
Perimetrul patratului este de — 10 m. Care este aria patratului?

13

Aflati viteza trenului, daca el a parcurs 5 0% kmin % ore.

Tom cantareste 7% kg, iar Jerry —de 12 ori mai putin.

Cat cantaresc ei impreuna?

Determinati coordonatele punctelor 4, B, C, D, E, F reprezentate pe axa numerelor:
F A B C D E

| ry ! ! re ! ! ! e ! | ry ! ! ! - ! ! ! - |

T A g T T A g T T T A g T T A g T T T \d T T T \d T

0 1 2
Reprezentati punctele 4(0,2), B(0,7), C(1,3) si D(1,6) pe axa numerelor, conside-
rand lungimea segmentului-unitate egala cu lungimea a 10 patratele.

Scrieti denumirile oceanelor in ordinea descrescatoare a adancimilor lor maximale.

Oceanul Adancimea maximala a oceanului
(km)
Atlantic 3,597
Indian 3,711
Arctic 1,225
Pacific 3,976




48.

49.

50.

S1.

52.

53.

54.

5S.

56.

57.

58.

59.

Ordonati oral crescator numerele:
3,6; 3,59; 3,545; 3,67; 3,06; 3,059.

Intre care doud numere naturale consecutive este situat pe axa numarul:

a) 3,27; b) 7,98; ¢) 25,01; d) 0,032

Comparati numerele: 1\-3
a) 74500 743;  1)2,080028  ¢)31,12( 31,120. e
Efectuati:

a) 4,52 +11,6; b) 3,008 +12,25;

c) 18,354 +12,29; d) 8,97 +7,062.

Viteza unei salupe este de 24,8 km/h, iar viteza apei este
de 1,3 km/h. Aflati viteza salupei care se deplaseaza in
sensul curgerii apei.

Pisicul Marinug a mancat la micul dejun 0,15 kg de sman-
tana, iar la pranz—cu 0,1 kg mai multe. Cata smantana a
mancat in total Marinus?

Efectuati:

a) 4,57 +15,72+3,1; b) 3,008+ 7,015+ 2,4;
c) 3,07+12,803+0,026; d) 21,3+2,13+0,213.
Efectuati:

a) 52,307 -15,02; b) 12,93 -6,27,

c) 112,79-20,9; d) 8,21-7,396.
Scrieti fiecare dintre numerele 2,7; 0,12; 23,176 sub forma de:

a) suma a doud numere zecimale;
b) diferenta a doud numere zecimale.

Calculati diferentele. Utilizand adunarea, verificati rezultatele obtinute.
a) 4,97 -2,08; b) 16,01-15,98;
c) 2,001-1,9; d) 0,2-0,107.

Completati bonul de plata:
a) '

b) .
Suma 187,25 lei

Primit lei
Restul 312,75 lel

5

Suma lei
Primit 50 lel
Restul 17,25 lei

5

Suma 52,7 lei
Primit 100 lei
Restul lel

Masa butoiului plin cu ulei este de 250,1 kg. Calculati masa butoiului gol, daca se
stie ca uleiul din el cantareste 202,4 kg.



60.

61.

62.

63.

64.

65S.
66.

67.

68.

69.

70.

Calculati valoarea expresiei:

a) 0,07+12,56-9,002; b) 415-2,7+0,028;

c) 18,86 —-4,09+7,003, d) 219-0,219+0,339.
Puneti virgula omisa la rezultat:

a) 37,2 - 168 = 62496; b) 37,2 - 16,8 = 62496;

c) 37,2 - 0,168 = 62496; d) 37,2 - 1,68 = 62496;

e) 0,372 - 16,8 = 62496; f) 3,72 - 1,68 = 62496.
Efectuati:

a) 0,32-1,9; b) 1,26-0,29; c) 7,4-0,065;
d) 2,02-0,23; e) 0,016-15; f) 6,132-3,2.

Lu-rAM N ;ERE-HI! 5o

Ajutati-o pe broscuta x0,2
sa completeze casetele: 7,3 /

x4 / ,

x 0,25

Calculati oral. Parul uman creste cu 0,4 mm pe zi. Cu cat mai lung va fi parul peste
30 de zile?

Aflati suma, diferenta si produsul numerelor 14,25 s17.8.

Laturile unei parcele de forma dreptunghiulara sunt de 3,8 m i 6,7 m.
Calculati perimetrul si aria parcelei.

Efectuati:
a) 13,8:4; b) 8,68:7; c) 169,2:8; d) 78,2:4;
e) 11,34 :42; ) 14:112; g) 9,044 :38; h) 53,4:15.

Pentru 5 kg de bomboane s-au platit 281 de lei. Cat costa 3 kg de astfel de
bomboane?

In 3 ore, un autoturism a parcurs 211,5 km. Ce distanti va parcurge autoturis-
mul in 5 ore daca se va deplasa cu aceeasi viteza?

Efectuati:
a) 9,6:1,2; b) 8,4:0,12; c) 0,52:13; d) 2,002:0,91,
e) 584:0,8; f) 0,648:0,036; g) 0,561:0,33; h) 48:0,016.



71. In prima zi, un iaht a parcurs 333,9 kmin 12,6 h.
In ziva a doua, iahtul a parcurs 298,2 km in
10,5 h. In care dintre aceste zile iahtul s-a depla-
sat cu o viteza mai mare?

72. Completati casetele cu numere astfel incat sa obtineti rezultatul 1:

0,019 0,8 0,72 1,98 29,71

Y P> *

v

Ty \ ‘ / v
= 1 -
EE[]
73. Calculati in modul cel mai eficient:
3,3,,33 41,3, 15,555,415
8) 3 l5tlglg-131s b) 45873587138

74. Aflati valoarea expresiei:

7) 6 8 1 2,
a) (16,5—13§)ﬁ+ Z,Z(Q—ﬁ)'i‘sﬁ,

1 23) 22 23,1
b) (17—4—9).147 (0,6.34) 2 >
75. Lao ferma de pasari cresc gaini, rate si curcani. Ratele
reprezinta 0,42 din numarul tuturor pasarilor, iar curca-
nii reprezinta 9 din numarul ratelor. Cate pasari erau

28
in total la aceasta ferma, daca curcani erau 547

76. O foaie de carton de forma dreptunghiulard, cu lungimea de 41,3 cm, trebuie
taiatd in doud dreptunghiuri de aceeasi latime astfel incat lungimea unuia dintre
dreptunghiuri sa fie cu 3,7 cm mai mare decat lungimea celuilalt. Ce lungime va
avea fiecare dreptunghi?




77.

78.

79.

80.

81.

82.

83.

84.

Completati cu numere potrivite:

LT 40 13 by o 15414 29
24  24° 36 36’
“ L€ _10-6_2 © e 15-14 1
O 5 T30 s VY5 % T TIm
o223 8, 11_5.
Calculati: a) 50+75 100" b) 21+24 T
2.4 13, 113 .2
0) 25451533 d) 5;5-17-23.

Ly pA iN “ERE_HI V Reconstltum lantul de calcule:

Calculati:
7 .7 27, 316 3 4 5 6.
Y1079 35 b Py ar 916 7%8 35"
3 5 5 8 7 7 .1
Aflati valoarea expresiei:
1 1 27, 3 1 11
a) 1— 27—25 95" b) 4— lﬁ IE 16—4
Tata a cumparat 4% kg de portocale la pretul de 12% lei/kg si 8% kg de mere la
pretul de 6% lei/kg. Pentru care fructe tata a platit mai mult si cu cat?
Scrieti inversul numarului egal cu:
3 .7 . 7 .13
a) suma numerelor TR b) catul numerelor 20 $1350°
. 3 .,5. 1 5
c) diferenta numerelor 8 7§ 7 o d) produsul numerelor IE si4— T

Lu-RAM N ERE-HI I e Reproduceti si completati tabelul:

Viteza 11% km/h 15% km/h
3 52 |
Distanta 2% km 4,7km




8s.

86.

87.

88.

89.

90.

91.

93.

Completati cu semnul de operatie astfel incét egalitatea obtinuta sa fie adevarata:

D2 @ic=t &

92 @3-2.
9 9 5°

11

X o 5
' 2=1,

4 d) 1,2 3

b) 3 B

In prima cutie sunt 18 2 kg de mere, ceea ce constituie cu 3 Bl kg mai multe decat

3

6

in cutia a doua. Cate kilograme de mere sunt in cutia a treia, daca in cele trei cutii

sunt 1n total 50% kg de mere?

Calculati:

3,37 )(42_11)
a) (2§+3ﬂ)'(43 18)’

3 ,1)\.(57 1
b) (55_15)'(7E_21)'

Lungimea traseului pe care 1l parcurge un autobuz in % ore este de 20% km. El

circuld cu viteza de 45 km/h si merge 10 statii. Cat timp sta in medie autobuzul in

fiecare statie?

Aflati numerele naturale situate pe axa intre numerele:

a) 1,003 51 6,96;

b) 0,02 51 5,001.

Completati cu o cifrd astfel incat inegalitatea obtinuta sa fie adevarata:
a)2,1<2,02; b) 6,215> 6,21 8; c) 5,41 8>5,49;
d) 3,70 >3,78; e)1,10.8>1,192; ) 1,895 <1, 957.
Din satul Albinuta pand-n satul Fru- | 92. Completati tabelul cu numere astfel
musica se poate ajunge pe trasee di- incat suma numerelor de pe fiecare
ferite. Cu cati kilometri 151 va scurta linie, coloana sau diagonala sa fie
drumul soferul daca va alege traseul egalacu3:
cel mai scurt?
Albinufa 37 4 km %
)
\F 1,2
& %
Vv : 1,4 0,7
44,53 km Frumusica
Completati cu cifte: 94. Completati cu cifre:
a)+17, 4 b) ,93 a) 72, b) 95,705
,5 + 6,918 30,59 4,06
105,23 20,027 2,69 34,841
0,041

Numere rationale [/




95. Lu-RAM N ERE-HI I oo c Reconstituiti lantul de calcule:

_ + + —
54 08 <> 0,06 C 1,21 C 1,78 O 5,14

96. Comparati:
a) 49,41 +0,0009 ¢ 49,42 —0,001;
b) 0,7001 + 0,0039 ¢ 0,7431 — 0,039;
¢) 67,002 — 56,003 10,0999 + 0,8991.

>

=
-_—
=

97. = Magia numerecior

Numerele 2,75 si 8 poseda urmatoarea proprietate: produsul lor este egal cu suma
cifrelor acestor numere.

2,75-8=2+T7+5+8=22
Aflati cel putin incd o pereche de numere care sa posede aceasta proprietate.

98. Calculati:
a) 5,6-0,08+2,23-2.4; b) (46—-34,17)-0,09;
¢) (3,126 -1,7)-(0,15+7,4); d) (9,38+5,12)-(8,4—3,24).
99. O gospodina a vandut 15,8 kg de visine la pret de 8,5 lei/kg 1 20,6 kg de prune

la pret de 7.5 lei/kg. Din vanzarea caror fructe gospodina a obtinut mai multi
bani si cu cat?

100. Utilizati datele din desen pentru a compune si a rezolva o problema.
3h = 5h -

101. In tabel sunt prezentate normele de consum zilnic al proteinelor, grasimilor si glu-
cidelor pentru un kilogram de masa corporala pentru copiii cu varsta cuprinsa

intre 11 si 15 ani. ~
) ‘

3

Proteine Grasimi Glucide
2,6¢g 23g 10,4 g

Calculati de cate proteine, grasimi si glucide:
a) are nevoie pe zi un copil cu masa corporala de 36,9 kg;
b) ai nevoie zilnic tu.



102.

103.

104.

105.

106.

107.

Completati cu semnele operatiilor aritmetice:

a)l,80 0,50 0,2=25; b)1,8¢ 050 02=15;

c)1,80 0,50 0,2=0,26; d 1,80 057 0,2=0,46;
e)1,80 0,50 0,2=1,9.

Aflati valoarea expresiei:

a) 40—(2,0592:0,072-19,63);
b) 50-(2,3256:0,068 —9,38);
¢c) 7,67:0,65-(0,394+0,7688): 0,57,
d) 6,63:0,85—(34-30,9248):0,62.

Reconstituiti lantul de calcule:

+ :
- 0,75 - :

Dintr-o bucata de sarma a fost confectionat un triunghi cu laturile de 7,5 cm,
8,3 cm$i 9,4 cm. Daca din aceastd bucata de sarma s-ar confectiona un patrat, ce
lungime ar avea latura acestuia?

Baza piramidei lui Kheops este un pa-
trat cu latura de 230 m. Turistii care o
admirad se deplaseazd cu viteza de
0,32 m/s. Vor reusi ei intr-o ora sa faca
turul piramidei?

Lu-RAM iN -ERE HIl I3 = Care dintre pisicuti, cel alb sau cel negru, 1l va
trezi mai devreme pe duldu? Cu cate minute mai devreme?

v, =35km/h

S, =175m



108. Pe desen sunt indicate dimensiunile odaii

Danutei, care are podeaua dreptunghiula-
ra. Utilizand datele din desen, determinati:
a) cati metri patrati de mocheta sunt nece-
sari pentru a acoperi podeaua camerei;
b) cate rulouri de tapet sunt necesare pentru
a tapeta trei pereti ai odaii (fara peretele ce
include usa si fereastra), daca un rulou are
lungimea de 10 m si latimea de 0,55 m.

109. Antona prins 1,5 kg de peste, iar Dinu de 2,4 ori mai mult. Aflati cate kilograme
de peste au prins ambii pescari Impreund.

110. L RA iN cRUP % Proiect Numerele zecimale in jurul nostru.

Fiecare grup va prezenta un poster cu 5 exemple de aplicare a numerelor zeci-
male: 1) in familie; 2) la magazin sau la piatd; 3) in activitatea parintilor; 4) in
alte domenii.

111. Pentru amenajarea unui razor de flori, de forma drapelului national, au fost
plantate 75 de lalele rosii, galbene si albastre. O treime din ele erau rosii.
a) Cate lalele rosii au fost plantate?
b) Dar albastre?
c) Dar galbene?

’;1“0\2 ENTRY gANPj@

112. Un turist parcurge distanta de la 4 la B si apoi revine In 4 in 3 ore 41 min. Drumul
(ase vedea desenul) de la 4 la B contine trei portiuni: un urcus, o portiune dreapta
de drum si un coboras. Turistul urca cu viteza de 4 km/h, pe drumul drept se
deplaseaza cu viteza de 5 km/h si coboara cu viteza de 6 km/h. Toata distanta de

113. Scrieti fractia ca diferenta a doua fractii cu numaratorul 1:

1 2. 1, 3
3 13 b) &3 °) 7> d) 75



114.

115.

116.

117.

118.

119.

120.

Calculati:

5 12 55 ,3) (1.2 7)

2..1 .1 .39(.5 .1
b) 251655 +15 173(57 516).

Reproduceti si completati tabelul cu numere astfel incat produsele numerelor situ-
ate pe fiecare coloana, fiecare linie si fiecare diagonala sa fie egale intre ele:

a) | 1 b |1
32 8
1
16 1
1 1
2 8

Dintr-o foaie de carton de forma unui

dreptunghi cu lungimea de 2% dm si

latimea de % dm au fost decupate doua

patrate de aceleasi dimensiuni, cu latura

1
de§

Cate bucati de tapet cu lungimea de 13 m si latimea de 50 cm sunt necesare

dm. Care este aria portiunii de carton ramase?

pentru a tapeta un perete cu dimensiunile de 3% msi 2% m?

Compuneti un exercitiu similar cu exercitiul 117, utilizind inmultirea numerelor
zecimale.

a) Un giuvaiergiu a Impartit un fir de aur in doud bucati cu aceeasi masa. Dintr-o
bucata de fir a confectionat un lantisor cu 80 de verigi identice, iar din cealalta
bucatd —un lantisor cu 100 de verigi identice. Masa unei verigi din primul lantisor
este de 0,12 g. Care este masa unei verigi din lantisorul al doilea?

b) Compuneti si rezolvati o problema similard. Cereti sa se afle numarul de verigi
din primul lantisor.

Doua albine au zburat concomitent din-
tr-un stup in directii opuse. Peste 0,15 ore,
distanta dintre ele era de 6,3 km. Una
dintre albine zbura cu viteza de 21,6 km/h.
Aflati viteza celeilalte albine.




. Timp efectiv de lucru:
— Test sumativ 45 de minute
5§ et S\ V ../
\/ Varianta I Varianta Il
1. Fie numerele: 1. Fie numerele:
23 25 -125; 1 ;25 2L -4 36 23 2,75 235 16; 32 13,
5 3’ 8 4 3
a) Scrieti numerele opuse. 3 a) Scrieti numerele opuse.
b) Scrieti numerele reciproc inverse. 2 b) Scrieti numerele reciproc inverse.
Argumentati. . Argumentati.
¢) Comparati: 2 ¢) Comparati:
1 2
2,3 2=, 3,6 3=
O3 B O33
d) Aflati suma numerelor: 3 d) Aflati suma numerelor:
2, -125; 25. I —2%; 16; 13.
2. Calculati 3 2. Calculati
7 11 7 - 7.5,
a) 62 +112 b) o tg 3 a) 1 +315 b) 16" 24
8 5.1 3 12 (5
c d) =:1=. . === =1
)( )25 )7 14 3 3| 6/ )12115
3. In triunghiul ABC, lungimea laturii AB 3. In patrulaterul C
este de 72,6 m si reprezinta 3 din 4BCD, lungimea D
lunei 4 laturii 4B este de
ungimea latu- 4 21 km si
rii AC. ’ n; 31 repre-
zinta 3 din lun- g
gimea laturii AD.
B C A
a) Aflati lungimea laturii AC. 3 a) Aflati lungimea laturii AD.
b) Aflati lungimea laturii BC, daca peri- 4 b) Aflati lungimea laturii DC, daca
metrul triunghiului ABC este de 300 m. BC = 1,8 km si perimetrul patrulate-
rului este de 7,55 km.
¢) Trei case noi sunt situate in varfurile 4 ¢) Ana locuieste in casa situata in
triunghiului ABC. Casa situata in var- varful 4, iar scoala este situatd in var-
ful C este conectata la internet. Trebuie ful Cal patrulaterului ABCD. De acasa
de tras cablu de la casa din C spre ca- pana la scoala Ana se poate deplasa
sele situate in 4 si B. Sunt posibile doua cu troleibuzul in doud moduri: 1) de la
variante: 1) prin segmentele CB si CA; statia din punctul 4 pana la B si apoi
2) prin segmentele CA si AB. de la B la C; 2) de la A4 la statia din
Care dintre variante este mai convena- punctul D si apoi de la D la C.
bila? Cati metri de cablu pot fi econo- Care dintre aceste doud drumuri este
misiti? mai scurt si cu cati kilometri?
Baremul de notare
Nota 10 9 8 7 6 5 4 3 2 1
Nr. puncte |33-32 [31-29 [ 28-26 [25-20 [ 19-15 [ 14-11 | 10-8 | 7-5 | 4-3 | 2-0




RAPOARTE




§1 Rapoarte

1.1. Raportul a doua marimi de acelasi fel

Cercetam si descoperim

1|| Primavara, Mihai si Petru au seméanat pepeni
galbeni pe doud parcele cu aceeasi suprafata. Vara,
Mihai a cules in total cu 30 de pepeni mai multi decat

Petru.
Putem afirma oare ca Mihai a strans o roada mult

mai mare decat Petru?
Explicam
Pentru a raspunde cu certitudine la Intrebare, nu

sunt date suficiente.
Sa examinam doua cazuri:

Cazul 1 Mihai —— 45depepeni 45
Petru —— 15 pepeni 15

Cazul 11

Mihai a cules de 3 ori mai multi pepeni decat Petru, deci Mihai a
strans o roada mult mai mare decat Petru.

Mihai —— 130 de pepeni 130 13
Petru —— 100 de pepent 100 ™

Mihai a cules de 1,3 ori mai multi pepeni decat Petru, deci Mihai
nu a strans o roada mult mai mare decat Petru.

folosim Tmpartirea.

Deseori, pentru a determina ,,cat de mare” este un numar fata de alt numar, ]

2, De céte ori lungimea dreptunghiului din imagine
este mai mare decat latimea lui?

Rezolvare:

Calculam si scriem: )

36cm:10cm=3,6 sau

0,36 m

A
A

36cm:3,6 v

10 cm

Raspuns: de 3,6 ori.

ST cepioia



[E Retinetit |

=

Scrierea Q, unde a si b sunt numere, b = 0, se numeste raport.

b

Ea indica impartirea a : b.
Numaratorul raportului —— a
— > termenii raportului
Numitorul raportului —= p
Valoarea raportului % este rezultatul impartirii a : b.

Doua rapoarte sunt egale daca valorile lor sunt egale.

Raportul % se mainoteaza a: b.

Prin urmare, 45 110 '36 15 63 sunt rapoarte. Fractiile de asemenea sunt

15’ 100’ 24’ 10’ 25

rapoarte.
3 Cum se va schimba valoarea raportului % daca fiecare termen:
* se inmulteste cu 2;
* se Tmparte la 3?
Rezolvare: %2 900

- =900:300=3
| Amplificim cu2 300

450 |
i

3 ~ 101 _150:50=3
Simplificim cu 3 50

A amplifica un raport cu un numar nenul

N A . s . ) 2,3 amplificim 5-2,3 115

inseamna a inmulti numaratorul i numitorul == =
) - 14 cus 5-14 7

acestul raport cu acest numar.

K" Retinetit |

=

A simplifi n rapor a

A simplifica un raport cunmumirnensl o 5 g 0.3:10 _ 0,03
mseamaalmp ,1numaravoru S1 numitoru 31 010 31-10 31
acestui raport la acest numar.

Amplificarea, simplificarea raportului nu schimba valoarea lui.

Daca valorile a doud marimi sunt exprimate in diferite unitati de masura, atunci,
pentru a afla valoarea raportului dintre ele, mai intai le vom exprima 1n aceeasi
unitate de masura.




1.2. Raportul a doua marimi diferite

1\| 3 kg de miere costa 135 de lei.
Cat costa 5 kg de miere?

Rezolvare:

Calculam pretul mierii:

Costul —= 185 lei _ 4516l _ o\ 0p 0 progy | Notatiads lei/kg \
Masa —= 3 kg 1kg se citeste \

.45 de lei kilogramul”.
Costul a 5 kg de miere: 45-5=225 lei. —

Raspuns: 225 delei.

/
& Relinelit _
7

ol - - - . g . - - .
Raportul a doud marimi diferite este 0 noud marime.
Valoarea lui este numitd raport unitar.

Raportul dintre costul mierii §i masa ei este 0 noud marime — pretul mierii.

2 Unavion a parcurs distanta de
la Budapesta la Chisinau (720 km) intr-o
ora si 40 de minute.

Cu ce vitezd medie a zburat avionul?

Rezolvare:
e
\ Vit _ Distanta (d) \)
iteza (V) =~ oul () \

1 h 40 min. = 100 min. = 6 000 s
720 km =720 000 m

Deci. y — 720000 m
17760005

=120 ml/s.

Raspuns: 120 m/s. (Citim: 120 de metri pe secunda.)

ST cepioia



3 Pentrua prepara dulceatd din coacdza neagra, la 9 kg
de fructe proaspete se pun 7 500 g de zahar.

a) Care este valoarea raportului dintre cantitatea de fructe
si cea de zahar?

b) Cat zahar este necesar pentru 12 kg de coacaza?

Rezolvare:
Transformam: 7500 g=7,5 kg.

a) Raport

J

7

Termenii __— i = 12
raportului | 7,5 ’

Valoarea raportului

b) Fie x cantitatea de zahar necesara.
Atunci 12 =12
Prinurmare, X =12:1,2 =10 (kg).

Raspuns: a) 1,2; b) 10 kg.

* Care va fi valoarea raportului obtinut dupa inmultirea fiecarui termen al rapor-

tului % cu3?
* Adevarat sau Fals? 1
a) Orice fractie este un raport. /Zib/
b) Orice raport este o fractie. 7/ |

A\ Din 1,5457 t de minereu se obtin 188,5 kg de cupru. Care este valoarea rapor-
tului dintre cantitatea de minereu si cantitatea de cupru obtinuta?

Rezolvare: jo

1545,7
1885

Raspuns: 8,2.

» Aflati valoarea raportului dintre:
a) 120 m si 800 cm; b) 600 kg 51300 g; ¢) 2 160 min. si 12 h.

Rapoarte si proportii | {7/



5) Examinati imaginea si stabiliti care metal pretios este mai greu: aurul sau argin-
tul (ambele bucati au forma de cuboid)?

Aur Argint
L=5cm,/=2cm,h=1cm L=5cm,/=2cm,h=2cm

Rezolvare:

@ Calculam volumele corpurilor:
Vuy =2:5-1=10 (cm?).

Vagine =2°5:2=20 (cm®).

@ Calculam cat cantareste 1 cm® de metal, V@ =/ l-
adica densitatea metalelor: _

Aur: Masa —— 193¢

- =19,3 g/cm® ——— Densitatea
Volumul ——— 10 cm

208 g . )?
int: =10,4g/cm
Argint: o5 9/ 19,3 > 10,4

Raspuns: Aurul este mai greu decat argintul.

6) Intr-o cani se afld ceai cu zahir. Masa ceaiului
este de 200 g, iar cea a zaharului este de 25 g. Care
este concentratia solutiei, adica concentratia ceaiului
cu zahar?

Rezolvare:

Calculam concentratia solutiei:

_ masazahdrului 25 g 1
masaceaiului ~ 2009 8

Deci, concentratia ceaiului cu zahar este % =0,125.



¢ Raportul unitar dintre masa si volumul unui Masa (m)
metal este densitatea acestuia §i se no- == Densitatea (p) = Wul(\/)
teaza cu litera greceasca p
(se citeste ,,10”).

¢ Raportul unitar dintre costul si cantitatea Costul (c)
sau masa unui produs este pretul pro- ==» Pretul (P)=——+

) ’ Masa (m)
dusului.

¢ Raportul unitar dintre distanta parcursa .

P .. ap ) . Distanta (d)
de un corp si timpul parcurgerii acestei == Viteza (V) = W
distante este viteza de miscare a corpului. P

¢ R.aportuI- dintre mas.a.substan‘gel care se masa substantei (,)
dizolva si masa solutiei este concentratia == C = —

. . ’ ’ masa solutiei (m)
unei solutii .

* Care este pretul zaharului, daca 25 kg de zahar costa 365 de lei?
* Care este viteza medie a unui automobil, daca acesta parcurge 385 km in
3h30 min.?

1.3. Siruri de rapoarte egale

Cercetam si descoperim

Mama a cumpdrat 2 kg de fdina cu 26,6 lei, apoi 3 kg cu 39,9 lei, si a treia oara —
4 kg de faina cu 53,2 lei.

a) Aratati ca de fiecare datd mama a cumparat faina la acelasi pret.

b) Cat costa 1 kg de faina?

Rezolvare:
) Prima oarii— %6 — 133 (lei/ke): A doua oari— % — 133 (Iei/kg):
53,2

A treia oara — T =13,3 (lei/kg).

26,6 39,9 532
2 3 4

b) Valoarea fiecarui raport este 13,3, deci 1 kg de faina costa 13,3 lei.

Obtinem un sir de rapoarte egale:



=

;/ & Relineli!

Trei sau mai multe rapoarte care au aceeasi valoare formeaza un sir de rapoarte

egale.

| Aplicam |
Rapoartele 2 , % 13—3 au aceeasi valoare — 0,75. Deci, ele formeaza un sir

3 45 183
de rapoarte egale. Scriem ‘156 ~ 244 44
/
-
/ ]
Daca 2 ai =Kk, % K, & K, ..., G _ =Kk, atunci aceste n rapoarte formeaza
b b b, h

sirul de rapoarte egale % = Z—j = E—Z’ =.= E—: =k.

| Aplicam |
1 Scrieti un sir din cinci rapoarte egale:
Rezolvare:
5. 35 N =

4 48
. 2_ 1 _ 3
2 Fie sirul de rapoarte egale 37105 45
Comparati valoarea lor cu valoarea raportului _2+743 .
i 3+10,5+4,5

Rezolvare:
2+7+43 _12_2
3+105+45 18 3’
Deci 2o 7 _3 _ 24743
"3 105 45 3+105+45
/
o & Refinetit |
G a, a, a a,
g t="2_-38_ "N
Daca b, ~b, b, b, atunci
aQ_% _&_ &
b b, b T b

a, a+a,+a,+..+a,

~ b +b,+b+.. 4D,




335865‘[160212 g g$1a+b+c 2, a,b,ce Q.

Aflati numerele a, bsic.

_ a+b+c

" si, tinand cont ca a+b+c=2,

9 . . . . 2 .o a_ 2
Egalam succesiv fiecare dintre primele trei rapoarte cu — siobtinem: 5 = +——

Rezolvare:
a_ b _c
Pornim de la relatia 5 %3
a_b_c_2
obtmem§_5_8_ .
de unde a = ;%Zi, de unde b=
Raspuns:a=__ ;b= ;c=

Exercitii i probleme

2 )

C_2 _
18 = , deunde ¢

N

1. Formati rapoartele ai caror termeni sunt numere din multimea:

a) {2, 3, 4}

b) {5, 11, 8};

c) {0.1; 4; 6},
d) {9; 2,5; 1; 2}.

2. a) Selectati fractiile dintre rapoartele:

b) Care este deosebirea dintre un raport si o fractie?

3. Calculati oral valoarea raportului:
18 50 .
23 ®) 160"

4. a) Amplificati raportul %

c¢) Amplificati raportul 256 cu3.

38
5. Restabiliti sirul de rapoarte egale:
5 10 25 ’

cu0,1.

3’ 5'21'1' 6 27 04
3 411
°) 1000 TR

b) Simplificati raportul 1—02 cu 10.

d) Simplificati raportul f—g cus.




6. Calculati valoarea raportului dintre aria partii colorate si a celei necolorate:

a) b) c) d)
7. Comparati x siy, daca:
x _31. X _nao _T1.. _
v~ 26 b) y—0,9, c)y_8x, d) x=2,3y.
8. Calculati valoarea raportului dintre:
a)3msil5 cm; b) 3 h i 45 min.; ¢) 7,5 kgsi250 g;

d) numarul de zile ale lunilor mai si august;
e) cel mai mare numar natural de 3 cifre si cel mai mic numar natural de
2 cifre.

9. Care este raportul dintre numarul fetelor si numarul baietilor din clasa voastra?

10. Comparati rapoartele:

2,1 38 - 3 .. 4.

V30 107 = 7Oy
o 88 ¢ 086, < g5
055 05 02

11. Intr-o cratl‘ga cu4 /deapa o gospodina a pus 3 linguri de sare, iar 1n alta cratita cu
3 [ de apa—2 linguri de sare. Care solutie este mai sarata?

Productivitatea munci}
este cantitatea de munci efec-
tuata intr-o unitate de timp.

12. Cine are o productivitate mai mare?
a) Anuta culege 25 de panere cu
struguri 1n 4 h, iar Petrut — 29 de
panere cu struguriin 5 h.

c) Stietot rezolva corect 244 de exerci-
“o& tiin 400 min., iar Stiemult f—’%
rezolva corect 300 de exer- “&;

& b) Mesterul Ciocinel bate 152 de
/% cuiein 8 h, iar mesterul Cuisor —

126 de cuiein 7 h. L¥ ; citiiin 10 h. M
/ 5 >
- >
’\}: if; e) Papabine méananci 3 kg de tort |
1234 de cuvinte in ,a;\ ’ in 7 min. 30 s, iar Papamult — 4
3 min. ,lar Limba-Lunga — % 5kg200 gde tortin 15 min. 15, ?x -"’“

4321 de cuvinte in 12 min.




13.

14.
15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

Calculati valoarea raportului:
9. 4,92 23,32
Y16 123’ ) 88 V72

Amplificati cu4 rapoartele de la exercitiul 13 si calculati valoarea rapoartelor obtinute.

50,4

Restabiliti sirul de rapoarte egale:

%) 2_10 _ _ 48 )
5 05 0,05’
__6 _12_72 _
b) 0,2 2 0,02
Calculati valoarea raportului dintre:
a)3kgsi 150 g; b)2,5msi 125 mm,;
¢) 6 hsi45 min.; d) 14 cmsi 50 m.
Comparati rapoartele:
6 . 61. 36 .10.2
a)m$lm, ,\-ﬁ b) 5 si 17
9,6 .1144, = 1 .2
487 52" D085 025

Intr-o clasa cu 32 de elevi sunt 12 baieti. Care este valoarea raportului dintre numa-
rul baietilor si cel al fetelor?

Calculati valoarea raportului dintre aria partii colorate si aria partii necolorate:

d)

b)

a) C)

Intr-un vas se afla o solutie de apa cu sare. Masa solutiei este de 300 g, iar ceaa
sarii este de 75 g. Care este concentratia solutiei?

Calculati cantitatea de grasime continuta in 500 g de smantana, daca concentra-
tiaeieste de 0,15.



) |

22

23.

24.

25.

26.

27.
28.

29.

30.

31.

32.

33.

34

. Cum se va schimba valoarea unui raport daca unul dintre termeni se va mari
de 3,5 ori? Cercetati ambele cazuri.

Construiti un dreptunghi pentru care valoarea raportului dintre lungimile laturilor
lui este egala cu: a) 2; b) %; c) L,§; d) 0,5.

Pentru a obtine mortar de calitate, se recomanda a amesteca 2 parti de ciment si
5 parti de nisip. De cat nisip este nevoie pentru 300 kg de ciment?

O sfoara are lungimea de 17,35 m. Se taie din ea o bucata de
3,75 msiinca una cu 15 cm mai micd decat prima.

a) Aflati lungimea sforii ramase.

b) Calculati valoarea raportului dintre lungimea intregii sfori
si lungimea sforii ramase.

Care este densitatea unui corp cu: a) volumul de 3 cm® si masa de 12,42 g;
b) volumul de 0,07 m* i masa de 91 kg;
¢) volumul de 8,4 m? si masa de 54,6 tone?

Care este pretul merelor, daca pentru 3,5 kg s-au platit 36 de lei si 75 de bani?
Calculati valoarea expresiei:

3m+4n . m 5b . a

- —=24 _ = =5,
a) in daca o i b) Eb_2a’ daca b 5

Aflati valoarea raportului dintre ariile a doud dreptunghiuri cu dimensiunile
de 2,5cm, 4 cmsi3 cm, 6 cm.

Care este viteza de miscare a trenului, daca el a parcurs 1050 km in 12 ore si
30 min.?

Punctul C apartine segmentului 4B de 15 cm, astfel incat % =0,25.

Aflati ACsi BC.

Bunica foloseste la prepararea dulciurilor o solutie de apa cu miere cu concen-
tratia de 0,1 si masa de 450 g.

a) Calculati cantitatea de miere dizolvata pentru obtinerea solutiei.

b) Daca in aceasta solutie se adaugad 50 g de apa, care va fi concentratia noii
solutii?

Calculati titlul unui aliaj care contine 40 g Tiﬂ“l aliajului este raportul
de aur si 280 g de cupru. d}ﬂtﬂ% masa metalului pretios
stmasa aliajului.
. Verificati daca 2_1_40_ 0—7

5 25 100 1,75




35. Aflati termenii necunoscuti din sirurile de rapoarte egale:

1 2 3 z. x_12_6_ 2z

Q) —=o=—=—; b)
X 8 y 40 36 y 45

36. Pentru prepararea hranei, la cantina scolu s-au procurat in prima zi 18 kg de car-
tofi pentru care s-au platit 172,8 lei. A doua zi s-au procurat de 2 ori mai multi
decat in prima zi, iar in ziua a treia— de 3 ori mai putini decat in prima zi.
a) Aflati cate kilograme de cartofi s-au procurat in a doua zi i in a treia zi.
b) Aflati cat s-a platit in ziua a doua si cat s-a platit in ziua a treia pentru cartofi.
¢) Scrieti sirul de rapoarte egale obtinute conform conditiei problemei.

37. Iniltimea machetei unei cladiri este de 40 cm. Stiind i raportul dintre inaltimea

machetei si indltimea reald este egal cu , aflati Tnaltimea reala a cladirii.

2
500
38. Lu-RAM N (ERE HI I ncc Raportul dintre distanta pe harta si distanta

< 1 o
reala este 1000000 Determinati:

a) distanta dintre douad localitati, in kilometri, daca distanta pe harta este de 4 cm;
b) distanta pe harta dintre Chisinau si Ungheni, in centimetri, daca distanta reala
este de 120 km.

39. Suma numerelor x, y si z este 2 020. Aflati numerele x, y, z, daca:

X _Y_2z. X_Yy_z
2 100 =52 50° ®) 35765 o1
.a_c_e_g_ .,z atc+e+g
40. Fleb—d—f—h—S.CalculaplS brdsfeh’
41. Sumanumerelor a, b si c este 1000. Aflati numerele a, b, ¢, daca % = % = %

42. Ce salariu lunar are domnul Moraru, daca salariul sau se raporteaza la cosul minim
de consumde 1760 leica 7:4?

43. Determinati raportul numerelor a =10° —10° 10 si b=5-(1+2+3+...+9).

44. Fie - —5 $l—zl=£. Calcula‘giLtH_c.
b ¢ X+Yy+z
e . a, a a, a+a,+a;+..+a
45. Aratat locrelatin 2 =22 =% _ & _ 2 3 n.
atati ca are loc relatia b, b, b, b, b,+b,+b,+.+b,



Cercetam si descoperim

1 Pentrua prepara dulceatd, mama a cumparat 1,5 kg de
zmeura si a platit 39 de lei, iar bunica a mai cumparat 2 kg de
zmeura si a platit 52 de lei. Au cumparat oare zmeura cu acelasi
pret mama si bunica?
Rezolvare:

Pentru a determina pretul 1 kg de zmeura cumparatd de mama si bunica, trebuie sa
aflam respectiv caturile: 39:1,5 si 52: 2.

Din calcule rezulta ca in ambele cazuri pretul 1 kg de zmeura este de 26 de lei. Deci,
aceste caturi sunt egale. Prin urmare, se poate scrie 39:1,5=52:2 sau % = %

Astfel de egalitati se numesc proportii. ’

2 Domnul Banut vrea sa cumpere suc de
fructe exotice, dar, neaparat, pe cel cu pretul
mai mic. Observati datele din imagine si
ajutati-1 sd aleaga.

Rezolvare:

Care pret este mai mic?

m 21— 24l —
0,75/ —  9lei _ _Losut
Preful Cantitatea

24 lei 9 lei
21 >_ 2. 075

-_—
b
o e/l o lei/!
Egalitatea 24_ 9 este o proportie.

2 0,75
Z

— Retlineli!

¢ Egalitatea a doud rapoarte se numeste proportie. =
¢ Cele patru numere care formeaza proportia se numesc

termeni ai proportiei. a:bh=c:d
¢ Termenii a si d ai proportiei % = % se numesc extremi,

iar termenii b §i ¢ — mezi.

Citim: ,,a se raporta la b la fel cum ¢ se raportalad™.

IET cepioia




3}5 Comparati produsul extremilor cu produsul mezilor proportiei:

18_12, 25_5
) 5 =04’ b5 =1g
Rezolvare:
18 12 18 - 04 = 25 5 - =
a) — — = ==
)% 04 ™6 12~ 1,2 | DT =15=> _

r Proprietatea fundamentala a proportiei

Produsul extremilor proportiei este egal cu produsul mezilor proportiei, adica

daca i=E,atunciat-d=

. .. 03 _ x
A Aflati termenul necunoscut al proportiei 0220

Rezolvare:

Conform proprietatii fundamentale a proportiei, 0,3-40 =0,2- x.
0,3-40
0,2

Raspuns: X =60.

=60.

Obtinem: X =

5) a) Se poate oare alcitui o proportie cu numerele 4, 36, 18, 8?
b) Dar cu numerele 16, 2,4, 12?
Rezolvare:
@ Ordonam crescator numerele:
a) 4,8, 18, 36; b) 2,4, 12, 16.

@ Comparam produsul dintre cel mai mare si cel mai mic numar cu produsul celor-
lalte doud numere:

a) 4 - 36| =818 b) 2 - 16]|%  4-12
144 = 144 32 # 48
Raspuns: a) Da, putem obtine, de exemplu, b) Nu putem obtine o proportie.
proportia 4_ g
8 36

* Obtineti si alte proportii cu numerele 4, 8, 18, 36.

Rapoarte si proportii | (</



K
Cu patru numere nenule, putem obtine o proportie daca si numai daca produsul

dintre cel mai mic numar si cel mai mare numar este egal cu produsul celorlalte
doud numere.

;/ l/ Retineti!

@ Scaraunei harti este 1 :25000 000.

Ce distanta este intre Chisindu si Var-
sovia, daca, pe hartd, distanta dintre aceste
orase este de 3,5 cm?

Rezolvare:

Fie x distanta cautata.
Scriem proportia:
1 _35
25000000 X

{

x=3,5-25000000 (cm) = 87500000 (cm) = 875 (km).

Raspuns: 875 km.

Deci, 1: a semnifica faptul ca, in
realitate, orice lungime este de a ori
mai mare decat pe harta (sau desen).

7 LucrAM iN ERE HIE SN

Dintr-un raport se poate obtine o proportie, prin amplificarea sau simplificarea
raportului cu un numar.

a) Amplificati raportul % cu0,2. Ce proportie obtineti?

b) Simplificati raportul % cu0,2. Ce proportie obtineti?



Exercitii i probleme

W0
1. Determinati oral care sunt extremii §i care sunt mezii proportiei:
_2. 5_15. 04_2, 7 21
V97250 Y379 9063 Y618

2. Formati proportii cu rapoartele:
1 03 6 05 4 03 10 15,

V2 68 100 9 12° 25 2°
b)— 7 18 009 063 6 2 30
02" 028" 6" 03" 009" 18" 0,08" 9°
3. Scrieti o proportie in care valoarea fiecarui raport este:

93 B)S 004 OIS 9 D ol

4. Aflati termenul necunoscut al proportiei:
9 X

_8. X _2. 2.5, X X3
V=7 Y773 957 YogTe Y4 10

5. Lu-RAM jN (ERE-HI L =
Ariciul formeaza pro-
portii inmultind sau im-
partind numaratorul si
numitorul unui raport la
un oarecare numar nenul.
Formati si voi proportii
pornind de la raportul:

1 8. 4. 06
a)E! b) 51 c)g’ d) 12

6. Urmadtoarele numere sunt termenii unei proportii. Scrieti proportia:

a) 62 | 64 ; b)37.8] | 21 || 44 | [792];

©)[1080| | 675 | 1240 [1984];

0,06 | 04| 03

» Cate solutii are problema?

7. Utilizand egalitatile produselor, formati proportii:
a) 6-16=48-2; b) 12-12=18-8;
c) 2,4-58=3,48-4; d) 0,9-0,27=0,81-0,3.



8. Exista oare o proportie cu termenii:

o (6] (1] 3] (3] o] 50 0] [
ols] 2] o] [a] 073 12 3] oo
ols] [s] ] fsy

9. Compania ,,Gazprom” a vandut timp de 24 de ore 9 700 000 de barili de petrol,
obtinand un venit de 523 800 000 de dolari, iar compania ,,Parsoil” a vandut in ace-
easi perioadd 6400 000 de barili de petrol, incasand 345 600 000 de dolari.

a) Completati cu datele problemei astfel incat sa obtineti o proportie:

523800 000

b) Ce reprezinta valoarea fiecarui raport al proportiei?

10. Fie d distanta pe harta dintre localitatile 4 si B. Aflati distanta AB reald, daca:
a) d=15 cm si scara hartii este 1 : 10 000;
b) d= 6,5 cm si scara hartii este 1 : 20 000;
¢) d =8 cm si scara hartii este 1 : 50 000;
d) d=5,5 cm si scara hartii este 1 : 30 000.

EE[]
11. Lu.RAM N ERE-HI = Aflati termenul necunoscut al proportiei:
1 3
a)2_§:3_x_ by 14310 x+1_110. 4 14 _ 15
05 9° Xx-2 25’ 4 72° 1 2x-1
18§ 255
12. Calculati:
bc .a_¢C
a) 15+E’ daca Pod
a_c

b) ac si bd, daca =2sia-b-c-d=900.

b d
13. Valoarea raportului dintre lungimea cercului si diametrul lui este aproximativ egala

cu % Calculati (cu aproximatie):

a) lungimea cercului cu diametrul de 10 cm;
b) lungimea cercului cu diametrul de 1 cm;
c¢) diametrul cercului cu lungimea de 10 cm;
d) raza cercului cu lungimea de 1 cm.



14. Iniltimea machetei unui obiect este de 8 cm. Stiind ci aceasta a
fost realizata la scara de 2 : 300, aflati indltimea reala a obiectului.

15. Columna lui Traian are o indltime de aproximativ 40 m, iar o macheta
asaare naltimea de 1,6 m. Verificati daca scara la care este facuta
macheta este 1 : 25.

16. Arcul de Triumf din Chisinau are o indltime de 13 m, iar o
macheta a sa are Tnaltimea de 0,4 m. Verificati daca scara

- 2
la care este facuta macheta este de 30"

17. Pentru a obtine mortar, se amesteca o parte de ciment si 3 parti de nisip. De cat
ciment este nevoie pentru 210 kg de nisip?

18. Scrieti sub forma de fractie raportul numerelor:
a)1,2513,6; b)7,5s18,15; c¢)11,35i18,4.

19. Lu-RAM N _RUP % Proiect Rapoarte si proportii in bucatdrie. Clasa
se imparte 1n grupuri a cate 610 elevi. Fiecare grup va prezenta postere cu exemple
de aplicare a rapoartelor si proportiilor la prepararea bucatelor.

20. Demonstrati ca daca termenii unei proportii sunt numere naturale, atunci produsul
lor este un patrat perfect.

21. Masurati si calculati lungimea reala:
a) b)

Scara 1 : 400 Scaral:95

22. Desenati, la scara 1 : 200, unele obiecte care va inconjoara.

23. Compuneti o problema utilizand raportul:
a)2:3; b)3:5 «¢)2:7.



§ 3 Marimi direct proportionale

Cercetam si descoperim

1|| Un litru de benzina costa 15,3 lei.
Catcosta: 10 /;2017; 15 [; 25 [ de benzina?

Rezolvare:
Cantitatea de Costul
benzina (/) (lei)
a b
1 15,3
x10 ( x10 (
( 10 5 ( 153 5
2 X 2 X
*“ X0 X306
15 229.5
55 + Continuati rezolvarea problemei.

2 Un melc se deplaseaza cu viteza medie de ™~
0,15 m/min. Ce distantd va parcurge melcul in: 3 min.;
4 min.; 5 min.; 7 min.?

Rezolvare:
Metoda 1 Metoda 11

V'=0,15 m/min 4 Distanta | Ry
Timpul Distanta 1,05 y
(min.) (m) 0.9

! S 0,75

1 0,15

3 0,45 0,45

4 0,3

0,15
0 1 2 3 4 5 6 7 Timpul

* Continuati rezolvarea utilizand schema.

ST cepioia



* Ce distantd va parcurge melcul in 6 minute? Dar in 3,5 minute?
 Cum se schimba distanta parcursa daca timpul creste: de 3 ori; de 4 ori; de 6 ori?

R . S
¢ Cum se schimba valoarea raportului —?

t
;/ _Il Relineli!

Marimile a si b sunt direct proportionale daca ele depind una de alta, astfel
incét daca a se mareste (se micsoreaza) de un numar de ori, atunci b se mareste
(se micsoreaza) de acelasi numar de ori.

Valoarea raportului g nu se schimba.

Prin urmare, cantitatea benzinei si costul ei sunt marimi direct proportionale (cand
pretul este constant).

Timpul si distanta parcursa sunt marimi direct proportionale (daca viteza este aceeasi).

Jo imprimanta tipareste in 3 minute 21 de pagini.
Cate pagini va tipari imprimanta in 10 minute?

Rezolvare:

@ Organizim enuntul in schema:

l 3min. — 21depagini l
10min. —  xpagini
® Metoda 1 Metoda I1
Regula de trei simpla (aplicata la marimi Metoda reducerii la unitate
direct proportionale)

. 21 .
I min.— ——=1 pagini

10 min.— - 10 pagini

/\

@ Rdaspuns: pagini.




x /
1 A 1 N2

WRE ST MY Muge g
Ay Trei prieteni, Danut Leut, Dumitras Dolaras
si Andrei Plindeidei, au initiat o afacere la care au
participat respectiv cu urmatoarele sume (capitaluri):
1600 de lei, 2000 de lei, 1 800 de lei. De pe urma afa-

cerii au castigat 16200 de lei. Cum vor imparti ei banii?

Rezolvare:

Calculam capitalul total: 1600 + 2000 + 1 800 = 5400 (let). ’ o\ X A
Calculam de cate ori castigul este mai mare decat suma investita:
16200 : 5400 = 3 (ori).
Deci, 1600 -3 =4800
2000 - 3=6000 — Dumitras
1800 - 3=5400 — Andrei

Danut

4800 6000 5400

este un sir de rapoarte egale.

1600 2000 1800

54800 _ 6000 _5400 _4800+6000+5400 _ 16200
1600 2000 1800 1600+2000+1800 5400

/
S £ Relinetit |
7/

=

a a . A ..
Daca %: b—2 =.= b—“ =k, unde k #0, atunci spunem ca intre sirurile
2 n
a, a, .., a,sib, b,, ..., b, existd o proportionalitate directa si

ata,+.+a, _
b, +b,+...+Db,

unde & se numeste coeficient de proportionalitate.

K,

Prin urmare, intre sirul sumelor investite in afacere (1 600 de lei, 2 000 de lei,
1 800 de lei) si sirul sumelor care au revenit respectiv fiecarui prieten (4 800 de lei,
6000 de lei, 5400 de lei) existd o proportionalitate directd cu coeficientul de
proportionalitate k= 3.

5 Impartiti un segment de 18 cm in trei parti direct proportionale cu nume-
rele 2, 3, 4.

Rezolvare:

Fie x, y, z sirul lungimilor cautate (x+ y+z =18).



Atunci intre sirurile x, y, Z s12, 3,4 existd o proportionalitate directa.
L X_Y_z_X+y+z 18 _

Decl 5 =3 4" 243+4 9 2

Deci, coeficientul de proportionalitate este k= 2.

Obtinem: %z 2, deci Xx=4 (cm), 5
Yy
y . b t t 1
== 2, d =6 ’
3 ety (em) 4 cm 6 cm 8 cm
%: 2, deci z=8 (cm).

Exercitii i probleme

Wm0
1. Stabiliti daca marimile a i b din tabel sunt direct proportionale:

Algl 2146 10l12] V0eal o2 06| 1.8 32

6 9 15 | 18 b 5 15 50 80
Ol | L [ 2] 3] 4| dla| 8 | 42| 66 1
3 3 4 5 4 1
b| 20 [ 40 | 45 | 48 bl 3z [ 07| 11 | ¢
2. Completati tabelul:
a) |Numirul desaci| Greutatea b) Numarul Costul
cu famna (kg) de chifle (let)
1 60 1 2,5
3 4
5 15
480 7
9 27.5
. 660 9
c) Distanta Consumulde | 9 Aria Consumul de
(km) benzini (/) (m?) vopsea (kg)
100 7 8 1
50 10
150 15 <3
17,5 2,5 1 O
350 7,5 5
22,75 30




3. Adevarat sau Fals?
a) Aria dreptunghiului este direct proportionala cu fiecare dintre lungimile
laturilor lui.
b) Perimetrul dreptunghiului este direct proportional cu fiecare dintre lungi-
/ z_||h: mile laturilor lui.
¢) Aria si perimetrul unui dreptunghi sunt marimi direct proportionale.
d) Aria si lungimea laturii patratului sunt mérimi direct proportionale.
e) Cantitatea de marfa si pretul acelei marfi sunt marimi direct proportionale.
f) Varsta unei persoane si indltimea ei sunt marimi direct proportionale.

4. Un tractor ard in 4 zile 49 de hectare. In céte zile tractorul va ara:
a) 73,5 hectare; b) 122,5 hectare?

5. 5/deulei cantaresc 4 kg.
a) Cate kilograme de ulei incap intr-o céldare de 12 /? Dar intr-un butoi de 180 /?
Dar intr-un pahar de 250 ml?
b) Ce capacitate are un borcan cu 700 g de ulei? Dar un bidon cu 3 kg de ulei?

6. O pompa electrica scoate din fantana 30 / de apa n 12 secunde.
a) In cat timp se va umple cu api un butoi de 800 /? Dar de 1000 /?
b) Cata apa scoate pompa in 10 secunde?

Dar in 18 secunde? Dar in 2 minute? e
300 g de varza
100 g de salam
7. Dana a copiat dintr-o carte de bucate lista pro- 6 ous
dus'elovr pe’c’:esare peptru a pregati 4 portii de‘ salata 100 g de sunca
,,(ingasie”. Ce cantitate de produse va folosi Dana ‘ ] 5
pentru 6 portii de salatd? Dar pentru 10 portii? 80 g demaioneza
- 2 cepe

8. a) 100 g de coacaza neagra contin 250 mg de vitamina C. Cate grame de vitamina C
sunt in 2 kg de coacdza neagra?
b) Norma zilnica de vitamina C pentru o persoanad matura este de 0,05 g. Ce canti-
tate de coacdza neagra trebuie sa consume o persoana pentru a asigura norma zil-
nica de vitamina C?

9. Cunoastem ca titlul unui aliaj de doud metale pretioase este raportul dintre masa
metalului pretios si masa aliajului. Ce cantitate de aur curat contine o bratara de aur
de 16 g cu titlul de:

a) 585; b) 958?



HE[]
10. Compuneti si rezolvati probleme dupa schema:

a) 3,5kg — 448]lei b) 12costume — 44 m
145kg — ? lei 25 costume — ?m
?7 kg — 160]lei ? costume — 110m

11. Din 40/ de lapte se obtin 15 kg de branza.
a) Cata branza se va obtine din 100 / de lapte? Dar din 60 /?
b) De cat lapte este nevoie pentru a obtine 112,5 kg de branza? Dar 22,5 kg?

12. Compuneti o problema pe baza fiecérui tabel de la problema 2.
13. Tmpartiti segmentul AB in 3 parti direct proportionale cu numerele:
a)6,2,4; b) 10,9, 5.
A B

14. O persoana Tmparte suma de 4 960 de lei in parti direct proportionale cu nume-
rele 8, 15, 17 pentru a procura produsele x, y si z.
a) Aflati cati bani s-au alocat pentru fiecare produs x, y §i z.

b) Pentru care produs s-a alocat cea mai mare suma?
1

6 .

16. Un obiect are inaltimea de 80 cm, iar macheta sa are indltimea de 1,5 cm. Ce
indltime are macheta unui obiect inalt de 524,8 cm, daca este realizata la aceeasi
scara?

15. impérgi‘gi numarul 9 200 in parti direct proportionale cu numerele 1,75; 2,75; 3

17. Se stie cd, de regula, in 100 / de aer sunt 21 / de oxigen. Aflati cati litri de oxigen

suntin:

a) 600 / de aer; b) 450 [ de aer; c) 90 / de aer.
18. Pentru 3 / de lapte s-au platit 54,6 lei. Aflati cat vor costa:

a) 2 [ de lapte; b) 5 / de lapte.

19. Lu rAM N EFE HI =2 7 Viteza de deplasare a unui automobil este de
85 km pe ora.
a) Reproduceti si completati tabelul:

b) Verificati daca, pastrand viteza constantd, distanta si timpul sunt marimi direct
proportionale.

Rapoarte si proportii | {17/



20.

21.

22.

23.

24.

25.

6 ciocolate costa 87 de lei. Fara a calcula pretul
unei ciocolate, aflati cat vor costa:

a) de trei ori mai multe ciocolate;

b) de doud ori mai putine ciocolate;

¢) 20 de ciocolate.

87 lei

Determinati trei numere direct proportionale cu numerele 3; 3,5 si 6, stiind ca cel
mai mic dintre ele este 9.

Din 80 kg de cartofi se obtin 14 kg de amidon. Din cate kilograme de cartofi se vor
obtine 42 kg de amidon?

Din 200 kg de sfecla de zahar se obtin 37 kg de zahar. Din céte kilograme de sfecla
de zahar se vor obtine 222 kg de zahar?

Reproduceti si completati tabelul, stiind ca x si y sunt marimi direct proportionale:

x| 2136 |12]|15]18
y 20 100 | 250

Umbra lasatd de un obiect pe pamant este direct propor-
tionald cu inaltimea acestuia. La amiaza un brad lasd o um-
bra de 4,8 m. In acelasi timp, un stalp vertical de 1,6 mdi o
umbra de 0,6 m. Aflati indltimea bradului.

26. Determinati numerele x, y, z, stiind ca ele sunt direct proportionale cu 3,4 s1 5, iar

X+y=235.

27. Trei frati au primit mostenire 90 000 de dolari, pe care urmau sa-i imparta con-

form testamentului astfel: primul — jumatate din cat va primi al doilea, al treilea —

3 . . o . .. . ..
— din cat va primi al doilea. Ce suma i-a revenit fiecarui frate?

2



§4 Marimiinvers proportionale

Cercetam si descoperim

4 Un cal de curse parcurge distanta de 40 km intr-o ora. Aceeasi distanta, un atlet
o parcurge in 2 ore, un motociclist—in 30 min., iar un automobilist —n 20 min. Calculati

viteza fiecaruia.
Rezolvare:
S=40km 40 | km/h
Timpul Viteza
(h) (km/h)
t %
1 40 km/h
X 2 ( 2 ( 20
2 \:2 20 |x2
0,5 80
1
3 80 | km/h
km/h

» Cum variaza viteza daca timpul: creste de 2 ori; descreste de 2 ori; descreste
de 3 ori?
* Cum se schimba produsul 7 - v?

/

Retineli!

!

Marimile a si b sunt invers proportionale daca ele depind una de alta,
astfel incat daca a se mareste (se micsoreazd) de un numar de ori, atunci b se
micsoreaza (se mareste) de acelagi numar de ori.

Valoarea produsului ab nu se schimba.

Prin urmare, timpul si viteza sunt marimi invers proportionale (cand distanta par-
cursa este aceeasi).



224 Se stie ca 15 cisterne, de acelasi tonaj, transporta o cantitate de petrol in 8 zile.
Aflati in cate zile transporta aceeasi cantitate de petrol 10 cisterne de acelasi tonaj ca
primele 15.

Rezolvare:

Marimile M (numérul de cisterne) si ¢ (timpul) sunt invers proportionale. Atunci:

M t l 15cisterne —  8zile
(cisterne) (zile) 10cisterne — x zile
1> 5 15 15-8
10 22X Deci, x==2° =
X 0°-8§" Deci, X 10 12.
Concluzie: Mai putine cisterne transporta petrolul in 12 zile (mai multe zile).

Raspuns: 12 zile.

2 Un fermier vrea sa ingradeasca cu plasa un
lot de forma dreptunghiulara (de-a lungul unui ca-
nal cu apd). Initial, hotarat sa-1 faca mai lung, a ales Lotul
lungimea de 50 m si latimea de 10 m. Vazand cd ————————  ———
nu-i ajunge plasa, s-a gandit ca, daca va micsora Canalul
lungimea pana la 40 m, perimetrul se va micsgora  ———_
suficient Incat sa-i ajungd plasd. Ce latime are
acum lotul, daca aria lui a ramas aceeasi?

Rezolvare:

@ Organizim enuntul in schema: ,
g : Produsul lungimii (L) si latimii (/)

Lungimea (Z) Latimea (/) este aria (.+/), care este constant
50m —_ 10m Deci, L $i / sunt marimi invers pro_‘
40m L m portionale.

Metoda 1 Metoda 11

@ Regula de trei simpla (aplicata la @ Calculdm aria:

mdrimi invers proportionale)
A= m-Lm=_m’

% = % X=—— = (m) @ Calculim légime;a:

L m )

* Cu cat s-a micsorat lungimea gardului de plasa?



4%| Fie numerele 2, 3,4 si 72,48, 36. Observamca 2-72=3-48=4-36=144.
Spunem ca sirul de numere 2, 3, 4 este invers proportional cu sirul de numere 72, 48,

i 2_3_4
36,ad1caI—i—i.
72 48 36

U
Sirurile de numere a,, a,, ..., a,si b, b,, ..., b, sunt invers proportionale

/,
& Retinelit
%

sabh—ab — — a8 8 &
daca ab, =a,b, =...=ab,. Adica 1171 T
b, b, b b

Daca sirurile a,, a,, ..., @, si b1 b,, ... b

, sunt direct (invers) proportionale,

atunci sirurile a;, a,, ..., Y l;L suntinvers (direct) proportionale.

b1 b
Exercitii i probleme
I
1. Decideti daca marimile a si b din tabel sunt invers proportionale:
a)lal| 14 |210| 7 4 133,6] b)la| 1 3 5 7 9
bl 12 10824 | 42| 5 b | 11 9 7 5 3
3 2 5
INaloz|oalog]1e]32] D|la| 5|3 |05 5 |12
32116 | 8 4 2 b > | 15 25| 2 1
6 8 ’
2. Reproduceti si completati tabelul:
a) Suma =2520 lei b) Suma = 187,5 lei
Numarulde | Suma cerevine Pretul Cantitatea
persoane unei persoane (lei/kg) (kg)
5 504 7,5 25
8 5 "
630 15 R YO R4
360 3,75
14 3
28 31,25

Rapoarte si proportii | (/74



c) Masa (m) = 800 kg d) Cantitatea de benzind =20/
Densitatea Volumul Consumul (/) Distanta
(kg/m?) (m?) lalkm (km)

1000 0,8 0,1 200

125 0,05

160 0,16 L R

400 250 v
1,6 50 /
1,28 0,25

3. Adevarat sau Fals?
a) Numarul de robinete identice prin care se umple cu apd un bazin este
invers proportional cu timpul necesar pentru umplerea bazinului.

b) Numadrul de eminenti dintr-o clasa este invers proportional cu numa-
rul celorlalti elevi din clasa.

¢) Intr-un produs de doi factori, acestia sunt invers proportionali.

| d) Cantitatea de must consumata dintr-un butoi este invers proportio-
nald cu cantitatea rdmasa.

N

. Un biciclist a parcurs o distantd timp de 4 h cu viteza medie de 24 km/h. Cu
ce viteza medie trebuia s se deplaseze biciclistul pentru a parcurge aceeasi dis-
tantd tn 3 h?

N

. 8 combine pot cosi graul de pe un lan in 6 zile. In céte zile pot cosi graul de pe acest
lan 12 combine?

6. 10 muncitori pot executa o lucrare 1n 9 zile. Cati muncitori ar putea executa lucrarea
in6zile?

<

. 6 persoane pot sdpa un sant in 8 h.
a) In cat timp pot sdpa acest sant 4 persoane? Dar 12 persoane? Dar o persoani?
b) Cate persoane ar putea sapa santul in 3 h? Dar in 16 h? Dar intr-o ora?

8. Un robinet umple un bazin de 1000/ in
40 min. In cate minute vor umple bazinul:
a) 4 robinete;
b) 6 robinete?




B

9. Prisacarul Miereaur si-a turnat mierea in
60 de borcane a cate 250 ml. De cate
borcane ar fi avut el nevoie daca ar fi turnat

mierea in borcane de:
a) 200 ml;
b) 300 ml;
c)750 ml? ~ ‘e——

10. O zi are 24 de ore, iar 0 ora — 60 de minute. Considerand numarul total de minute
acelasi, cate minute ar avea o ora daca ziua ar avea:

a) 30 de ore; b) 32 de ore; c) 20 de ore.

11. Dana si-a aranjat cartile bibliotecii personale pe 24 de rafturi, cate 30 de carti pe
fiecare raft. De cate rafturi ar fi avut ea nevoie daca aranja cate 36 de carti pe raft?

12. O pompi cu capacitatea de 12 //min. umple un vas in 4 min. In cét timp va umple
vasul o pompa cu capacitatea de 10 //min.?

13. Compuneti sirezolvati o problema dupa fiecare schema:

a) | 8lei’kg - 10kg
6 leikg - ? kg
2leikg -  18kg b)|40km/h - 9h
60km/h - ?h
?kmh - 12h
c)| 30 saci —  60kg/sac
? saci —  45kg/sac
12 saci _ ? kg/sac d)|30trepte — 20 cm/treapta
? trepte  — 25 cm/treapta
15 trepte  — ? cm/treapta

14. Aflati numerele x, y, z, invers proportionale cu numerele 3, 4, 5, suma lor fiind 564.

15. Pentru a transporta marfa de la un depozit sunt necesare 21 de camioane cu
capacitatea de 2,5 t fiecare. Determinati cate camioane cu capacitatea de 3,5 t
sunt necesare pentru a transporta aceasta marfa.

Rapoarte si proportii | (/7/<]




16. Un tractor, un autobuz si un autoturism au parcurs fiecare cate 180 km.

a) Completati tabelul:
Tractor Autobuz | Autoturism
Viteza 30 km/h "
Timpul 3h 2h

b) Sunt oare viteza si timpul marimi invers proportionale?

c¢) Formulati alte exemple de marimi invers proportionale din diverse domenii.

17. Urmatoarea schema reprezinta dependenta dintre marimile x §i y.

18.

19.

De exemplu, daca x =3, atunciy =4.

VA
12T

W =

a) Scrieti formula care exprima aceasta dependenta.
b) Ce fel de marimi sunt x si y?
c) Treceti datele din schema intr-un tabel de forma:

=Y

x |1 213 |4

12?2 4|7

Construiti o schemd ca cea de la problema 17 pentru dependenta y = %

Dan parcurge una si aceeasi distantd in 3 h, iar Nelu — in 2 h. Pornind unul
in intdmpinarea celuilalt, ei s-au intalnit in momentul in care Nelu parcursese
7 km 200 m. Ce distantd a parcurs Dan pana la intilnire?



§ 5 Procente

4 Care sunt mai buni?

In clasa noastra
C)C) sunt 8 elevi eminenti, iar
in clasa voastra — doar 7.
Deci, noi suntem
mai buni!

Nu-i adevarat!
Voi sunteti in total 25 de
elevi, iar In clasa noastra
sunt doar 20 de elevi!

Spuneti, cine are dreptate: Stefan sau Doina?

@ Ce parte din toti elevii clasei o constituie eminentii?

8 din 25 7 din 20
8 7
25 20
@ In ce clasi eminentii reprezinta o parte mai mare?

8 7
25 > I/ 20
\ . F< /

Y8 _ oV
25 100 100 ~ 20

Deoarece 100 . 100" rezulta ca — . .Deci, = aredreptate.

Raportul % se mai scrie 32 % si se citeste ,,32 de procente” sau ,,32 la suta”.

Retineli!
Raportul de forma

!

p o .
100 S¢ mai scrie p %, se citeste 1%

P procente” sau ,,p la sutd” si se numeste raport =
procentual. Cuvantul procent provine de la cuvintele
latine pro centum si semnifica ,,impartit la o suta”. Deci,
un procent inseamna ,,a suta parte”:

1 —
1% = 100" 100 %

Exemplu:
Un procent din 10 lei reprezintd suma de 10 bani.

Rapoarte si proportii | (/74




Procentele pot fi ugor transformate in rapoarte sau numere zecimale i invers.

Exemple: Se poate mai simplu:
25 1 1_1
25%= — —=—-100%= y
T e=3 100 % =12,5 %,
— . 0/ —1R0
40 % = 40 40 oy 0,18 =0,18-100 % =18 %.
100
1_125
o= =125%
18 Pentru a transforma un raport (sau un numar zecimal)
0,18 = 100 =18% in procente, inmultim valoarea lui cu 100 %.

2 Cate procente reprezintd 40 cm din 2 m?

Rezolvare:

Exprimam mai intai lungimile in aceeasi unitate de masura: 2 m= cm.
40 100 9 = o

Raspuns: 40 cm reprezinta % din 2 m.

& Retinetit
J

Pentru a afla cate procente (p) reprezintd un numar # dintr-un alt numar m, Inmul-

. . N
tim valoarea raportului — cu 100 %:

p="100%.
m
‘if'_" i ———
"9 N\
? < \f- Procentele erau utilizate de indieni inca in secolul al V-lea. Acest
°\

fapt este firesc, deoarece in India, inca pe atunci, era cunoscut siste-

‘ﬁ_ mul zecimal de numeratie. In Europa, numerele zecimale au aparut abia in secolul

&l XVI lea, fiind introduse de matematicianul olandez Simon Stevin (1548—-1620).. j
Uneori, daca se doreste o masurare mai precisa, in loc de procente se lucreaza

NG = . 1 <
cugniimi. O miime este fractia 1000 §1senoteaza 1 %o.

\‘.

<.

_ -
— Astfel, 0,1 % =1 %o si se citeste ,,0 promila”. )‘
] » Proeentele se utilizeaza indeosebi in business, operatii bancare, financiare etc. '

b Promilele se utilizeaza in industria farmaceutica si in alte ramuri unde sunt

* necesare calcule cu o exactitate sporita. {

B



Exercitii i probleme

N

1. Cititi: 11 %, 4,8 %, i,
100

9.4
100°

2. Scrieticucifre: a) cincisprezece la suta;

b) saizeci de procente;

¢) doi virgula trei la suta;

d) trei zecimi procente.

3. Cate procente din tot desenul reprezinta patratelele colorate?

a)

b)

c)

4. Desenati pe caiet un patrat cu latura de 10 patratele. Colorati:

a)25%dinel;
¢)6,5%dinel,

5. Cate procente reprezinta:
a) 0 jumatate;
c) trei sferturi;
€) o jumatate de sutime;

b) 12%dinel;
d) 100 % dinel.

b) un sfert;
d) o zecime;
f) o miime?

6. a) 38 % din elevii unei clase sunt baieti. Cate procente din elevii clasei sunt fete?
b) Mierea contine 17 % apa. Cate procente din miere reprezintd masa uscati?
c)Dacdla 1,11 % din copii nu le place inghetata, atunci cate procente din copii pre-

fera acest deliciu?

7. Transformati in procente:

D) 3 b) 7
D g )2
g)ﬁ; h)%;
1 K 13;

Rapoarte si proportii | {7/



8. Transformati numarul zecimal in procente:

Model: a) 0,04; b) 0,5; ¢) 0,25;

0,24=2% _ 24 d)0,97; ¢) 1,01; £2,23;
00204  h)6,791; $0,333;

2,17:%:217 % | )10 k) 5,123; 1.

9. Transformati procentele in fractie ireductibila:

a) 75 %; b) 40 %j;
¢) 24 %: d) 100 % Model:
> > 4894, = 48 _12.
©) 50%; )60 % 100 ~ 25’
2) 15%; h) 5 %; 51%_02% 02 _ 2 1
) 150 %: b % %: 100 " 1000 ~ 505"
k) Lo D) 3 o m) 220 %.
4 4
10. Transformati procentele in numar zecimal:
a)3%; b)7%; Modlel.
c) 18 %; d) 44 %,
. . 14% =24 _014;
e) 0,9 %; ) 0,25 %; 100
0)39.4%: h) 62,1 %: 165 % = 112 g’ = 0,165,
1)41,59 %; j) 56,48 %. 30119 % = 3,0119.
11. Reproduceti si completati tabelul:
Numar | 56 0,49 7.82
zecimal
Procente 26% | 69% 143 %
Fractie 13 4
ireductibila 50 25
12. Cate procente reprezinta:
a) 22 kg din 100 kg; b) 20 m din 50 m;
¢) 15 min. dintr-o ora; d) 75 banidin 2 lei;
e) 6mmdin 12 m; £)37din 300/
2) 0,4 kg din 500 g; h) 120 min. din 2 ore?



B

13. Decodificati prenumele unuia dintre cei mai mari filozofi din Antichitate.

s 4
()8
3
Codul ks
' T\ N
LISIR|T AOIE S
g (L1000 g0s06(4% (50%20%| 5% [20%] 2% |100%
2 |4 |5 [10(20/25|50

14. Se dizolva sare 1n apa si se obtine o solutie cu concentratia de 6 %. Aflati cantita-
tea de sare dizolvata pentru a obtine 400 g de solutie.

15. Cate procente din perimetrul unui patrat reprezinta lungimea laturii lui?

16. Cate procente din toatd suprafata este colorata?

°) d)

17. Reproduceti figura si colorati 16 % din suprafata ei.

Rapoarte si proportii | (/74)




18. Scrieti in ordine crescatoare: a) 0,76; 34%; —; 74%; 0,36;

b) 133 % %; 1,34; 1%; 124 %,

~lw

19. Pretul unei calatorii cu maxi-taxiul a crescut de la 2 1a 3 lei.
Cu cate procente a crescut pretul calatoriei?

20. Rezolvati problema aplicind metoda reducerii la unitate:
a) Un televizor costad 3 600 de lei. Calculati pretul televizorului dupa o scumpire
cu 10 %.
b) Pana la reducerea preturilor un album costa 120 de lei. Calculati pretul albu-
mului dupa doua reduceri succesive ale preturilor, daca prima reducere a fost cu
10 %, iar a doua — cu 5 %.
c) La o tipografie s-au executat 1 680 de formulare, depasindu-se cu 12 % numa-
rul planificat al acestora. Aflati cate formulare au fost planificate.
d) Un teren a fost cultivat astfel: 30 % cu grau, 56 % cu porumb, 6 % cu floarea-
soarelui sirestul de 12 ha cu orz. Aflati aria intregului teren.
e) Din 32 de elevi din clasaa VI-a, 6 elevi au lipsit de la lectii pe motiv de sanatate.
1) Aflati cate procente din toti elevii clasei au lipsit de la lectii.
2) Dar cate procente au fost prezenti la lectii?

21. Venitul lunar al unei fami-
lii a fost cheltuit conform

B servicii comunale
diagramei alaturate.

[[] produse alimentare
2000 lei [ ] imbracaminte
[ ] altecheltuieli

a) Cate procente din veni-
tul lunar reprezintd chel-
tuielile pentru serviciile
comunale?

b) Cate procente din cheltuielile pentru produse alimentare reprezinta cheltuie-
lile pentru servicii comunale? Dar pentru imbracaminte?

22. Laalegerile presedintelui ,,Parlamentului copiilor’” al unei scoli, 112 elevi au votat
pentru Nelu Vulpe, 336 de elevi — pentru Victoria Bunu, iar restul, 224 de elevi,
pentru Monica Rusu. Alegerile sunt validate daca pentru un candidat voteaza
cel putin 40 % din alegatori.

a) Determinati daca au fost validate alegerile.

b) Reprezentati rezultatele printr-o diagrama circulara (ca cea de la problema 21).



§6 Rezolvarea problemelor cu procente

1" inclasaa VI-asunt 35 de elevi, 60 % sunt
baieti sirestul fete. Aflati cate fete sunt in clasa.

Rezolvare:

Aflam cate procente reprezinta fetele:

100 % — 60 % = 40 %

Aplicam regula de trei simpla pentru a calcula
numarul fetelor:

l 35elevi —  100% l
xfete — 40%
35 _100 _40-35 _

Obtinem =70 deunde x _W_M (fete).

Raspuns: 14 fete.

2 Scrieti raportul si raportul procentual determinate de numerele 37,5 s112,5.

Rezolvare:
375 3
Raportul numerelor este —= 1251
Raportul procentual al acestor numere este:
37,5 375 1 3 1 3 .,
125° +100= 125 100 1 100 100 =3%.
3 La micinarea graului se obtine
80% de faina, restul fiind tarate. Ce UL 100 ke N, | .
cantitate de faina se obtine din 200 kg de ° X8
gréu? \_’W—\J \
100 % 80 %
Rezolvare:

80 % din 200 kg de grau reprezinta 1%% 200=1  (kg).
Raspuns: | kg.

Cum aflam p % dintr-un numar dat n?

p

Calculdam numarul 100 n.




Oy WL
) Wy

A\ 15 % din venitul lunar al unei
familii reprezinta 900 de lei. Care este

venitul lunar al acestei familii? el L, 15%
Rezolvare: 100 %
Metoda 1 Metoda 11
Reducerea la unitate Regula de trei simpla
Daca 15 % din venit reprezinta 900 de lei, 15% —_ 900 lei
atunci 1 % din venit reprezinta 100% L v lei
900 lei: 15 =160 lei.
el el 15 m
Deci, 100
venitul =100 - [ lei=1"" lei. 100 -
X=——=1_ (lei).
Raspuns: lei.
Cum aflam numarul, stiind ca m reprezinta p % din el?
Calculam numarul % -m.
Exercitii gi probleme
I
1. Calculati:
a) 1 % din 200; b) 10 % din 40; ¢) 25 % din 80;
d) 75 % din 64; e) 50 % din 3 lei; )4 % din 150 cm;
2) 9 % din 200 de dolari; h) 120 % din 120; 1) 95% din 360;
j) 160 % din 160; k) 77 % din 500 de lei; 1) 140 % din 99 de lei.
2. Aflati numarul necunoscut, daca:
. . Model:
a) 25 % din el reprezinta 60; 60
b) 50 % din el reprezinta 100; a) 2_5'100 =240.
¢) 75 % din el reprezintd 96; Verificare:
d) 90 % din el reprezinta 720; 259% din 240 = % .240 = 60.
e) 15 % din el reprezintd 12;
f) 175 % din el reprezinta 140; g) 125 % din el reprezinta 250;
h) 4,8 % din el reprezinta 6; 1) 3,6 % din el reprezinta 8,1.



3. Efectuati calculele:

a) Majorati 200 de lei cu 50 %;
c¢) Majorati 80 m cu 75 %;

e) Majorati 10 000 de lei cu 3 %;
g) Majorati 1 mcu 0,1 %;

b) Micsorati 160 de lei cu 25 %;
d) Micsorati 120 cm cu 40 %;

f) Micsorati 15 000 de lei cu 8 %;
h) Micsorati 2 /cu 0,5 %.

4. Comparati:

a) 70 % din 150 cm 60 % din 2 m;
b) 25 % din 10 kg 40 % din 6 000 g;
¢) 15 % din 800 de lei 24% din 600 de lei: >
d) 50% din 1 dam 75 % din 0,2 hm; =
e) 125 % din 2 ore 10 % dintr-o zi;
f) 6 % din 240 / 96 % din 15 000 ml.
5. Calculati:
a) 10 % din 50 %; b) 25 % din 40 %;
¢) 50% din 50 %; d) 10 % din 90 %.
6. Comparati:
a) 25 % din 50 50% din 25;
> b) 15% din 36 36 % din 15;
ﬁ{ ¢)20% din 40 40% din 20;

d) 1%din 101 101%din 1.

7. Lu RAM N ERE Ml L 2252 Adevirat sau Fals?

a) Dacd marim un numar cu 20 %, apoi numarul obtinut il micsoram cu

20 %, obtinem numdrul initial.

b) Daca marim un numadr intai cu 20 %, apoi cu 40 %, obtinem acelasi ||
numar pe care l-am fi obtinut daca maream intai cu 40 %, apoi cu 20 %. —b
c¢) Dacd micgoram un numar cu 30 %, apoi cu 40 %, obtinem acelasi

numadr pe care l-am fi obtinut daca micsoram o singura data cu 70 %.

d) 150 % din 200 este egal cu 200 % din 150.

8. Anul trecut, Mihai avea Tnaltimea de 1 m 40 cm. De atunci, el a crescut cu 5 %.
Ce naltime are acum?

9. Din 750 de participanti la concert, 22,4 % sunt copii. Cati copii participa la
concert?



10.

) |
11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

Intr-o tard, la alegerile parlamentare, la sectiile de votare s-au prezentat 1 641 600
de alegatori, ceea ce reprezintd 60 % din numarul total de cetateni cu drept de vot.
Cati cetdteni cu drept de vot sunt in aceasta tara?

Transformandu-se in gheata, apa isi mareste volumul cu 9 %. Cu cat isi micsoreaza
gheata volumul atunci cand se transforma 1n apa?

Pretul unui kilogram de carne s-a majorat cu 25 %. Ce cantitate de carne putem
cumpara acum cu aceeasi suma de bani cu care se putea cumpara 1 kg de carne?

Dupa spalare, 1atimea unui cearsaf s-a micsorat cu 0,5 %, 1ar lungimea lui—cu 1 %.
Cu cate procente s-a micsorat suprafata cearsafului?

Pretul unui produs a crescut intai cu 30 %, apoi cu 20 %. Cu cate procente
(din pretul initial) este mai scump produsul?

La o scoala sunt 1000 de elevi, dintre care un sfert sunt baieti. Dupa-amiaza in-
vata 300 de elevi, dintre care 60 % sunt baieti. Ce procent din toti bdietii merg la
scoald dupa-amiaza?

Intr-o clasa de a VI-a sunt 35 de elevi, 40 % sunt fete si restul baieti.

a) Estimati, fara a efectua calcule, care dintre numere este mai mare: cel al baieti-
lor sau cel al fetelor?

b) Calculati numéarul baietilor din clasa.

Pentru a obtine saramura pentru castraveti, 50 g de sare se dizolva in 1500 g de
apa. Aflati concentratia procentuald a solutiei.

Un stadion are 55 400 de locuri. La un meci de fotbal, 98 % din numarul de locuri
au fost ocupate. Cati spectatori au privit meciul?

Intr-o clasa sunt 36 de elevi. Stiind ci o treime din elevi sunt fete si c¢i 50 % din
baieti joaca fotbal, aflati cati baieti joaca fotbal.

Lu-RAM N ERE-HI I Determinati cite procente din elevii clasei
voastre reprezinta baietii si cate procente — fetele.

Intr-un vas avem o solutie de apa cu miere. Concentratia solutiei este de 10 %.
Masa mierii este de 60 g. Aflati citd apd este in vas.

Apa mirii este sarati. In 1 kg de apa de mare sunt 27 g de sare. Aflati concentra-
tia procentuala a solutiei.

Bunica, pregatind saramura pentru muraturi, la 10 / de apa pune 11 linguri de sare.
a) Aflati concentratia procentuald a solutiei, dacd o lingura de sare cantareste 18 g.
b) Discutati cu mama sau bunica si determinati ce concentratie procentuald are
saramura folosita de ele la muraturi.



24. Aflati concentratia procentuald a unei solutii obtinute prin dizolvarea a 60 g de sare
de bucatarie in 300 g de apa.

25. Determinati ce cantitate de zahar trebuie adaugata in 175 g de solutie cu concen-
tratia de 10 % pentru a obtine o solutie cu concentratia de 20 %.

26. Lu-RAM {N _RUP % Proiect Procentele in viata cotidiand. Fiecare grup
va prezenta exemple de aplicare a procentelor: a) in viata sociald; b) in finante;
¢) in alte domenii.

27. Salariul domnului Moraru s-a marit cu 225 de lei, adica cu 15 %. Ce salariu avea
domnul Moraru pana la majorare?

28. Pretul unui aspirator s-a micsorat cu 210 lei, adica cu 35 %. Care a fost pretul lui
pana la reducere?

29. 70 % din elevii unei clase frecventeaza cercul de matematica, iar 85 % din elevii
aceleiasi clase — cercul de dans. Care este procentul minim de elevi care frecven-
teaza ambele cercuri?

30. Obanca pastreaza banii pe care i-au depus niste persoane. Anual, conturile acestora
se actualizeaza. Completati tabelul:

Detinatorul Sumainitialda | Procentul Durata Suma finala
contului (let) anual pastrarii (ani) din cont
Ion Moraru 20 000 10% 2 24200
Radu Lungu 15 000 14 % ? 22223,16
Ana Sarbu 200 000 ? 4 243101,25
Vlad Vieru 64 000 8% 2 ?
Gheorghe Ursu 120 000 12% ? 150528
Gheorghe Albu ? 10% 5 644204

31. a) Daca x reprezinta 40 % din y, cate procente reprezintd y din x?

b) Daca x reprezinta 120 % din y, cate procente reprezintd y din x?

< . .2 . e
c¢) Daca x reprezinta 25 % din 3 Yy, cate procente reprezintd y din x?

d) Daca % X reprezintd 125 % din % Yy, cate procente reprezintd y din x?

32. Dan si Nelu au iesit simultan din acelasi bloc, indreptandu-se spre scoala. Dan
are pasul mai lung cu 20 %, in schimb Nelu face in acelasi interval de timp cu 20 %
mai multi pasi. Care dintre ei va ajunge primul la scoala?



Elemente de probabilitati si
de organizare a datelor

§7

7.1. Elemente de probabilitati

Se arunca un zar. Care este sansa (probabilitatea) cd va
aparea fata cu: a) 8 puncte;
b) 4 puncte;
¢) un numar de puncte mai mic decat 7?

Rezolvare:
Aruncarea zarului este un experiment. In urma producerii acestui experiment, se
pot realiza sau nu unele evenimente legate de el.

a) Evenimentul ,,Va aparea fata cu 8 puncte” nu are sansa (probabilitatea) sa se
realizeze, deoarece pe fiecare fata a unui zar sunt cel mult 6 puncte. Spunem ca
acest eveniment este imposibil, iar sansa (probabilitatea) lui de realizare este 0.

b) Evenimentul ,,Va aparea fata cu 4 puncte” are sansa (probabilitatea) sa se realizeze.
Spunem ca acest eveniment este posibil sau aleator.

¢) Evenimentul ,,Va aparea fata cu un numar de puncte mai mic decat 7 se va
realiza numaidecat, de aceea spunem ca acest eveniment este sigur, iar sansa
(probabilitatea) sa de realizare este egala cu 1.

/,
— Retineti!
/

In viatd se produc diverse experimente. Rezultatul unui experiment este un
eveniment. Evenimentele pot fi:

¢ sigure  mep- | Sansa (probabilitatea) de realizare este 1.

¢imposibile == | Sansa (probabilitatea) de realizare este 0.

¢ aleatoare (intdmplatoare) msp | Sansa (probabilitatea) de realizare este egald cu
un numar mai mare ca 0, dar mai mic decat 1.

Rezolvam si comentam

Dintr-o urna cu acelasi numar de bile albe si negre, se extrage la intamplare o bila.
Completati:

1) Evenimentul ,,Bila scoasa va fialba” esteuneveniment ..

2) Evenimentul ,,Bila scoasa va fineagra” esteuneveniment ..

3) Evenimentul ,,Bila scoasa va fi verde” esteun eveniment ..

4) Sansele (probabilititile) de realizare a evenimentelor 1)si2)sunt .

DT cepioia



7.2. Media aritmetica

Cercetdm si descoperim

4 Pentrua-si organiza orarul zilnic, Dana
a fixat pe parcursul unei saptdmani timpul
necesar pregatirii temelor pentru acasa.

Cate ore, in medie, pe zi 1i trebuie Danei
ca sa-si facd temele pentru acasa?

Rezolvare:

13+15+2+12+15

5
Raspuns: 1,5 h.

=15 (h).

Pentru a raspunde la intrebarea problemei, am calculat media aritmeticd a nume-
relor din tabel.

[E" Refinetit -
= a-+

¢ Media aritmetica a doud numere a $i b este numarul m, = 5

¢ Media aritmetica a numerelor a,, a,, a,, ..., &, este catul impartirii sumei
acestor numere la numarul total de termeni:
_ a1+a2 +a3+...+an
a n '

m

OC A
|_Aplicam 5|
2 Stietot a reprezentat grafic vari- 41
atia temperaturii aerului in municipiul 37
Chisinau pe parcursul primelor 10 zile 21
ale lunii martie. Care a fost temperatura Ly
medie a aerului in cele 10 zile? (1) 1
Rezolvare: 27

¢ 1+(-2)+(-D)+1+04+3+2+2+5+4

m

©C).

Raspuns: °C.

Lu RAM N EEHI@

3 a) Aflati media aritmetica m, a numerelor 2,7 si—1,3.
b) Reprezentati pe axa numerelor punctele A(2, 7); B(-1,3) si C(a,,).
c¢) Unde este amplasat punctul C pe segmentul AB? Trageti concluzia.

Rapoarte si proportii | (:/



7.3. Elemente de organizare a datelor

4l Elevii clasei a VI-a au obtinut la testul de matematica urmitoarele rezultate:
doua note de 4, sase note de 5, patru note de 6, patru note de 7, trei note de 8, doua
note de 9 si patru note de 10. Structurati Intr-un tabel informatia despre notele luate
deelevi la test.

Rezolvare:
Nota 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
Nr. de note| 0 0 0 2 6 4 4 3 2 4

Tabelul contine rezultatele obtinute de elevii clasei a VI-a la testul de matematica.
In acest caz, se spune ci am realizat o analizd statisticd, am colectat si am inre-
gistrat date.

;/ '/ Relineli!

" Statistica matematici este stiinta care se ocupa de colectarea, inregistrarea,
prelucrarea, analiza si interpretarea datelor referitoare la un fenomen (din activi-
tatea economica, viata sociala, metrologie, agriculturd, biologie etc.).

Datele statistice pot fi ilustrate cu ajutorul:

* tabelelor;

* diagramelor (prin batoane/bare, circulare etc.) (fig. 1, fig. 2);

« graficelor (fig. 3).

Rezolvdm si comentam

* Reprezentati intr-un grafic prin batoane
rezultatele obtinute la testul de matematica pre-
zentate in problema 1 .

Numarul de note

* Aflati media aritmetica a notelor luate la
test.

Rezolvare:

* Reprezentarea grafica este data in figura 1.
Analizati aceasta figura.

,4-2+45-6+6-4+7-4+8-3+9-2+10-4 _ 162 _
25 25

6,48.



2 Biblioteca scolari are carti Carti in limba engleza
in limba romand — 50 %, in limba Carti in limba

romana

rusd — 25 %, in limba engleza —  Carti in limba
10 % si in limba franceza — 15 %. franceza
Reprezentati aceste date printr-o
diagrama circulara.
Rezolvare:
Reprezentarea graficd este data Cirti in limba
in figura 2. rusi
Analizati aceasta figura. Fig.2
« In graficul din figura 3 sunt prezentate can- 4 Mii de sticle
titatile de suc produse lunar de o fabrica in prima 70 1
Jumadtate a anului 2020. 50 Iy |
Analizati acest grafic. Comentati situatia 301 1
care s-a creat la aceastd fabrica in semestrul I v o= 1 1Y
al anului. Ce recomandari i-ati da administra- 101/% N _
tiei fabricii? 1 2 3 45 6 Luna
Fig.3

Exercitii gi probleme

N

1. Formulati cate doud exemple de experimente si de evenimente sigure, imposibile
si aleatoare legate de ele.

2. Fie experimentul ,,Aruncarea unei mingi de baschet la cos”.
a) Formulati oral cateva evenimente legate de acest experiment.
b) Sunt aceste evenimente sigure? Imposibile? Aleatoare?
c¢) Care sunt sansele de realizare a evenimentelor formulate?

3. Intr-o cutie sunt 12 creioane rosii si 12 creioane albastre. Fie experimentul , Extra-
gerea la intAmplare a unui creion din cutie”.
a) Formulati cateva evenimente legate de acest experiment.
b) Determinati sansele de realizare a fiecaruia dintre evenimente.
Trageti concluzia.

4. Dati exemple de experimente si determinati evenimentele posibile din cadrul expe-
rimentului respectiv.



5. Intr-o cutie sunt bomboane rosii, galbene si verzi: jumdtate sunt rosii, o patrime —
galbene, iar celelalte — verzi. Se extrage la intdmplare o bomboana.
a) Ce fel de bomboana are sansa mai mare de a fi extrasa?
b) Ce feluri de bomboane au sanse egale de a fi extrase?

6. Determinati datele statistice referitoare L

lainaltimea elevilor din clasa voastra. 4501 EEER
Reprezentati datele obtinute: 400 ]

a) intr-un tabel; 350 =
b) printr-un grafic cu batoane. 300

7. Diagrama prin bare din figura4 reprezin- 250
ta vanzarile de manuale intr-o librarietimp 200
de o saptdmana. 150
a) Cate manuale s-au vandut in total?

100
b) Determinati procentul manualelor
vandute in fiecare zi. 50
¢) In care zile s-au vandut cele mai multe Luni Marti Miercuri Joi Vineri Sambita
manuale? Fi
1g.4
8. In tabel este indicat numarul de paci-
enti ai unei policlinici timp de o zi. Intervaluldetimp | Nr. de pacienti
a) Reprezentati printr-o diagrama cu dela9lal0 88
batoane aceste date statistice. delalOlall 102
b) Calculati procentul pacientilor pen- delalllal2 185
tru fiecare interval de timp. dela12lal3 80
)i terval de fi liclini delal13l1a14 110
O Incarentenal detimppolicincaz | o1, 41,15 | e
0s V1z1 Ae znal multi pacienti: pan2v1 dela151a 16 76
la pranz (pana la ora 13) sau dupa
A ~ : delal6lal7 58
pranz? Cu cate procente mai mult?

HE[]

9. Aruncati o moneda de 20 de ori.
a) Determinati evenimentele legate de aparitia fetei cu stema sau a fetei cu banul.
b) Care sunt sansele de realizare a evenimentelor determinate?
c¢) Repetati experimentul inca de 20 de ori. Formulati concluzia.

10. Fie experimentul ,,Aruncarea unui zar”.
a) Formulati cel putin 6 evenimente aleatoare ale acestui experiment.
b) Formulati cel putin 3 evenimente sigure ale acestui experiment.
¢) Formulati cel putin 2 evenimente imposibile pentru acest experiment.



11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

Din cele 24 de meciuri preconizate, clubul de fotbal ,,Noroc™ a castigat 11 si a facut
8 remize. Din cele 24 de meciuri planificate, clubul de fotbal ,,Succes™ a castigat
14 meciuri si a facut 5 remize. Pentru fiecare victorie echipa obtine 3 puncte, iar
pentru fiecare remiza —un punct. Au mai ramas de jucat inca 5 meciuri. Care dintre
cele doua cluburi de fotbal are mai multe sanse sa ocupe locul I in cantonament?

Au oare sanse egale de realizare urmatoarele evenimente in cadrul experimentu-
lui,,Aruncarea unui zar’;

a) ,,apar 8 puncte” si,,apar 12 puncte”;

b) ,,apar 2 puncte” si ,,apar 6 puncte’;

¢) ,,apare un numar par de puncte” si ,,apare un numar impar de puncte”?

Aflati media aritmetica a numerelor:

a) 10,3 §i 9.8 b) 1% 5i 23

7 5
Calculati media aritmetica a propriei reusite scolare pentru semestrul I al anului
de invatdmant. Rotunyjiti rezultatul pana la zecimi.

c) 3,8;3,9; 4,3.

Doi elevi ai echipei scolare de volei au cate 11 ani, trei elevi—cate 12 ani siun elev
are 14 ani. Care este varsta medie a membrilor echipei de volei?

Masa a patru pui este de 5,5 kg, iar masa altor sase pui —
de 7,4 kg. Aflati masa medie a unui pui.

Varsta medie a celor 11 jucitori ai unei echipe de fotbal este de 22 de ani. in timpul
unui meci, un jucator, faultand, a fost eliminat. Astfel, varsta medie a coechipi-
erilor sdi ramasi n joc a coborat la 21 de ani. Ce varsta are fotbalistul eliminat?

Intr-o comuni sunt 350 de case: 210 dintre acestea sunt cu un nivel, 120 —cu doud
niveluri si 20 — cu trei niveluri.

a) Reprezentati aceste date intr-un tabel.

b) Reprezentati aceste date cu ajutorul unei diagrame prin batoane.

Activitate practica. Determinati numarul de case din propria localitate (zona de
locuit), clasificati-le si reprezentati datele obtinute cu ajutorul unei diagrame prin
batoane.

Activitate practicd. Reprezentati printr-o diagrama circulard, in procente, prezenta
in ghiozdanele proprii a manualelor si caietelor intr-o zi de scoala.



21. Diagramele din figura 5 sunt gresite. Depistati greselile si construiti corect diagramele.
50%
40%

Manuale  Caiete  Dictionare

b)

3) Fig. 5
22. Reprezentati cu ajutorul unei diagrame prin batoane urméatoarele date:
—distanta de la Soare pana la planeta Mercur este de =58 milioane km;
—distanta de la Soare pana la planeta Venus este de =108 milioane km;
—distanta de la Soare pana la Pamant este de =150 milioane km;
—distanta de la Soare pana la planeta Marte este de = 228 milioane km.

Nota: 1 cm= 10 milioane km.

23. a) Reprezentati cu ajutorul unei diagrame prin batoane urméatoarele date:
—raul Nistru are lungimea de 1,4 mii km;
—raul Nipru are lungimea de 2,2 mii km;
—raul Don are lungimea de 1,9 mii km;
—raul Volga are lungimea de 3,5 mii km.
b) Determinati pe teritoriile caror tari curge fiecare dintre aceste rauri.
c) Aflati de cate ori (rotunjind pana la zecimi) este mai scurt raul Nistru decét
raul Nipru.
d) Determinati de cate ori (rotunjind pana la zecimi) raul Volga este mai lung
decat raul Nipru.

EER

24. Sapte spiridusi stau in jurul unui rug. Se stie ca
inaltimea fiecarui spiridus este media aritmetica a
indltimilor vecinilor acestuia. Demonstrati ca toti
spiridusii au aceeasl inaltime.

25. Inaltimea medie a celor cinci jucatori ai unei echipe de baschet este de 2,04 m.
Dupa ce un jucator al echipei, cu ndltimea egala cu Indltimea medie a echipei,
a fost tnlocuit in timpul meciului, indltimea medie a jucatorilor echipei a crescut
la 2,08 m. Ce indltime are jucdtorul care a intrat in joc?



26. In Tara Liliputanilor, Gulliver era de 12 ori mai inalt
decatun liliputan, iar in Tara Uriasilor —de 12 ori mai
scund decat un urias. Se poate oare afirma ca inalti-
mea lui Gulliver este media aritmeticd a inaltimilor
unui liliputan si unui urias?

27. Reprezentati printr-o diagrama circulara si apoi printr-o diagrama cu batoane
urmatoarele date:
a) Intr-un sat sunt 120 de case. 25 dintre acestea sunt acoperite cu ardezie,
35 —cutigla, iar 60 — cu tabla.
b) Intr-o cutie sunt 12 creioane rosii, 8 creioane albastre, 15 creioane galbene si
5 creioane negre.

28. Intr-o urna sunt 50 de bile numerotate respectivcu 1, 2, 3,..., 50. Se extrage la
intamplare o bild. Care dintre urmatoarele evenimente are sansa mai mare de
realizare:

a) ,,Extragerea unei bile al carei numar impartit la cinci da restul 17;
b) ,,Extragerea unei bile cu numarul patrat perfect”?

29. Formulati trei experimente in cadrul carora evenimentele respective au sanse
egale de realizare.

30. Reprezentati cu ajutorul unui grafic prin bare numarul elevilor din clasele scolii
voastre.

31. Realizati un sondaj cu elevii din clasa voastra si reprezentati datele obtinute in mo-
dul cel mai convenabil.

’}.? ENTR' ¢gAMP)@
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32. Media aritmetica a 4 numere este egala cu 34. Care sunt aceste numere,
daca se stie ca sunt direct proportionale cu primele 4 numere naturale prime?




: - Sa recapilulam
a " ﬁ = 1. Ce este un raport? | 2. Dati exemple de rapoarte
in viata cotidiana.

3. Consultati parintii si precizati valoarea raportului intre

cantitatea de zahir si de fructe folosita
: a la prepararea u
dulceturi, compoturi, PP "

4. Ce diferenta este intre
raport si fractie?

5. Formulati exemple de rapoarte in fizica,
economie, geometrie, alimentatie.

roportia? < ) .
6. Ce este proport J 7. In ce caz putem obtine un enunt adevarat

cu patru numere reale nenule?

8. Formulati exemple de proportii
din diverse domenii.

9. Care marimi se numesc direct
proportionale?

10. Dati exemple de marimi direct
proportionale din diverse domenii.

11. Completati astfel incat enuntul obtinut sa fie adevarat:

a) ,,Salariul parintilor este direct proportional cu ...™;

b) ,.Distanta parcursa de automobil este direct proportionald cu ... st cu ...

12. Compuneti o problema rezolvabila
prin regula de trei simpla. 13. Care marimi se numesc invers

proportionale?

14. Formulati exemple de marimi invers
proportionale din diverse domenii.

15. Ce reprezintd l"/il

3

16. Este oare adevarat ca =~ =75%"7?

N

17. ,,Pretul gazului in Republica
Argumentati raspunsul. Moldova s-a majorat cu 12%.”
Explicati sensul acestui enunt.

18. Ce tipuri de probleme cu
procente cunoasteti?

19. Cum aflam p % dintr-un
numar dat »n?

20. Cum aflam un numar, stiind
ca m reprezintd p % din el? 21. Cum aflam raportul procentual? l

22. Compuneti cate o problema pentru cele

trei tipuri de probleme cu procente. 23. Formulati exemple de aplicare a

procentelor in diverse domenii.

24. Argumentati utilitatea procentelor. |

25. Dati exemple de evenimente:
sigure, imposibile, aleatoare.

26. Cum se calculeaza media
aritmetica?

27. Cum pot fi ilustrate datele statistice? |




I

Exercitii i probleme recapitulative

. Calculati valoarea raportului:
2. 7. 0,504
) b 3 914

. Scrieti 3 rapoarte egale cu raportul:
1) 9, 12, 01
a) 7; b7 °) 0,4’ d) 111"

. Comparati numerele a si b, daca:

a) %: 0,93; b) c) a=16b;

d) b=0,99a; e) §>1; f) —<1.

. Calculati valoarea raportului dintre:

a) numarul de zile ale lunilor ianuarie si august;

b) numarul zilelor unei sdptimani si ale unei primaveri;
¢) Inaltimea proprie si cea a colegului de banca;

d) numarul paginilor manualelor de matematica si fizica.
. Comparati printr-un raport:

a) varstele parintilor;

b) masa corporala proprie cu cea a colegului de banca;
¢) dimensiunile manualului de matematica;

d) cursul valutar la zi al dolarului si al monedei euro.

. Restabiliti sirul de rapoarte egale:

) 5= 36 9’

99 _3_12 I 1_2_3
16 22

. Comparati preturile:

a) 3 kg de faina de grau costa 63 de lei, iar 2 kg de faina de porumb — 28 de lei.

b) 1,5/de suc de rosii costa 25,6 lei, iar 2 / de suc de mere — 30,4 lei.

¢) 0,8 m? de faianti costa 130 de lei, iar 1,2m? de parchet — 150 de lei.

d) 5 m de teava de fier costa 140 de lei, iar 3 m de teava zincata — 100 de lei.



8. Restabiliti proportia:

8_I1. )
V9~130 Mg O

5. 24 _ 4 10 _ 2
16’ ) 04

9. Stabiliti daca se poate forma o proportie ai carei termeni vor fi numerele:

10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

) 18] 4] 2] 9]; by [1][7] (3] [21]:
o (8] 5] 3| 9 [12][5](6] 10}

Din 25 / de lapte se obtin 3 / de smantana.

a) Cata smantana se va obtine din 75 / de lapte?
Dar din 180/? Dar din 500 ml1?

b) De cat lapte este nevoie pentru a obtine 4,5/
de smantana?

Dar 600 ml? Dar 500 ml?

Un fermier a plantat 5 pomi in 30 de minute. Daca va continua lucrul in acelasi ritm,
in cat timp va reusi sa planteze 150 de pomi?

Urmatorul tabel reprezinta viteza si timpul cu care poate fi parcursa una si aceeasi
distanta cu diferite mijloace de transport.
Reproduceti si completati:

Viteza (km/h)| 40 90 | 120 | 50 | 10

Timpul (h) 30 2| 4 6 | 8

55 % din elevii unei scoli sunt fete. Care este raportul dintre numarul baietilor si
numarul fetelor?

Scrieti sub forma de raport procentual:

a)%; b)2l5; c)%: d)%:
¢)0,91; £)2,14; 9) 1%; h) 2%.

Cate procente reprezinta:

a)5din12;  b) g din %; ¢)25dind0;  d) 1% din 2%?

a) Micsorati suma de 180 deleicu 15%. b)Micsorati suma de 240 de lei cu 20 %.
c¢) Mariti suma de 2100 de lei cu25%. d)Mariti sumade 1480 de lei cu 30 %.

Din 2 500 de seminte de porumb au incoltit 2 175. Care este procentul de incoltire
a semintelor?



=9

18. Fie experimentul ,,Se alege la intamplare o cifra
evenimente:
a)sigure; b)imposibile.

. Formulati doua exemple de

19. Intr-o cutie sunt 16 creioane de culoare verde si 14 de culoare albastra. Care
dintre urmatoarele evenimente are o sansa mai mare de realizare:
A:,,Se extrage la intamplare un creion de culoare verde” sau B: ,,Se extrage la
intdmplare un creion de culoare albastra”?

EE]

20. Untelevizor consuma 180 W (se citeste ,,vati”) de curent electric in 3 h.

Cat curent va consuma televizorul in 5 h? Dar in 8 h?

21. O fotografie cu dimensiunile de 5 cm si 6 cm a fost marita proportional astfel incat
lungimea ei a devenit egala cu 108 mm. Ce latime are acum fotografia?

22. Intabel sunt indicate tarifele de telefonie fixa pentru 2 pachete.

Minute | Abonament | Tarifpentru un minut suplimentar
Pachet . . .
incluse (let) (bani)
Standard 300 24 9,6
Econom 200 6 24

Domnul Banut vorbeste la telefon, in medie, 200 min. lunar, iar chiriasul sau,
Nelu, 250 min. lunar.

a) Care pachet este mai convenabil pentru fiecare dintre ei?

b) Cu ce suma de bani va contribui fiecare pentru achitarea telefonului? (Cercetati
ambele cazuri.)

23. Vazand ca un covor persan, cu dimensi-
unile de 3 m si 4 m, costa 4080 de lei,
iar un covor indian, cu dimensiunile
de 2,5 m si 4,5 m, costa 3825 de lei,
domnul Banut a tras concluzia ca pretul
covoarelor persane este mai mare decat
al celor indiene (dar perimetrul lor este
acelasi!). Are dreptate domnul Banut?

24. Sestiecid =34 si = =17. Aflati Z.
y y X

Rapoarte si proportii | (\)/




25.

26.

27.

28.

29.

30.

31.

32.

33.

34.

3S.

36.
37.

Raportul a doud numere naturale este % , iar diferenta lor este 3.

Aflatinumerele.
Produsul a doud numere naturale este 96, iar valoarea raportului lor este egala
cu 1,5. Aflati numerele.

Valoarea raportului a doud numere este egala cu 5,92, iar suma lor—cu 17,3.
Aflatinumerele.
Marimile x si y sunt direct proportionale. Stiind ca daca x =8, atunci y = 3, aflati:
a) valoarea lui y pentru x =12;
b) valoarea lui y pentru X = 2,
c) valoarea lui x pentru y = 30;
d) valoarea lui x pentru y =0,9.
Marimile u s1v sunt invers proportionale. Stiind ca daca u =12, atunci v = 20,
aflati:
a) valoarea lui v pentru u = 5; b) valoarea lui v pentru u =8;
¢) valoarea lui u pentru v = 60; d) valoarea lui u pentru v = 3.

Un muncitor avea salariul de 1600 de lei. In prezent, el are salariul de 2 320 de lei.
Cu cate procente i s-a majorat salariul?

Un profesor avea salariul de 3 600 de lei. In prezent, salariul lui este mai mare cu
35 %. Ce salariu are profesorul?

Determinati ce cantitate de soda caustica este dizolvata in 50 g de solutie de
concentratie 25 %.

Aflati ce cantitate de solutie de concentratie 15 % se obtine prin dizolvareaa 30 g
de zahar in apa.

Pentru a-si transporta recolta de floarea-soarelui, un fermier a inchiriat trei masini.
Prima il costa 1000 de lei, a doua— 1200 de lei si a treia —2 000 de lei. Care este
pretul mediu platit?

Media aritmetica a trei numere naturale consecutive este 27. Aflati numerele.
Ce medie are Paula la matematica, daca notele e sunt 7,9, 8,9, 7.

Masurand temperatura aerului la ora 10:00, in 7 zile consecutive, lonel a com-
pletat tabelul:

zwmw | L | M | M| 5 | v | s | p @
tec |20 |21 | 22 | 18 |19 | 23 | 24

Aflati care a fost temperatura medie la ora 10:00 1n acea sdptdmana.




38.

39.

40.

41.

EEE
42.

43.

44.

45.

46.

}Frecventa

Notele luate de elevii clasei a VI-a la test
sunt prezentate 1n diagrama alaturata.

a) Calculati media notelor luate la test.

b) Determinati procentul reusitei (rotunjiti
pana la zecimi).

¢) Aflati procentul calitatii (rotunjiti pana la
zecimi).

4 5 6 7 8 9 Nota

Suma de 1200 000 de lei este distribuitd persoa-

nelor 4, B, Csi D cain diagrama alaturata.

Aflati cati lei primeste fiecare persoana. B
15%

Lucrare practica. Faceti o vizitd la biblioteca scolara si determinati numarul
de carti editate in diverse limbi. Reprezentati datele obtinute cu ajutorul:

a)unui tabel;

b) unei diagrame circulare;

¢) unei diagrame cu bare.

Aduceti exemple de utilizare a elementelor de organizare a datelor din activita-
tile profesionale ale parintilor.

Mihai avea o suma de bani. El a cheltuit 20 % din ea. Cu cate procente trebuie sa
mareasca suma prezenta pentru a obtine suma initiala?

Un numar reprezinta 80 % din alt numar. Cate procente reprezinta al doilea nu-
mar din: a) primul; b) suma lor?

DaCQE:X:E:S, sa se calculeze:
a b c s .
2y XEYFZ, by XHY A2
a+b+c a‘+b“+c
Fie proportia % = % Aflati:
X+Y . X . X+2. 3x+4y
a) y b) X+y’ ©) y+9’ 9 4y -

Fie proportia a_ 9 Aflati valoarea fiecarui raport al proportiei, daca a+b = 27.

4 5



Varianta [

1. Lao competitie participa 80 de sportivi,

dintre care % sunt fete.

a) Adevarat sau Fals?

3 - .
,,g este un numar rational.”

b) Aflati cate procente din sportivi re-
prezinta fetele.

c) Aflati raportul dintre numarul de
baieti si numarul de fete care au parti-
cipat la o proba sportiva, daca la aceas-
ta au participat cu 12 fete mai putine
decat numarul total de fete.

. Fie numerele 6; 0,4 si 1,6. Completati
cu un numar astfel incat egalitatea ob-
tinuta sa fie adevarata:

6 _[]

04 16"
Argumentati raspunsul.
. Scara unei harti este 1: 5000000. Aflati

distanta dintre Chisinau si Briceni, daca
pe harta ea este de 4,8 cm.

. Inclasa a V-a invati 30 de elevi, in cla-
sa a VI-a — 28, in clasa a VII-a — 32,
in clasa a VIII-a — 30, iar in clasa a
IX-a — 35.

a) Reprezentati aceste date Intr-un
tabel.

b) Reprezentati aceste date cu ajuto-
rul unei diagrame prin batoane.

c) Aflati cati elevi, in medie, sunt intr-o
clasa.

Test sumativ

1.

I - N - .

5 2.

H~H -~ -
=

Timp efectiv de lucru:
45 de minute

Varianta I1
Laun concurs de matematica participa

60 de elevi, dintre care % sunt baieti.

a) Adevarat sau Fals?

,,00 este un numadr intreg.”

b) Aflati cate procente reprezinta
baietii.

c) Aflati raportul dintre numarul de
baieti si numarul de fete care au parti-
cipat la una dintre etapele concursului,
daca la aceasta au participat cu 8 baieti
mai putini decat numarul total de baieti.

Fie numerele 8; 0,5 si 2,5. Completati
cu un numar astfel incat egalitatea ob-
tinuta sa fie adevarata:

8 _05

[] 25°

Argumentati raspunsul.

. Scaraunei harti este 1:4000000. Aflati

distanta dintre Chisinau si Cahul, daca
pe harta ea este de 4,3 cm.

. Inclasaa V-ainvata 18 elevi, in clasaa

VI-a—24, in clasa a VII-a — 30, 1n clasa
a VIII-a — 18, iar in clasa a IX-a — 25.

a) Reprezentati aceste date Intr-un
tabel.

b) Reprezentati aceste date cu ajuto-
rul unei diagrame prin batoane.

¢) Aflati cati elevi, in medie, sunt intr-o
clasa.

Baremul de notare

10 9 8 7 6 5 4 3 2 1
27-26 | 25-24 | 23-21 | 20-17 | 16-12 | 11-8 54

Nota
Nr. puncte




ELEMENTE
DE GEOMETRIE




§1 Notiuni geometrice de baza

1.1. Notiuni geometrice

Ce stim? Ce aflam?

4l Examinati imaginile si observati asocierile ficute de Stietot.

— Linia orizontului — dreapta

Localitatile de pe harta — puncte

Fluxul de lumind — semidreapta

Traseul de zbor Chisindu—Bucuresti — segment
— Sinele de tren — drepte paralele

* Explicati notiunea figura geometrica.

* Care este cea mai simpla figurd geometrica?

¢ Figura geometrica este o multime de puncte.

¢ Punctul este cea mai simpla figura geometrica.

Reprezentam:
s sau X
¢ Dreapta este nemarginita.
Reprezentam:
a A B M N
sau ———

* Trei sau mai multe puncte ale unei drepte se numesc puncte coliniare.

* Doua drepte din aceeasi suprafatd plana care nu se intersecteazd se numesc
drepte paralele.

* Doud drepte care se intersecteazd se numesc drepte concurente.

ST capiois



2 Examinati desenul si completati adecvat:
D E B 4 F C a4
a) Punctul 4 este situat intre punctele si

b) Punctele 4 si C sunt situate pe partile diferite ale punctului
¢) Punctele 4, B, E, D sunt situate de aceeasi parte a punctului

d) Punctele sunt situate de aceeasi parte a punctului B.

e) Portiunea dreptei a, marginita de punctul B si formata din toate punctele dreptei a

,( _ situate de aceeasi parte ca $i punctul 4, se numeste

A"’ Ne amintim si completam

\0 Semidreapta este o parte a dreptei formata din toate punctele acestei drepte
situate de aceeasi parte a unui punct al i, numit origine a acestei semidrepte.
Reprezentam: Citim: Notam:
M N Semidreapta MN [MN

¢ Un punct O al unei drepte imparte aceasta dreapta in doua semidrepte opuse,
el fiind originea acestor semidrepte.
Reprezentam: Citim:
A 0 B Semidreptele [OA4 si [OB sunt opuse.

¢ Segmentul este o parte a dreptei formata din toate punctele acestei drepte
situate Intre doud puncte ale ei, numite extremitati.
Reprezentam: Citim: Notam:
4 B Segmentul 4B [AB]

Segmentele congruente au aceeasi lungime.
Mediatoarea unui segment este dreapta care trece

prin mijlocul segmentului si este perpendicularapeel. 4
Pe desen, dreapta d este mediatoarea segmentului AB.

Reproduceti desenul de mai sus. Notati pe dreapta d doua puncte M si N.
Comparati: a) AM si BM; b) AN si BN.
Trageti concluzia.

3 Cu ce figura geometrica poate fi asociata suprafata apei unui lac intr-o zi
fara vant?

Suprafata apei lacului (in lipsa valurilor) sugereaza o portiune de plan.

Elemente de geometrie _



i Planul este nemarginit. Reprezentam planul o (alfa):
Daci o dreapta se afld intr-un plan, atunci / /

ea Tmparte acest plan in doua parti numite o

semiplane.

. o d A
Pe desen punctele 4 si B apartin diferitor % N /

semiplane determinate de dreapta d.

A Adevirat sau Fals?

Doar unul dintre urmatoarele enunturi este fals. : 47|b

Gasiti-1 si justificati printr-un desen raspunsul.

a) Printr-un punct putem construi o infinitate de drepte.

b) Prin doua puncte diferite putem construi o singura dreapta.

¢) Segmentele congruente au lungimi egale.

d) Daca fiecare dintre dreptele a si b este paralela cu dreapta ¢, atunci dreptele a si
b sunt paralele.

e) Dacad fiecare dintre dreptele a si b este concurentd cu dreapta ¢, atunci dreptele a
si b sunt concurente.

1.2. Notatii i reprezentari

Observam si descoperim

4 Observati cum se citesc notatiile.

Notam: Citim: Reprezentam:
Aed Punctul 4 apartine dreptei d. /4/01’
Ae d Punctul 4 nu apartine dreptei d. _A\d

{4,B,C} cd | Punctele 4, B, C apartin drepteid. d
’ A B C
Ae o Punctul 4 apartine planului o.
aco Dreapta a apartine planului ¢.
[BC Semidreapta BC cu originea B. C B
: a4 ——
allb Dreptele a si b sunt paralele. b
b
a
ajb Dreptele a si b nu sunt paralele. b [
a(lb={M} | Dreptele a sib se intersecteaza in a M A
punctul M sau dreptele a 1 b sunt
concurente in punctul M.




Notam: Citim: Reprezentam:
a
alb Dreptele a si b sunt perpendiculare. ﬁg\b
[AB]=[CD] | Segmentele AB si CD sunt A.—_.B
—
congruente. C D
AB>CD Lungimea segmentului 45 este mai 4 B
mare decat lungimea segmentului CD. C"—j)
A=B Punctele A4 si B coincid. dep

Aplicam si explicam

2 Cititi, apoi reprezentati printr-un desen corespunzitor:
a) [MNIN[KP]={E}; Db) AB|d; <c) Cg AB.

’(*%
3 Pentru cei ingeniosi A,

=L
Cum putem scrie cu ajutorul simbolurilor matematice propozitia: ,,Punctele M, N

si K sunt coliniare”?

Exercitii gi probleme

N
1. Examinati desenul si recunoasteti:
a) punctele; b) dreptele; ¢) semidreptele; d) segmentele.

2. Examinati desenul problemei 1 si completati adecvat:
a) Dreapta d poate fi notata si astfel:

b) Semidreptele s sunt opuse.

c) Punctele sunt coliniare.

d) Punctul apartine dreptei ,1ar punctele nu apartin acestei
drepte.

e) Dreptele si sunt concurente n punctul

Elemente de geometrie _



3. Construiti i notati:
a) o dreapta si un punct care apartine ei;
b) un segment si un punct care nu-i apartine;
¢) o semidreapta i un segment paralel cu ea;
d) cinci puncte necoliniare fiecare trei.

4. Notati multimea tuturor punctelor dreptei 45:
a) situate intre punctele 4 si B;
b) situate de aceeasi parte a punctului 4 ca si punctul B.

5. Cititi:

a) M € [AB]; b) N¢[EF, c) dN[MN]={K};

d) b|| BC; e) ABLL; f) M ¢ o, g)bcp.
6. Examinati desenul si selectati segmentele cu lungimea:

a) cel mult 6 cm; b) numai putin de 3 cm;

¢) intre 3 cm 1 6 cm; d) mai mica sau egala cu 45 cm.

A B cC D E F G

7. Examinati desenul problemei 6 si determinati:
a) [AC]N[BD]; b) [BC]UICE]; c) [AD]\[BE];
d) [BCN[FE; e) [ABU[DC; f) [BFIN[CB.

8. Punctele 4, B si Csunt coliniare 1n aceasta ordine. Aflati lungimea segmentului:
a) AB, daca AC =20 cm, BC =0,12 dm;
b) AC, daca AB =9 cm, BC =1,5 dm;
¢) BC,daca AB=14cm, AC=41dm;
d) AC, daca AB=2BC =10,8 cm.

HE[]

9. Reproduceti desenul. Utilizand rigla si echerul, construiti prin punctul M o dreap-
ta paralela cu dreapta d si alta perpendiculara pe dreapta d.

M
M
d
d
\ /
a) b) C)



10. Utilizand compasul, comparati lungimile segmentelor:
a) AB si CD; b) MN si KP; ¢) FG si EH, d) RSs1 TQ.

K P 0
11. In cate moduri poate fi numita dreapta din desen?

A B C D

12. Punctele 4, B si C sunt coliniare in aceasta ordine. Determinati distanta dintre
mijloacele segmentelor AB i BC,daca AB =24 cm si BC =16 cm.

EEE
13. Segmentele 4B si BC sunt situate pe aceeasi dreapta. Aflati BC,daca 4B =16 cm
si distanta dintre mijloacele segmentelor date este de 14 cm.

14. Punctele 4, B si C sunt necoliniare. Prin fiecare doua dintre ele a fost construita o
dreapta. In cate portiuni impart planul dreptele construite?

15. Dreptele-axe numerice Ox si Oy din desen sunt perpendiculare. Notatia A(4; —1)
se citeste: ,,Punctul 4 are coordonatele 4 si —1”, ceea ce ITnseamna ca dreapta
paralela cu Oy, care trece prin punctul 4, intersecteaza axa Ox n punctul de divizi-
une 4, iar dreapta paralela cu Ox, care trece prin punctul 4, intersecteaza axa Oy
in punctul de diviziune —1. Aflati similar coordonatele celorlalte puncte din desen.

Model- y
B(zas, 1) 4..
L.
31 I F
D 24
QH 1 .B CK

Elemente de geometrie



2.1. Clasificarea unghiurilor
Ce stim? Ce aflam?

4 Cititi ghicitoarea lui Stiemult si stabiliti ce figura geometrica
este descrisa:

Doua semidrepte
Cu capat comun
O figura este,
Denumita ... .

* Cum se numeste instrumentul din mana lui Stiemult si ce se poate construi cu el?

I¥Ne amintim
¢ Unghiul este o figura geometrica formata din doua semi- B

drepte (laturile unghiului) cu originea comuna (varful

unghiului).

Unghiul format de semidreptele [AB si [AC se notea-

zi /BAC. ¢

¢ Interiorul unghiului este multimea punctelor care sunt situate intre laturile
unghiului. Celelalte puncte formeaza exteriorul unghiului.

—interiorul unghiului BAC

C —exteriorul unghiului BAC

2 Examinati desenul si completati cu unul dintre cuvintele: nul, alungit, ascutit,
drept, obtuz.

&~
o

A
A

n 2 L K M
C E F G
ZABC esteunghi = . ZDFG —unghi| .
/DEF —unghi| . ZEFG —unghi| .
ZKLM  —unghi || ZLKM —unghi| .

« Scrieti unghiurile mentionate 1n ordinea crescitoare a masurilor lor.

R
D




2.2. Masurain grade a unghiurilor

4| Daci nu tinem cont de notatii, doud segmente diferite se deosebesc prin lun-
gime. Comparand doua segmente, de fapt, comparam lungimile lor.
Cum comparam doud unghiuri?

Din clasa a V-a cunoastem ca deschiderea unghiului reprezinta masura lui. Deci, cu
cat aceasta deschidere este mai mare, cu atdt mai mare este masura unghiului. Prin
urmare, dintre toate unghiurile, unghiul alungit are masura cea mai mare.

/& Relinetil
J

Masura unghiului 4 se noteaza prin m(ZA).
Doua unghiuri se numesc congruente daca ele au masuri egale.
Daca unghiurile 4 si B sunt congruente, notam ZA = ZB.

Observatie. Unghiurile congruente prin suprapunere coincid.

* De cate ori masura unghiului drept este mai mica decat masura unghiului alungit?
Justificati.

2 Cum construim un unghi congruent cu cel dat?

Rezolvare: 4

Fie dat £A sitrebuie sa construim £B,
congruent cu ZA. B C
@ Construim semidreapta [BC. m=p o 1 2 3 §
@ Cuajutorul compasului, construim o portiu- N

ne de cerc cu centrul 4, care sa intersecteze

laturile unghiului 4 (fie in punctele M si N). -

A
M
@ Cuaceeasi deschizatura a compasului con- B \ K C
struim o bucata de cerc cu centrul B, care sa > /
intersecteze [BC in punctul K.
L
@ Cuajutorul compasului, depunem punctul L
pe bucata de cerc (cu centrul B) astfel incat ~ wmip- C
[KL]=[MN]. B IK
Obtinem /KBL = /B = /A - /
C
B K

Elemente de geometrie _



3 Mihaela trebuie sa compare masurile unghiurilor 4BC si DEF.
A F

B C D E

Cititi informatiile urmatoare si ajutati-o pe Mihaela sa rezolve problema.

K" Retinetit |
" ¢ Pentrua obtine unitatea de masura a unghiurilor, oamenii ,,au impartit” unghiul
alungit Tn 180 de parti egale. Ei au considerat cd o parte (din cele 180) are
masura de un grad si au notat 1° (a se vedea desenul).
180°

£ —1°

A 0] B

* Deci, masura unghiului alungit este de 180°.

* Masura unghiului drept este de 90° (citim ,,90 de grade”™).

¢ Unul dintre cele mai utilizate instrumente pentru
masurarea unghiurilor este raportorul. Pentru a
masura un unghi, plasam astfel raportorul, incat
varful unghiului sa coincida cu centrul semicercului
raportorului, iar o latura sa treaca prin notatia 0.
Astfel, cealalta laturd va trece prin notatiacareva £ :
ardta masura unghiului. ﬁuhliullmﬁlulujldu:ﬁ||i|i|||h|iliujldmilahjilm
Unghiul UNG din desen este de 120°.

Notam: m(£LUNG) =120°.

Activitate practica

» Utilizati raportorul pentru a rezolva problema Mihaelei.

4%1 Cum se construieste cu ajutorul raportorului un unghi de 60°?

Rezolvare:

@ Construim semidreapta [NG.

@ Plasam astfel raportorul incat centrul semicercului sau sa coincida cu punctul N,
iar semidreapta [NG sa treacd prin notatia 0.

@ Construim punctul U in dreptul notatiei 60.



@ Unghiul UNG este de 60°.

G N\ 00° G

i)
@ @-@ ®

Activitati practice

* Construiti dupa acelasi procedeu un unghi: a) de 45°; b)de 110°.

* Construiti un segment 4B de 5 cm si mediatoarea lui.

2.3. Clasificarea perechilor de unghiuri

I/ Retlineli!
L

¢ Doud unghiuri coplanare se numesc unghiuri adiacente daca au varful comun
si 0 laturd comuna, situata intre celelalte doua laturi ale unghiurilor.

¢ Unghiurile 4 si B se numesc unghiuri complementare daca suma masurilor
lor este 90°. In acest caz unghiul 4 este complementul unghiului B si reciproc.

¢ Unghiurile 4 si B se numesc unghiuri suplementare daca suma masurilor lor
este 180°. In acest caz, unghiul A este suplementul unghiului B, iar unghiul B —
suplementul unghiului 4.

4l Examinati, masurati si completati adecvat cu una (sau mai multe) dintre notiunile:
complementare, suplementare, adiacente.

D G J

a) Unghiurile ABD si CBD sunt unghiuri
b) Unghiurile EF'G si HIK sunt unghiuri
¢) Unghiurile H1J s1JIK sunt unghiuri

d) Unghiurile LON si MON sunt unghiuri
e) Unghiurile PRQ si QRS sunt unghiuri

Elemente de geometrie _



2 Calculati masura unghiului COD din desen, daca m(£AOB) = 40°. A

Cerceldm si descoperim

Unghiurile AOB s1 AOC sunt adiacente suplementare.
Prin urmare, m(£AOC) =180°—

Unghiurile AOC si COD sunt adiacente suplementare. D

Prin urmare, m(£COD) = 180° — = =m(L ).

* Calculati si comparati masurile unghiurilor BOD s1 AOC. Trageti concluzia.

£ Retinetit |

o . . . . A ~ ~ . .
Doua unghiuri se numesc unghiuri opuse la varf daca au varful comun si laturile

lor sunt semidrepte opuse.

£ Retinetit |

=

Proprietatea unghiurilor opuse la varf
Unghiurile opuse la varf sunt congruente.

« Cate perechi de unghiuri opuse la varf formeaza doua drepte concurente?

2.4. Bisectoarea unui unghi

&
T A
Bisectoarea unghiului este semidreapta C
cuoriginea in varful unghiului, inclusa in

interiorul lui si care formeaza cu laturile

unghiului doud unghiuri congruente. (0] B

[OC este bisectoarea unghiului AOB.

* Construiti un unghi drept, apoi, cu ajutorul raportorului, construiti bisectoarea lui.
| Aplicam | A b

Semidreapta [OD este bisectoarea unghiului A0B. - o/
Ce masura are unghiul 40D, daca m(£AOB) = 71°?

Rezolvare: ) 3

Evident, putem considera ca m(£AOD) =71°:2 =30,5°.
Dar ce inseamna 0,5°?



Pentru a masura mai exact unghiurile, se folosesc unitati de masura mai mici decat

gradul.

1 .. . U A .
Astfel, 0 dintr-un grad se numeste minut (se noteaza '), iar -~ dintr-un minut

60
se numeste secundai (se noteaza ''). Prin urmare, 1° = 60", 1'=60",

Astfel, 30,5° =30°30".
Raspuns: m(£AOD) =30°30".

| Aplicam
3 Calculati:
a) 24°52'48” +33°49'27"; b) 61°32'43” +47°36'58”.
Rezolvare:
a) 24°52'48” +33°49'27” =57°101'75” =57°102'15” = 58°42'15".
75" =60"+15"=1'15" 102" =60+ 42" =1°42"
b) 61°32'43” - 47°36'58” = 61°31'103"” — 47°36'58" =
32"=31+60" 61°=60°+60
=60°91"103" —47°36'58” =13°55'45".

Exercitii si probleme

I
1. Examinati desenul si recunoasteti unghiurile:
a) ascutite; b) obtuze; ¢) alungite; d) drepte.

D C

‘ /O 4
F

2. Examinati desenul exercitiului 1 si precizati perechile de unghiuri:
a) suplementare;  b) complementare;  ¢) adiacente;
d) adiacente complementare;  e) adiacente suplementare.

Elemente de geometrie _



3. Calculati masura:
a) complementului unui unghi de 60°;  b) complementului unui unghi de 38°;
¢) suplementului unui unghi de 70°; d) suplementului unui unghi de 11°.

4. Calculati masurile unghiurilor necunoscute din desen:

43\\\\\?\ c
o ?
A AN D 4 B, A3%°
N e P
- E E

a) b)
5. Aflati masura unui unghi, daca masura complementului sau este:
a) de 2 ori mai mare; b) de 8 ori mai mic4;
¢) cu 20° mai mare; d) cu40° mai mica.
6. Aflati masura unui unghi, daca masura suplementului sau este:
a) de 3 ori mai mare; b) de 5 ori mai mic4;
¢) cu 50° mai mare; d) cu 150° mai mica.

7. Construiti unghiurile:
a) ABC si CBD astfel incat semidreptele BD si BA sa fie opuse;
b) ABC si DBE astfel incat fiecare dintre perechile de semidrepte BE si BC, BA si
BD sa fie semidrepte opuse.
8. Construiti doud unghiuri: a) cu varfcomun si nicio laturd comund;
b) cu o laturd comuna si celelalte — semidrepte opuse.
¢) cu o latura comuna si celelalte —reciproc perpendiculare.
9. Stabiliti tipul unghiului, stiind cd masura lui este de:
a) 90°; b) 180°; c) 60°; d) 135°; e) 0% f) 87°.
10. Construiti ununghi cu masura de:
a) 40°; b) 135°; c) 80°; d) 155°.
11. Care este masura unghiului descris de minutarul unui ceas timp de:
a) 15 min.; b) 30 min.; ¢) 25 min.; d) 10 min.?
12. Examinati desenul si aflati masura unghiului AOB:

B C
B
55° 2N % 71
C 9 A 0 A D
a) b)

13. In cat timp minutarul unui ceas va descrie un unghi cu masura de:
a) 30°; b) 60°; c) 135 d) 1°?




14.

15.

16.

Calculati:

a) 39°24"+25°43; b) 67°18"+15°24’;

c) 51°40"-27°33; d) 120°-116°52".

Unghiul alungit AOB din desen a fost divizat de D E

4 semidrepte in 5 unghiuri congruente. C

Aflati: r
a) m(£LAOC); b) m(£LCOE);

¢) m(£BOC); d) m(£FQOC). i 0 3

Desenati doar cu rigla si creionul un unghi cu masura:
a) mai mare de 90°;  b) mai mica de 90°.
Aflati masura unghiului construit.

HEE]
17. Calculati: a) 45°:2; b) 97°:2; ¢) 2-75°38; d) 2-67°29.
18. Imaginea reprezinta datele co-

19.

lectate de la bordul unei drone:
47,14° si 28,94°. Pentru a scrie
47,14° fara virgula, adica indi-
cand minutele si secundele, vom
proceda astfel:
4714°=47°+0,14° =
=47°+(60-0,14) =47°+8,4' =

=47°8'+(60-0,4)" = A7 ‘4704 020-08-30/12:18350.,

_ 47°8 + 24" — 47°8'24" HS:0.9ms |k _VS:.-—'O;':lm_/s' D{15m "I-i'j::"15rh i ; \

Scrieti fard virgule (indicdnd minutele si secundele):
a) 28,94°; b) 40,15 c) 34,45°; d) 89,22°; e) 76,18°.

Examinati desenul si aflati valoarea lui x:

o 3
X+30%x X—42°>\\x x//<gx

a) b) ©)
X X
d) e)

Elemente de geometrie _



20. Examinati desenul si aflati masurile unghiurilor AOB s1 BOC:

B B
2X+20° g0 3x—28° ) X+80°

A 0 C A 0 C
a) b)

21. Ununghi are masura de 44°. Aflati masurile unghiurilor formate de bisectoarea lui
si de laturile complementului adiacent cu acest unghi.

22. Ununghi are masura de 68°. Aflati masurile unghiurilor formate de bisectoarea lui
st de laturile suplementului adiacent cu acest unghi.

23. Diferenta masurilor a doud unghiuri suplementare este cu 100° mai mica decat
suma lor. Aflati masurile unghiurilor.

24. Adevarat sau fals?
a) Masurile unghiurilor opuse la varf si suplementare sunt egale cu 90°.
4# b) Masurile unghiurilor opuse la varf'si complementare sunt egale cu 90°.
g ¢) Masura unghiului format de bisectoarele a doua unghiuri complemen-
tare este egala cu 45°.
d) Masura unghiului format de bisectoarele a doud unghiuri suplemen-
tare este egala cu 90°.

25. Laintersectia a doud drepte concurente se formeaza 4 unghiuri. Care sunt masurile
unghiurilor, dacd suma masurilor a 3 unghiuri este egala cu 200°?

EER
26. Examinati desenul si aflati masurile necunoscute ale unghiurilor. Trageti concluzia.
C 9 B B 148° C
? 24°
D ? A 4 ? D
a) b)
27. Dreptele AB si CD din desen sunt P
paralele. Calculati masurile A 63° B
necunoscute ale unghiurilor. M ?
Trageti concluzia. C D

/N"

28. Laturile a doua unghiuri cu acelasi varf sunt perpendiculare doua cate doua. Ce
pozitii relative pot avea bisectoarele acestor unghiuri?

29. Calculati masura unghiului format de acele ceasornicului la ora 2 i 10 minute.



§3 Poligoane

3.1. Linii frante. Poligoane

Cercetam si descoperim

1 Examinati imaginea.

Cu ce figurd geometrica poate fi asociat traseul de zbor:
a) Larnaca, Istanbul, Atena, Madrid, Lisabona;
b) Chisinau, Bucuresti, Roma, Milano, Miinchen, Chisinau?

Rezolvare:
a) Traseul de zbor Larnaca, Istanbul, Atena, Madrid, Lisabona descrie o linie franta
deschisa cu varfurile in oragele mentionate.
b) Traseul de zbor Chisinau, Bucuresti, Roma, Milano, Miinchen, Chisinau descrie
o linie franta inchisa.

/

~,
. ¢ Segmentele din care este formata linia B
franta se numesc laturi, iar capetele /\/ D
acestor laturi — varfuri ale liniei frante. 4
¢ Oricare trei varfuri consecutive ale unei C

linii frante sunt necoliniare.
¢ Linia franta deschisa are doua varfuri din care ,,porneste” doar cate o latura.




¢ Linia franta inchisa are doar varfuri din care ,,pornesc’ cate doua laturi.
¢ Notam linia franta indicand varfurile ei in L
ordinea consecutivitatii lor. In desene sunt
reprezentate linia franta deschisa ABCD si
linia frantd inchisd KLMN. K N

M

22{ Construiti o linie frantd inchisa:
a) cu 4 laturi, dintre care doud nu vor avea varf comun si se vor intersecta;
b) cu 4 laturi, care se vor intersecta doar in varfurile liniei.

Rezolvare:
a) Construim linia frantd ABCD. b) Construim linia frantd KLMN.
B L
M
A
K
D
C N

¢ Linia frantd inchisa, ale carei laturi nu au alte puncte comune decat varfurile
liniei, se numeste poligon.
Linia frantd KLMN, construitd anterior, este un poligon cu 4 laturi. Puncte-
le K, L, M, N sunt varfurile acestui poligon.

¢ Diagonala poligonului este segmentul care uneste doua varfuri nealdturate
uneit laturi.

¢ Portiunea planului marginita de laturile poligonului se numeste interi-
orul poligonului. Cealaltd portiune a planului se numeste exteriorul poligo-

[KM], [LN]—diagonalele poligonului KLMN

—interiorul poligonului KLMN

| —exteriorul poligonului KLMN




3.2. Tipuri de poligoane

‘ﬁ“ Cum se numeste poligonul cu 3 laturi? Ce poligoane cu 4 laturi au fost studiate in
clasele precedente?

Rezolvare:

Triunghiul este un poligon cu 3 laturi. In clasele precedente am examinat pitrate si
dreptunghiuri, care sunt poligoane cu 4 laturi.
Exista i alte tipuri de poligoane cu 4 laturi.

’/ Retlineli!
L

¢ Poligoanele se clasifica dupd numarul de laturi:
triunghiuri — poligoane cu 3 laturi; patrulatere — poligoane cu 4 laturi,
pentagoane — poligoane cu 5 laturi; ~ hexagoane — poligoane cu 6 laturi etc.

2 Construiti un patrulater cu doua laturi paralele i congruente. Masurati lungimile
celorlalte doua laturi, apoi stabiliti pozitia relativa a dreptelor care le contin.

Rezolvare:

Patrulaterul ABCD are laturile
paralele AB si CD. In urma masu- 4 B
rarii obtinem ca AD = BC =5cm.
Cu ajutorul a doua rigle, ne con-
vingem ca dreptele AD si BC nu se
intersecteaza. Prin urmare, perechea
de laturi AD si BC are aceleasi pro-
prietati ca i perechea AB i CD: sunt D C
congruente si paralele.

[

¢ Patrulaterul cu doua laturi paralele si congruente se numeste paralelogram.

Paralelogramul are doua perechi de laturi paralele i congruente.

¢ Rombul este un paralelogram cu laturile congruente. <>

¢ Patrulaterul cu douad laturi paralele si alte doua
neparalele se numeste trapez. Laturile paralele ale trapez baze
trapezului se numesc baze.

Elemente de geometrie _



3 Examinati schema si observati tipurile speciale de paralelograme:

’ Paralelograme |
Paralelograme
arbitrare

Patrate

» Cum se numeste paralelogramul care este romb si dreptunghi in acelasi timp?

3.3. Perimetrul poligonului

'/ Examinati imaginile. Calculati perimetrul fiecarui poligon.

B
3
3 3
p 3
V)
Rezolvare:

Dgep =4-AB=4-3=12(cm).

Peoy =2EF +2FG =2-3+2-15=9(cm).

Ty = 2KL+2LM =2-25+2-3=11(cm).
9};<YZ_XY+YZ+XZ 25+25+4=9(cm).

'ﬁ“’m

C L M
3 |
K G 25 25 E 2
I
3 |
K N
Y
33 ®
D 25 25
@ @

Perlmetrul unui poligon este suma lungimilor laturilor lui.
[ L L
/ /
1 1
l L L
Po=4-1 P—=2(L+]) P, —=2(L+])

Pr=a+b+c




3.4. Aria patratului. Aria dreptunghiului
D g

4| Un fermier a impértit un lot de pamant in dous: primul
are forma patratica, al doilea — dreptunghiulara (a se vedea
desenul). Suprafata mai mica a fost iInsdmantata cu ceapa,
iar suprafata mai mare — cu usturot.

Ce suprafatd a fost Insamantatd cu ceapa si - 1C 20m
ce suprafatd — cu usturoi? m T
Rezolvare: ; G
@ Apges = AB? =87 =64 (m?). A F
@ DE = AF - AG =AF -BC =16-8=8 (m). tom
@ ./perc = DE-EF =8-20=160 (m?).
@ Observam ca .o/pgrg > ./pgcq, deoarece 160 > 64.
Rdéspuns: 64m? —cu ceapd; 160m? — cu usturoi.
C

2% Perimetrul unui dreptunghi este de 96 m.
Stiind ca 1atimea dreptunghiului reprezinta 50 % din
lungimea acestuia, sa se afle aria dreptunghiului.

Rezolvare: A D

@ Deoarece 4B reprezintd 50 % din BC, rezulta ca BC = 2 AB.
@ Ppep =2(AB+BC)=2(AB+2AB)=2-3- AB=6AB.

® Zygep =96m, deci 6AB =96 m.

@ AB = X (m).

® BC=2AB=2- = (m).

©® Apgep = ’ =

(m?).

Raspuns: m?.

/

e
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Exercitii i probleme

I
1. Observati traiectoriile de zbor ale dronei. Recunoasteti:
a) liniile frante deschise; b) liniile frante inchise; ¢) poligoanele.
-?““ B K N
_- /W D
- J L
F I M P K
A B /\/[_[
C
£ G
2. Construiti:
a) o linie franta inchisd cu 5 laturi; ~ b) o linie franta deschisa cu 6 laturi;
c¢) un poligon cu 5 laturi; d) o linie frantd Inchisa cu 5 laturi, care nu este poligon.
3. Construiti:

a) un paralelogram cu laturile de 6 cm si 8 cm;
b) un trapez cu bazele de 3 cm i 5 cm;

¢) un romb cu diagonalele de 4 cm si 7 cm;

d) un patrat cu diagonalele de 5 cm.

4. Aflati perimetrul poligonului cu laturile de lungimile:
4

a)3 cm; 4,2 cm; 5,8 cm; 6 cm; b) 3 cm; 3 cm; 1 cm; 1,5 cm.
5. Cate diagonale are un poligon cu:

a) 5 laturi; b) 6 laturi?
6. Aflati aria unui patrat cu latura de:

a) 8 cm; b) 3% cm; ¢) 2,05 cm; d) 7% cm.
7. Aflati aria unui dreptunghi cu laturile de:

a)6cmsi 10 cm; b) 8,5 cm s1 2,4 cm; C) 4% cmsi 12 cm.
8. In desen este reprezentat paralelogramul ABCD. Completati:

a) BC ;

) I B C

BN - {0}, o

¢) [AB] = ;

d) —[oc]. 4 b



B

9. Ce proprietati comune au:
a) paralelogramul si trapezul;
b) paralelogramul si dreptunghiul;
¢) rombul si patratul;
d) patratul si dreptunghiul?

10. Construiti un paralelogram KLMN.
Utilizand raportorul, masurati, apoi completati:

a) ZK = ; b) LN = ; c) M(LK)+m(LN) =
Trageti concluziile.

11. Aflati perimetrul:
a) unui triunghi cu laturile de 3% om; 4,6 cm si 5,9 cm;
b) unui patrat cu latura de 2% cm;
c¢) unui dreptunghi cu laturile de 25,6 cm si 34,3 cm;

d) unui romb cu latura de 5% cm.

12. O stradd de forma unui dreptunghi cu lungimea de 0,75 km si latimea de 10,5 m
a fost asfaltata. Sa se afle aria suprafetei asfaltate.

13. O echipa de muncitori a montat 32 de geamuri, fiecare avand forma unui drept-
unghi cu dimensiunile de 45 cm si 75 cm. Costul montarii unui metru patrat de geam
este de 80 lei. Aflati cat a costat intreaga lucrare.

14. Suma lungimilor laturilor unui patrulater este de 66 dm. Sa se afle lungimea fieca-
rei laturi, stiind ca ele sunt numere consecutive.

B C

15. Suprafata coloratd a dreptunghiului este de
12cm?. Sise afle aria dreptunghiului ABCD.

16. Compuneti o problema cu referire la:
a) perimetrul dreptunghiului si aria patratului;
b) aplicatii ale ariilor patratului si dreptunghiului.

Elemente de geometrie _



§4 Cercul. Discul

4.1. Elementele cercului

Ce stim? Ce aflam?

4l Examinati imaginea. Ce figura geometrici a descris pe gheati fiecare copil?

m Ana a descris o linie curba deschisa.

Dan a descris o linie curba inchisa.
Mihai a descris un cerc.

2 Examinati desenul (O este centrul
cercului) si completati adecvat.

Ne amintim! '

¢ Toate punctele cercului sunt

C AA egal departate de un punct,
numit centrul cercului.

‘ H M ¢ Segmentul care uneste centrul
cercului cuun punctal cercului
se numeste raza.

D ¢ Segmentul care uneste doua
puncte ale cercului se numeste
coarda.

B ¢ Coarda care contine centrul

cercului se numeste diametru.
a) OA= - =0E= - ¢ Pentru a construi un cerc,

by[OD]=| = . folosim compasul.
c)Segmentele | suntrazeale cercului. / V

d)| este diametrual cercului.

e}l suntcoardeale cercului.

f)Punctele|  apartin interiorului cercului.
g)Punctele . nuapartin cercului.

E




e

B Retineli |
;/ /B- Retlineti!

¢ Portiunea planului marginitd de cerc se numeste interiorul cercului.
Cealalta portiune a planului se numeste exteriorul cercului.

J

¢ Cercul impreuna cu interiorul sau se numeste disc.

—interiorul cercului

—exteriorul cercului

4.2. Lungimea cercului. Aria discului

Cercetam si descoperim

4l Mihai a masurat cu ajutorul metrului de croitorie diametrul d al bazei si lungi-

.. - . . . . L
mea L a cercului din baza a doud vase. Calculati valoarea aproximativa a raportului —

d
pentru fiecare vas.

Ce observati?

L=79,8cm, d=254cm L=59,7cm, d =19 cm

Rezolvare:

L 798 L 597

PO L —=—=314.
@ d 54 314. ® d 19

;/ _4 Retineli!

¢ Raportul dintre lungimea unui cerc si diametrul sdu este un numar constant
(care nu este rational), notat cu litera greceasca 7 (se citeste ,,pi”).
=~ 31416.
¢ Lungimea oricéarui cerc poate fi calculata cu ajutorul formulei L=7-d,
unde d este diametrul cercului. Daca se stie raza R a cercului, lungimea lui
poate fi calculata cu ajutorul formulei L =2-7-R.

* Calculati lungimea aproximativa a cercului curazade 5 cm.

Elemente de geometrie _



2 Stietot a descoperit formula de
calcul pentru aria discului. Observati
cum a procedat: R

=

;/ 'l Retineti!

Aria discului se calculeazi dupa formula ./ = 7R?, unde R este raza discului.

A Tmpartit discul in sectoare.

A aranjat sectoarele astfel incat
a obtinut o suprafata aproxima-
tiv dreptunghiulara cu dimensiu-
nile aproximative 7R si R (a se
vedea imaginea). R

Aria dreptunghiului obtinut este

7R R =R f
Prin urmare, aria discului poate fi R
calculata cu ajutorul formulei L
./ =7R?, unde R este raza dis- ! 7R !
cului.

* Calculati aria aproximativa a unui disc cu raza de 10 cm.

I

Exercitii i probleme

1. Desenat:
a) o curba deschisa;
b) o curba inchisa;
¢) un cerc cu raza de 4 cm.

2. Examinati desenul si recunoasteti elementele cercului (raze, coarde, diametre, centru):

E
N 7

a) b)



. Examinati desenul (O este centrul cercurilor).

Aflati multimea:

a) M a punctelor care apartin interiorului cercului mic;
b) Na punctelor care apartin exteriorului cercului mare;
¢) P apunctelor care apartin interiorului cercului mare si
exteriorului cercului mic; .
d) Q apunctelor care apartin exteriorului cercului mic.

. Construiti un cerc curaza de 4 cm si un punct M situat la distanta de 7 cm de centrul
cercului. Construiti punctele de pe cerc situate la distanta de:
a) 5 cm de punctul M; b) 7 cm de punctul M; ¢) 11 cm de punctul M.

. O drona a zburat descriind un cerc.
Aflati lungimea traiectoriei de zbor a

dronei, dacd raza cercului este egala cu:
6

a)3m; b)—m; c¢) 3g m.

T 3
. Calculati lungimea cercului cu diame-
trul de:

. 2 m oL
a) 10 cm; b)65cm, c)ﬁcm.

. O drona a zburat descriind un cerc.
Aflati aria discului marginit de traiec-
toria de zbor a dronei, daca raza cer-
cului este egala cu:

a) 10 m; b) 2% m;
. Calculati aria discului cu diametrul de:
a) 8 cm; b) 1% cm; c) % cm.

. In desen, punctul M este mijlocul laturii pe care se afli. Utilizand compasul, com-
parati intre ele distantele de la punctul M pana la varfurile triunghiului. Trageti
concluzia.

Reproduceti desenul, apoi construiti un cerc cu centrul M, care sa contind varfurile
triunghiului.

M

a) b)

Elemente de geometrie



10. Desenati doud cercuri astfel incat distanta dintre centrele lor s fie:
a) egald cu suma razelor lor; b) egala cu diferenta razelor lor;
¢) mai mare dect suma razelor lor.

11. Razaunui cerc este de 10 cm. Punctul O este centrul cercului. Care este pozitia
punctului M fata de cerc, daca:
a) MO=75cm; b) MO=10cm; ¢) MO=12cm; d) MO= 5% cm?

HE]
12. Cate puncte comune au doua cercuri, daca distanta dintre centrele lor este de

8 cm, iar razele lor sunt respectiv de:

a)Scmsi6cm; b) 2% cm si 5% cm;
c)2cmsi6cm; d)3 cmsi 4% cm?

13. Adevarat sau Fals?
a) Orice diametru separa cercul in doua semicercuri.
b) Un diametru este de doua ori mai scurt decat o raza a aceluiasi cerc.
c¢) Doua cercuri cu raze de aceeasi lungime prin suprapunere coincid.
d) O coarda a cercului este segmentul determinat de doua puncte de pe cerc.
) Nu exista un cerc cu cateva diametre.
) Doua cercuri pot avea doar un punct comun. Zib
g) Douad cercuri pot avea 3 puncte comune.
h) O dreapta si un cerc pot avea cel mult doud puncte comune.

EEN
14. Examinati desenul si calculati lungimile portiunii de cerc (O este centrul cercului):

15. Construiti segmentul AB de 3 cm, apoi construiti un cerc astfel incat punctele 4 si B
sd apartind acestui cerc.

16. Examinati desenul si calculati aria portiunii de disc
(O este centrul discului):

6cm

a) b) c) 8cm



§ 5 Corpuri geometrice

5.1. Cubul, cuboidul, piramida

¥ Ne amintim

1 Examinati corpurile geometrice reprezentate. 1%

F
—

E !
B

A
@

Cuboid

(Paralelipiped dreptunghic)

Completati adecvat:
v Cuboidul ABCDEFGHare|  ba-

ze,| fete laterale, | varfuri,
12 [

v Fetele cuboiduluisunt| .

v' | suntmdrginite de dreptun-
ghiuri congruente.

v S
. —muchii
|:| —baza

V' —varful piramidei

A\,
r————F=
|
|
|
|

v" Piramida VKLMN are o baza,
o varfuri, 410 sis
v [ estebazapiramidei VKLMN.

v Baza piramidei patrulatere este un

v" Cuboidul cu toate muchiile congruente

este [




Cercetam si descoperim

2%4 Stietot a confectionat din carton douad corpuri geometrice. Mai intai, el a decu-

pat desfasurarile lor.

O desfasurare a cuboidului
ABCDEFGH

O desfasurare a piramidei VKLM

>

C

7

]____ L=

7

177G

E

H

Vv
-
K L
M

» Construiti alte desfasurari ale corpurilor geometrice de la sarcina 2.
* Reprezentati desfagurarea unui cub cu muchia de 3 cm.

10cm‘ '
l—. . ,8/cm

~—15cm—

3 Cuboidul din imagine a fost confectio-
nat din carton. Aflati aria .«/ a suprafetei ocu-
pate de desfagurarea cuboidului si volumul lui.

Rezolvare:

Desfasurarea cuboidului este formata din
6 suprafete dreptunghiulare:

—doud cu dimensiunile de 8 cmsi 15 cm;

—doua cu dimensiunile de 10 cm si 15 cm;

—doud cu dimensiunile de 8 cm si 10 cm.

Prin urmare,

o/ =2-8-15+2-10-15+2-8-10 =
=2-(8-15+10-15+8-10) = 700 (cm?).
Volumul cuboidului este egal cu produ-
sul celor trei dimensiuni ale acestuia.
7 =8-10-15=1200(cm?).
Raspuns: .4, =700cm?, 7" =1200cm®.

7=L-1-h

A




_

E Retinelit |
;/ /E- Relineli!

Aria totala ( ./, ) aunui cuboid este suma ariilor tuturor fetelor cuboidului si se
calculeaza cu ajutorul formulei:

by =2-(L-1+L-h+1-h),
unde L, / s1 4 sunt dimensiunile cuboidului.

d

* Calculati aria totala si volumul unui cuboid cu dimensiunile de 9 cm, 6 cm

si 4% cm.

5.2. Corpuri rotunde

Ce stim? Ce aflam?

4| Examinati corpurile geometrice reprezentate.

@ Generatoare

Raza

N S
Cilindru Con Sfera
Completati adecvat:
v Cilindrul are baze — discuri paralele de aceeasi raza.

v Baza conului este un

v" Toate punctele sunt egal departate de un punct, numit
v" Raza sferei este segmentul care uneste cuun punct al sferei.
v" Segmentul este indltimea cilindrului, iar —1indltimea conului.

;/ ’I Relineti!

o

¢ Generatoare a cilindrului este orice segment care uneste doud puncte ce
apartin cercurilor bazelor cilindrului si este paralel cu dreapta determinata de
centrele acestor baze.

¢ Generatoare a conului este orice segment care uneste varful conului cu un
punct ce apartine cercului bazei conului.

Elemente de geometrie _



2%4 Examinati desfasurarea cilindrului si a conului.

R
H —- H
Lungimea cercului bazei l
O desfasurare a cilindrului

Sector de cerc

O desfasurare a conului

* Reprezentati desfasurarea:
a)unui cilindru cu ndltimea de 5 cm si raza bazelor de 3 cm;
b) unui con cu generatoarea de 4 cm si raza bazei de 2,5 cm.

3} Aflati aria suprafetei ocupate de desfagurarea unui e ‘
cilindru cu indltimea de 10 cm si raza bazei de 4 cm.

10cm
Rezolvare:
Desfasurarea cilindrului din imagine este formata dintr-un N J
dreptunghi cu dimensiunile de 27 -4cm, 10 cm i din doud L
cercuri curazade 4 cm. m

Prin urmare,
o/ =21 -4-10+2-7-4° = £(80+32) =1127 (cm?).

Raspuns: 1121 cm?,



Exercitii i probleme
WO
1. Examinati desenul si aflati cte muchii are corpul geometric:

I
1
1
|
——t -
// |77 S

a) b) c)
2. Examinati desenul problemei 1 si aflati cate fete are fiecare corp geometric.

3. Stabiliti cate varfuri are o piramida:
a) patrulatera; b) pentagonalg; c¢) hexagonala.

4. Aflati volumul unui cub cumuchiade: a)l0cm; b) 2% cm.
5. Aflati volumul unui cuboid cu dimensiunile:

a)3 cm, 5 cm, 8 cm; b) 4 cm, 3% cm, 8 cm.

6. Aflati aria totald a unui cub cumuchiade: a)8cm; b) 5% cm.
7. Aflati aria totald a unui cuboid cu dimensiunile:
a)6.cm, 8 cm, 10 cm; b)4 cm, 6 cm, 2% cm.

8. In desen este reprezentat un cub. Precizati:
a) dreptele paralele cu AD;
b) dreptele paralele cu DC; 4,
c) dreptele concurente n punctul B;
d) trei puncte necoliniare;
e) perechile de drepte care nu sunt nici paralele si ’
nici concurente. A D

1
1
i
1
My BL-—f-_J-

9. Desfagurarea carui corp geometric este reprezentatd in desen?

a) b) c)
10. Reprezentati desfasurarea:
a) unui cub cu muchiade 5 cm;
b) unui cuboid cu dimensiunile de 4 cm, 5 cm, 6 cm;
¢) unei prisme triunghiulare cu muchiile bazei de 3 cm si muchiile laterale de 5 cm.

Elemente de geometrie _



11. Reprezentati desfagurarea unui cilindru cu:
a) raza bazelor de 4 cm si indltimea de 3 cm;
b) diametrul bazelor de 7 cm si Inaltimea de 4 cm;
¢) Inaltimea congruenta cu diametrul bazelor, egal cu 5 cm.

EE[]
12. Aflati volumul corpului din imagine, care este format din cuboizi:
2cm
5cm7y
_{J —l6cm —~
6cm 4 dem” K -—-- —_——
J_ __________ 3,5cm T :
i . !
\ CHI 10
cm
7cm .
~—10cm — ¢ s /
Scm
a) b)

13. Unbazin are forma unui cuboid cu dimensiunile bazei de 10 m i 15 m. Ce adanci-
me are bazinul, daca in el incap 352,5 m?® de apa?

14. Un hambar are forma unui cuboid cu dimensiunile de 20,5 m, 6 m si 5 m. Ce canti-
tate de fan poate fi pastrata in el, daca 1 m* de fan cantareste 52 kg?

15. Mihai taie cuburi cu muchia de 2 cm dintr-o bucata de lemn de forma unui
cuboid cu dimensiunile de 12 cm, 16 cm si 10 cm. Ce lungime va avea sirul de
cuburi puse ,,cap la cap™?

16. Aflati masa unei buciti de fier de forma unui cuboid cu dimensiunile de 6 cm,
10 cm si 15 cm, daca se stie ca densitatea fierului este de 7,8 g/cm?.

17. Stiind ca densitatea fierului este de 7,8 g/cm?, aflati care este lungimea muchiei
unui cub de fier cu masade: a)975 g; b) 121 kg 875 g; c) 62,4 kg.

EEN

18. Un cuboid din lemn are dimensiunile de 16 cm, 10 cm si

12 cm. Ce volum maxim va avea un cub care poate fi
confectionat din cuboidul dat?

de 8 cm, 4 cm si 2 cm. Pe parcursul a 7 zile de folosire, toate
dimensiunile sapunului s-au micsorat de 2 ori. Pentru cate
zile va ajunge bucata de sapun ramasa?




e
Sa recapilulam
a " ﬁ — 1. Care sunt notiunile
- geometrice de baza?
3.P i e
rezentat exemple de asocieri cu drepte, puncte, semidrepte,

segmente, drF:pte paralele, drepte perpendiculare, drepte
concurente din lumea inconjuritoare.

2. Cum se noteaza notiunile
geometrice de baza?

4. Care segmente sunt congruente?
Cum se noteaza?

5. Pentru ce se utilizeaza rigla gradata?
Dar echerul? Compasul?

7. Cum se clasifica
unghiurile?

6. Ce instrument nou ati studiat in clasa a VI-a?
Cu ce scop se utilizeaza?

8. Care sunt unitatile de

e aind 9. Care unghiuri sunt congruente?
masura a unghiului?

Cum se noteaza?

12. Care este cel mai

10. Ce tipuri de linii frante
simplu poligon?

| 11. Ce este poligonul? |
cunoasteti?

13. Cum se clasifica poligoancle? | 14. Care sunt elementele unui poligon? |

1. Cum se clasificd patrulaterele? | 16. Prin ce difera paralelogramul de trapez? |

17. Care sunt aseminirile
dintre patrat si romb?

18. Cum se clasifica
paralelogramele?

19. Ce inseamna a afla
perimetrul unui poligon?

21. Cum poate fi construit un cerc?

20. Cum se calculeaza aria patratului?
Care sunt elementele cercului?

Dar aria dreptunghiului?

23. Cum se calculeaza lungimea cercului?
Dar aria discului?

22. Care este deosebirea
dintre cerc si disc?

24. Ce reprezinta numarul 77 | 25. Ce corpuri geometrice ati studiat?l

26. Care sunt elementele cubului,
cuboidului, piramidei?

27. Prezentati cateva variante de desfasurare
a cubului, cuboidului, piramidei.

28. Cum se calculeaza volumul

29. Ce figuri geometrice plane su
i i nt el
cubului? Dar al cuboidului? p elemente

ale corpurilor geometrice studiate?

31. Care sunt elementele corpurilor

30. Care sunt desfasurarile corpurilor ’
rotunde studiate?

rotunde studiate?

33. Prezentati exemple de constructii
din localitate ce contin corpurile
geometrice studiate.

Elemente de geometrie _

32. Cum pot fi calculate ariile suprafetelor
corpurilor geometrice studiate?




Exercitii si probleme recapitulative

I
1. Construiti i notati:
a) doua drepte concurente; ¢) un paralelogram;
b) doud segmente paralele d) un romb;
intersectate de o semidreapta; e) un trapez cu laturile laterale congruente.

2. Cititi, apoi reprezentati printr-un desen:
a) M e[CD], CD|AB; b){X,Y,Z}cMN, MNNAB={Y};
c) [BAL[BC, [KM ||[BC, K€ [BA;
d) AB||CD, KPNAB={M}, KPNCD={N}.
3. Aflati distanta dintre mijloacele segmentelor AB si BC.
— 9cm —»]+4,6 cm-~ l+7 cm——l<—18,8 cm ———
y B C 4 C B
a) b)
4. Stabiliti tipul unghiului, stiind ca masura lui este de:
a)21°; b) 99°; c) 135°; d) 88°; e) 180°.

5. Care este masura unghiului descris de acul orar al unui ceas timp de:

a) 3 ore; b) 6 ore; c) 2 ore; d) 5 ore?
6. Calculati: a) 44°38'15” +29°46'28”; b) 66°58'11" +17°24'43";
¢) 100°50'42” —83°55'28"; d) 108°12'14” —57°57°16".

7. Examinati desenul si calculati valoarea lui x:

N 1370 690 /%

a) b) c)
8. Construiti: 9. Aflati lungimea laturii unui po-
a) o linie franta deschisa cu 6 laturi; ligon cu 5 laturi congruente,
b) o linie franta inchisa cu 5 varfuri; daca se stie ca perimetrul po-
¢) o linie franta Inchisa care sa nu fie poligon. ligonului este de 1,8 dm.
E.

10. Examinati desenul, apoi selectati punctele care:
a) apartin interiorului patrulaterului i exterioru-
lui cerculu;

b) apartin cercului si exteriorului patrulaterului;
¢) apartin interioarelor ambelor figuri;
d) apartin exterioarelor ambelor figuri.




11. Calculati perimetrul: a)unui romb cu laturile de 8,3 cm;
b) unui dreptunghi cu laturile de 6 cm si 2,4 cm;
¢) unui paralelogram cu laturile de 7,5 cm si 3,8 cm.
12. Calculatiaria: a)unui patrat cu laturade 6,1 cm;
b) unui dreptunghi cu laturile de 5 cm si 8,2 cm;
¢) unui romb cu diagonalele de 0,75 cm si4 cm;
d) unui patrat cu perimetrul de 1 m.

13. Aflati aria discului curazade: a) % cm; b) 14 cm; c) 2—10 m.
14. Aflati volumul unui cuboid cu dimensiunile:
a) 10 cm, 11 cm, 12 cm; b) 4 cm, % cm, 8 cm.
15. Aflati aria totala a fiecarui cuboid de la exercitiul 14.
EE[]
16. Examinati desenul si calculati aria paralelogramului ABCD:
a) B C b) B M__ ¢
10 cm / 81 cm
3
M
4 17 cm b 4 18 cm D

Indicatie: Reduceti rezolvarea la aflarea ariei unui dreptunghi

17. Examinati desenul
9,9 cm
sicalculati aria 8.4 3,2
triunghiului ABC: o .
6 cm

25c:m C M
c)

Indicatie: Reduceti rezolvarea la aflarea ariei unui dreptunghl.

18. Aflati lungimile laturilor unui dreptunghi cu aria de 192 cm?, daca se stie ca ele se
raporteaza ca 3 : 4.

HEEN
19. Aratati ca daca M este mijlocul laturii AB | 20. Examinati desenul siexplicati cum
a triunghiului ABC, atunci ariile triun- poate fi divizat dreptunghiul ABCD
ghiurilor AMC si BMC sunt egale. in 2 parti ale caror arii se vor rapor-
C taca2:3.
B C
4 cm
A M B A 10cm D

Elemente de geometrie



£
——= Varianta I

1. Examinati desenul.

Unghiul 4 are ma-

sura cu 15°45

mai mica de-

cat a unghiu- D
lui ADB. Completati:

a) Semidreptele ... si ... sunt opuse.
b) m(£BDA) =...

c) m(LA)=...

d) Unghiurile ADB si BDC sunt ...

. Examinati desenul.
ABCD este dreptunghi. M este
mijlocul laturii CD.

48°

——— - - =~

a) Calculati diametrul cercului din care
provine semicercul, daca x = 25,4 cm.
b) Aflati perimetrul figurii.

¢) Aflati aria figurii.

. Intr-un vas de forma unui cuboid cu
dimensiunile de 12 cm, 8 cm §i 10 cm
s-a turnat ulei (a se vedea desenul).

a) La ce indltime s-a ridicat uleiul in
vas, daca el ocupa un volum de 864 cm*?
b) Cate procente din capacitatea vasu-
lui ocupa uleiul?

c¢) Cat cantareste uleiul, daca 10 cm?
de ulei cantaresc 8 g?

Test sumativ

1.

3
| ]
3
4

5

]
5

]
6

Timp efectiv de lucru:
45 de minute

Varianta I1

Examinati desenul.
B C

D
W
A

Completati:

a) ABNCD=...

b) m(LACB)+m(ZLACD)=...

¢) m(£LACB)=m(£LBAC)+...

d) Unghiurile ACB si ACD sunt ...

. Examinati desenul.

ABCD este dreptunghi si AB = 0,6BC.

a) Calculati raza cercului din care pro-
vine semicercul, daca x=14,4 cm.
b) Aflati perimetrul figurii.

c) Aflati aria figurii.

. Stratul de ciocolata de pe un tort de for-

ma unui cuboid (a se vedea desenul)
ocupa 15 % din volumul tortului.

10 cm

B ;4—,:!/;2 cm
16,5 cm

a) Ce volum ocupa tortul?
b) Ce volum ocupa ciocolata?

c) Cat cantareste ciocolata, daca 10 cm?
de ciocolata cantaresc 13 g?

Baremul de notare

Nota

10

8

7

6

5

Nr. puncte

30-29

28-27

26-24

23-21

20-18

17-14

13-9

8-5

42

1-0




Capitolul 1

§1. 4.b) 13km. 6.54m. 7.2a)212;b)256;c) 1529;d)390; ¢) 1820; f) 1 540. 11.a) 3;b) 290; c) 289;
d) 1100; e) 170; f) 240; g) 6; h) 100. 12.a) 144;b) 675;¢) 1;d)4096;¢) 1; 1) 218;1)5;j) 6. 13.51 de
pasageri. 14.2) 6300;b) 1344;¢) 630. 15.a) 1326;b)4 824; ¢)3 780; d) 12700; ¢) 105 600. 17.36 cm?.
18.2) 38 000; b) 1050; ¢) 3480;d) 7420. 20.a) 1331;b) 341;¢) 256;d) 800. 22.a) 10;b) 225; c) 10;
d) 2401; e) 0; ) 900; g) 256; h) 9; 1) 625. 24. 93 de pagini. 25. 20 de soareci. 26.a) 1;b) 6;¢) 1.
Indicatie: Scrieti 3*° in forma 3° - 3°-3° - 3°.

§2. 2.a) {10, 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80, 90}; c) {15, 25, 35, 45, 55, 65, 75, 85, 95}.

3.a) 2456:5=491, rest1;d)1234:3=411, rest1. 4.6;28. 5.a) 11211,2880,6666,7 728,91 917,
b)2880,91917. 6.2)2,3,4,6,9,12,18;b)2,3,4,6,8, 12, 16,24;¢) 2,4, 5, 10, 20, 25, 50, 100, 125, 250.
7.b) 18,36, 54, 72, 90; ¢) 35, 70; d) 19, 38,57, 76,95. 8.311,137,211,163. 9.b) 2*-5; d) 2°-17;
¢) 235, 10.b)9: d) 12; ¢) 120. 11.b) ;—21; 0) g; d) %. 12.b) 45; ¢) 135; d) 36; ¢) 429; 1) 192.
14.2)1230,1233,1236,1239;b)2502,2511,2520,2529,2538, ...,2592;¢) 6300, 6 390. 16.2) A;b)F;
c¢)F;d)A. 17.Laora9:00. 18.2. 19.a) A;b)F;c) A;d)F;e) A; f)F. 21.2) 851 16;b) 95136 sau 181 27.
22.49,56,63,70,77,84,91. 23.Nu. 26. 15m. 27.22,44, 66, 83. 28. Indicatie. Aflati 24, 40].
31. Peste 12 saptamani, adica la 2 august. 32. 502.

§3. 2.¢)2,5;d)2;e) 16; ) 6. 3.2)c);d); ). 6.a) S={6}; b) S={55}; ¢) S={20}; d) S=9;
e) S ={1152}; f) S ={600}; g) S =; h) S ={5}. 8.536 depiese. 9. 16t. 10.a)4 lei; b) 7 integrame;
c) 144 de pesti. 13.a) 3a+3=30, S={9}. 16.a) S={303}, S={18}; b) S={208}, S ={37};
c) S={18}, S={7}; d) S={20}, S={2778}; e) S={430}, S={172}; f) S={9}, S={11}.
17.a) 11 ani;b) 6lei; ¢)49. 21.a) S=T; b) S={l}; ¢c) S=C; d) S=. 22.a)40 de automobile
BMW; b) 93 de carti in limba romana; c) 192 de pasageri. 23. a) 27 de meri; b) 13 capre; c) 80 de lei;
d) 10 pui. 26.2a) 118;b)301. 29.82 deoisi 18 capre. 30. O paine—6 lei, un cozonac—30delei. 31. 111,
112, 113. 32.20 de portocale, 10 mandarine, 22 de kiwi. 33. Sergiu— 62 de lei, Maxim—19 lei. 34.40kg
de ciment, 80 kg de nisip 51 30 kg de var. 35.a)37;b)237;c) 75;d) de 25 de ori. 37.a)37,5;b) 0,125.

Capitolul 2

§1. 7.a)F;c) A; d) F; e) F; f) A. 12. a) M,(-4); b) M,(0); ¢) M;(=7); d) M,(3); e) M(7);
f) Mg(=12). 13.a)—11 i 11;b)—65si 65; ¢) —78 si 78; d) —100 si 100. 16. a) 65,18, 22, 30,11,
—-100, 2011, 0. 20. a) 20; b) &; c) 123; ¢) 0; h) 411. 21. a) 19; b) 33; c) 87; g) 215; h) 98.
22. a) {5; 6; 9;11; 29; 388}. 25. a) A={-3,-2;-1,0;1 2;3;4}; d) D={-5,-4;,-3,-2; -1,
0;L 2; 3 4,5, 6} 28.-8,-7, -6, -5, -4, -3, -2, 0. 32.a) {0, 2,-5,10}; c¢) {-9,3, -1, 8}.
34.a) a=15 sau a=-15; b) a=123 sau a=-123; ¢) a=0; d) a=63 sau a=-63. 37.a)35;b) 14;
c)48. 39.a) a=12; b) a=17; c) a=25. 42.a) A={-2;1,0;1 2}; b) B={-1 0;1}. 44.1)F;2)A;
3)A;4)F.

§2. 6.b) -18<-17<-16; d) 21<22<23; f) 18<18,25<19. 10.a) 24, -19, 18, 15, 16,
21, 63. 13. a>0. 15.a) b >a; b) Nu se poate determina.

§3. 1.a)10; b)—8;¢c)—9;d) 7. 2.a)—131;b)-35;d)42. 6.a)-2;b)-10;¢c)-8; d)—13. 8.a)—6;
b)-2;c)-1;d) 11;e) 12; f)-23; g) 25;h)—1. 11.a)-9;b) 2;¢) 6;d)—6;¢) §; ) 0. 13.2)27;b)—151;
¢)—27;d)—16;¢e)—185. 14.b)—280;¢c)—180. 15.a)—6;b) 0;¢) 15. 17.a)—10; b)—41; c)—10; d) —40.
18.2)—100; b)—200. 25.100. 28. a) 0; b)—97 778; ¢) —986 667.



§4. 2.a)—19;b)—12;¢) 0; d) —25; e) —14; ) 39; g) 13; h) —22; 1) 46. 3.a) 8; b) 12;¢) 3;d) 3;e) -9;
f) —6; g) —7; h) -7;1) 2. 5.a) AB=8; b) AB=9; ¢c) AB=1. 8.a)8;b)-3;¢c)-18;d) 5;¢e) 1.
9.2)-8;b)—11;¢)2. 16. C(4)si AC =16.

§5. 2.a)—54;b)—105; ¢) 44; d)—17; ¢) 0. 7.a)—1800; b)—560; ¢) 0; d) 960. 8.a) 1;b)-32. 12.a)-3;
b)—12; ¢)-5; d) 12. 13.a)—12600; b) 1000; ¢) —1300; d) —29. 14.a)—1210; b)—17200; c) 15 000;
d)—15000. 18.2)—1188;b)—1919;c) 1485; f)—14 443.

§6. 2.a)—-13;b)4;c)—7;d)—12; e) -19; f) -27; g) 0; h) 51; 1) —11. 4.a) 16; b) —4; c) 6; d) 8.
6.a)3;b)-3;c)—4;d)-2. 8. Laora 12:00. 9.a)-29;b)—6;c) 25;d) 3.
§7.3.a)1;b)625;c)—-1;d) 1;e)—343; ) 3600; g) 10000. 9.a)—-67;b)—1010;d) 118. 10.a) 1 942;
b)-363;¢)-370. 15.4,5,6,7,8,9,10. 18.2)9;b) 7;¢) 12;d) 8; e) 4; ) 3; ) 8. 19.a) 1000; b) 144;
c)—7;d) 16; e) —1000; f) 144; g) 216; h) 100. 20.c)-815;d) 1780. 23.a) S={-2, 2}; b) S=0;
c) S={-2}.

§8. 3.a) S={-3}; b) S={85}; ¢) S={-1912}. 4.a) S={-170}; b) S={1992}; c) S ={-747}.
5.a) S={27}; b) S ={-11}; ¢) S ={6}. 6.a) S={160}; b) S ={380}; c¢) S ={342}. 7.a) S ={-24};
b) S={100}; c) S={-20}. 12.a) S={4}; b) S={5}; ¢) S={-2592}. 15. Raftul I—42 de carti,
raftul II — 57 de carti; raftul III — 30 de carti. 16. Lada I — 24 kg; lada IT — 12 kg; lada III - 9 kg.
20.a) S={-18;18}; b) S=O; c¢) S ={-2; 5}; d) S={5}.

Exercitii si probleme recapitulative

4.2)0;b)0;¢) 13. 6.a) S={-4}; b) S={-9}; ¢) S={3}; d) S={20}; e) S={-3}; f) S={-5}.
11. a) 35; b) —99; ¢) —11. 14. a) —14; b) —1. 17.a) S={-55}; b) S={-7,7}; ¢) S=O;
d) S={-6, 6}; e) S={-4,-2}; ) S={-3,17}.

§1.5.2)4,5;0)0, 1;0) 1, O,I;d)f3 2,-1,0,1,2. 8. a)106-b)09;c)1024-d)@- e)%‘ f)so
9.>Q->%-)210-) ©) £ D —2ei g) —aei h) 3. 10.2) 135 b) ~35; ©) 53

d) -3 ,e) 7200 t)480 11.e)2,75;f)0,35;g)0,04. 16.a)5516'b)—3sl—2'c)—1051—9'
d)—12$1—11‘e)0s11‘f)—1s10 23. a)-2,5;c)—3,7;d)—1,9;e) f)zo,g) 1 S) - 211
D=4 41‘1 m) 33 0) <10 p) 1. 28.a)4,26;b) = c)0,39;d)713. 29. 2) 0,4;

¢) - 2 d)l h) 12 30. a)096 b)45 ©)2.4:d) ~2; )6, 32.Cu 11,165 km. 34.2)-3;b)-20;

0 7,2, d) 95 ¢) 4; ) 03. 35. 40,5 lei. 36. 36,5 kg. 37. ) -3,56; b) -12,51; ¢) 0,3; d) ~1,23.

38.2) -2; b) %; ¢)~1,9; d)~7. 40. 160 km. 42.36. 43. 18 automobile. 44.21 km. 46. 18 lei.

47. 28 de elevi. 48. a) (:13)4; b) (-13)% ¢ (—3)5. 49.2) A;b) F; ¢) A; d) A ¢) A. 50. ) ﬁ,
3. .1 10 10 4 3

5
b) 2 ¢) ¢ 52.2) ~57:73 i ~731002 b) 7, ~Z3. -3, 55, ~50. 58. Cardd > cardB,

61.2) 2754 b)—-0,4;¢) 0,01; d)~0,475. 64.a)—1,4; b)5 ©)-1,4:d) 1,4;¢) 5. 68. a)l " b) - 3f

70.2)—89;b) 12;¢)—17;d)-323. 71. Furmcaadoua 73.95kg. 74.Da. 75.0,5kg. 76. 105 manuale.
77. 420 cm; 11016 cm?. 78. a) 1 . b) 1 0) ﬁ 80. 0,4 m. 82.9 cutii. 86. Semnul +.
89. 28 de elevi. 90. Aceeasi cantitate. 91. 27 de persici. 94. 0,7 kg.



§2.1.2)2,9msi4,5m. 2.a)340 de lei; b) un album costa 11,5 lei; o carte costa 11,5 lei. 3. 480,5.
5.a) 6 pui si 14 iepuri; b) 16 carti a cate 50 de pagini si 6 carti a cate 90 de pagini. 6. a) Cu 2 ani;
b) 102 carti in limba spaniold, 152 de carti in limba franceza si 204 carti in limba engleza. 7. 560 m.
9. 75 de gaste, 25 de rate si 20 de vitei.

§3. 2. a) A={257, 275, 527, 572, 725, 752}; b) card4 = 6. 4. a) A={3,4,5,6,7,8,9,10, 11,
12,13,14}; by cardM =12. 6.a) {3, 4,5, 6,7, 8}; b) {1, 3, 4,5, 7}; e) {&}; h) J; i) {4}; j) {2, 8}.
7. a) {0, 2, 4, 6, 8,10,12,14,16}; b) {1, 3,5,7,9,11,13,15}; ¢) {0,1, 4,9,16}. 8. a) {0,1, 2};
b) {L 2} ¢ {% % %, %} 9.3 tufe. 11.a) {1 2,3, 4,5,6,7,9,11 12}; b) {2, 4, 6}; ¢) @
d) {2, 4,6,12}; e) {1, 3,12}. 12.410 elevi. 16. 3 elevi.

Exercitii si probleme recapitulative

3. a)o-b)o 4.15 trandafiri. 5.32 de elevi. 9. % %g% 10.a) A:b) F; ) A; d) F. 12. a) 13,
. 34, 26,535 8,20, 9. 14 5 29
b)2 c)16 d) 3 7, ©) 2551 D 3. 15.2) 3 b) 505 0) o &) 235 €) . 19,423 m.

20, 25g knv/h. 21.62—1 2.2 kg, 23. a)l-b)l-c)l-d)l 24, )i'b)g'c)f'd)g;
0L n 8L 5

28’ ! 35’ %) oo
26. 2% kg, 27. 7§ ke 29. i 30. ) b)l

21
7 a2 7.1 .3
e)%lf)44ig) 367h)81]) 101_]) 15

]*25)6 b)2 ) d)7 )3 h)i?’
)i )3
10 10
34a)4 b)4 c)2 d)37— 35. a)2 b)6

3l.a )4 b)l )1

¢)0. 36.23 km/h. 37. 12§m 41. a)l ;b)9;¢)4; d)1 e)77;f)13,g)7 h) 2; 1)2 ,_])37
42. 62% m?. 43. 945 km/h. 44. 7§ kg. 49.a)3514;b) 7518;¢)255126;d)0si 1. 51.a) 16,12;

b) 15,258;¢) 30,644; d) 16,032. 52.26,1 km/h. 53.0,4kg. 54.2a)23,39;b) 12,423; ¢) 15,899; d) 23,643.
55.a) 37,287; b) 6,66; ¢) 91,89; d) 0,814. 59. 47,7 kg. 60. a) 3,628; b) 1,478; ¢) 21,773; d) 2,31.
62.2)0,608;b)0,3654;¢)0,024. 66. 2 =21m; ./ = 25,46 m’. 67.a)3,45;d) 19,55;1)0,125; g) 0,238.
68. 168 de lei si 60 de bani. 69. 352,5 km. 70. a) §; b) 2,2; ) 18; h) 3000. 71. in ziua a doua.

989 3. 1 3

73. a)l b) 57 74. a)5 b)41 75.400 de pasari. 78.a) —~—~ 300 )1512 )1—, d) 1—. 80. a) IE,
: 1 4 11 3 1 .

b) ﬂ’ c) d)2 ) ; ©) 1. 81. )1 b)7 . 86. 1618 kg. 87. a)l b) 88.12 min.

91.Cu 14,33 km. 98. a) 5,8; b) 1,0647;¢) 10,7663; d) 74,82. 99. A prunelor, cu 20 de lei si 20 de bani.
103.2)31,03;b) 25,18;¢)9,76; d) 2,84. 105.6,3 cm. 106. Da. 108.a) 22,4 m? b) 6 rulouri. 112.4km.

114. 2) 2%, )13 116. 17 dm2 117.2 bucti. 119.a) 0,096 g. 120. 20,4 km/h.
Capitolul 4

114 4 2_4_6_10_18, 918453645 . .
§1.220) 3.5 1 S 5=10=15"25"25' 0 3-8 =2 ~15 20" Y X>Vi D) x<y;

c) x>y; d)x>y. 10.a),<";b),<7¢),="d),<". 13. a) 5,625;b)4;¢)2,65;d)7. 16.a)20;b)20;
¢)8;d)0,0028. 18.0,6.20.0,25. 21.75 g. 24.750kg. 25.a) 15m;b) 1,49. 26.a)4,14 g/cm?; b) 1 300 kg/m?;
¢) 6500 kg/m?®. 27. 10,5 lei. 28.a)2,8;b)—1. 29. §. 30. 84 km/h. 31.AC =7cm, BC =8cm.

9
32. )45 g; b) 0,09. 33.0,125. 34. Da. 37.100 m. 39.a) x=1000, y =520, z=500; b) x = 70,

y =130, z=1820. 40.10. 41. a=100, b =300, c=600. 42.3080 de lei. 44.5.



§2.4.a)1; b) 18; ¢c) 12,5; d) 18; e) 1,2. 6. Problema are 6 solutii. Una dintre solutii este:

a 589 _62. b 21 _ 44 0) 675 _1240. d 0,06=O,3 )E @ 8. 2) Da, deoarece
6,08 64" 378 792’ 71080 1984 0,08 04’ ’ ’

5-18 =6-15; b) da; ¢) nu; d) da; e) nu. 10. a) 1,5 km; b) 1,3 km; c)4km,d)1,65km. 11.b) 5,575;

)2180 d) 14. 12.2) 16;b) ac =60, bd =15. 14.1200 cm. 17. 70kg.

§3.1.a) Da; b)nu; ¢) da; d) da. 3.a) A;b)F;c)F;d) A. 4.a)In 6zle;b)in 10zile. 5.a) 9,6 kg; 144 kg;
200 g; b) 0,875 7; 3,75 I. 6.a) 5 min. 20 sec.; 6 min. 40 sec.; b) 25 [; 45 /; 300 /. 7. Pentru 6 portii:
450 g de varza, 150 g de salam, 9 oud, 150 g de sunca, 120 g de maioneza, 3 cepe. 8.a) 5 g;b) 20 g.
9.2a) 9,36 g; b) 15,328 g. 11.a) 37,5 kg; 22,5 kg; b) 300 /; 60 /. 14. a) x=1000lei, y=18601lei,
z=2108lei. 15.9200=2100+3300+3800. 16.9,84cm. 17.a)126/;b)94,5/;¢) 18,9 1. 18.2)36,4 lei;
b) 91 de lei. 20. a) 261 de lei; b) 43,5 lei; ¢) 290 de lei. 21. 9; 10,5; 18. 22. Din 240 kg.
23.Din 1200 kg. 25. 12,8 m. 26. 15,20, 25. 27. 15000, 30000, 45 000.
§4.1.a)Da; b) nu; c) da; d) da. 3.a) A;b) F;c) A;d) F. 4. 32 km/h. 5. 4 zile. 6. 15 muncitori.
7. a) 12 h; 4 h; 48 h; b) 16 persoane; 3 persoane; 48 de persoane. 8. a) 10 min.; b) 6 min. 40 sec.
9. a) 75 de borcane; b) 20 de borcane; ¢) 50 de borcane. 10. a) 48 de minute; b) 45 de minute;
¢) 72 de minute. 11. 20 derafturi. 12. 4 min. 48 sec. 14. 240, 180, 144. 15. 15 camioane. 17. a) y—E
19. 4km 800 m.
§5.3.a) 10%;b) 20 %; ¢) 26 %. 5.a) 50 %; b) 25 %; ¢) 75 %; d) 10 %; ¢) 0,5 %; £) 0,1 %. 6. a) 62 %;
b) 83 %; ¢) 98,89 %. 7.a) 50 %; b) 25 %; ¢) 75 %; d) 40 %,; €) 48 %o; 1) 45 %; ) 0,5 %; h) 54 %; 1) 0,75 %
1) 175%; k) 150 %; 1) 37,5 %. 8. a) 4 %; b) 50%; c) 25 %; d) 97%, e) 101 %; 1) 223 %05 g) 20,4 %;
h)679 1%,1)33 (3)%,])1060%,k)5123%,1)100% 9. a) 7 b) c C) 5 25 yd) 1 e) > f)f 2) 230'
h) ) 2 1) 5an 200 v k) —— 400 v ) == 400 ) —. 10.2)0,03;b)0,07;¢) 0,18; d) 0,44; ¢) 0,009; f) 0,0025;

g) 0,394, h) 0,621;1) 0,4159; j) 0,5648. 12. a) 22 %; b) 40 %; ¢) 25 %; d) 37,5 %; €) 0,05 %; f) 1 %;
2) 80 %; h) 100 %; 1) 0,1(6) %. 13. ARISTOTEL. 14.24 g. 15.25%. 16.a)40 %;b) 60 %; c) 36 %;
d)40%. 19.Cu50%. 20.a) 3960 lei; b) 102,6 lei; ¢) 1500 de formulare; d) 150 ha; e) 1) 18,75%;
2)81,25%. 22.a)Da.

§6.1.a)2;b)4;¢)20;d)48;e) 1,5 lei; f) 6 cm; g) 18 dolari; h) 144; 1) 342;§) 256; k) 385 de lei; 1) 138,6 lei.
2.b)200; ¢) 128; d) 800; ¢) 80; f) 80; g) 200; h) 125; 1) 225. 3. a) 300 de lei; b) 120 de lei; ¢) 140 m;
d) 72 cm; e) 10300 de lei; ) 13 800 de lei; g) I m Imm; h) 1790 ml. 5.a) 5 %; b) 10 %; ¢) 25 %; d) 9 %.
7.a)F;b)A;c) F;d) A. 8.1 m47 em. 9. 168 de copii. 10. 2736000 de cetateni. 11. = 8,26 %.
12. 800 g. 13. Cu 1,495%. 14. Cu56%. 15.72%. 16.b) 21 de baieti. 17. 3%%. 18. 54292.
19. 12 baieti. 21.720 g. 22.2,7%. 23.a) 1,98 %. 24.20%. 27.1500 de lei. 28. 1000 de lei. 29. 60 %.
31.2a) 250 %; b) 83,(3) %; ¢) 600 %; d) 13,(3) %. 32. Vor ajunge in acelasi timp.

§7.5. a) O bomboana rosie; b) bomboane galbene si verzi. 7. a) 2 500 de manuale; ¢) miercuri, luni,
joi si vineri. 8. c) Pana la pranz. 12. c) Da. 13. a) 10,05; b) 1%; c)4. 15.12 ani. 16. 1,29 kg.
17.32 de ani. 25.2,06 m. 26. Nu. 28. a).

Exercitii si probleme recapitulative
1. a) 0,4; b) 3,5; ¢) 0,36; d) 1,5. 3. a) a<b; b) a<b; c) a>b; d) a>b; e) a<b;
f)a<b4a)lb)92 6. )5 20 30 _10 _ 75 35_7_14 84 _672_49

—. 7.a)Féina
de grau este mai scumpa; b) sucul de rosii este mai scump; c) faianta este mai scumpa; d) teava

6 24 36 12 051212967




8_16. 5_0)2,4=i_)g_2
9 18 %096 16" 04 008

c)nu;d)da. 10.2)97;21,6 ;60 ,b)37,5;51; 4% [ 11.150ore. 13. % 14.2) 25 %; b) 28 %; ¢) 90 %,

d) 750%, e) 91%; ) 214 %; g) 125%; h) 262,5%. 15. a) 41,(6)%; b) 66,(6) %; c) 62,5 %;
d) 63—% 16. a) 153 de lei; b) 192 de lei; ¢) 2 625 de lei; d) 1 924 de lei. 17. 87%. 20.300 W;
480 W 21. 9 cm. 22. a) Pachetul Standard, b) In cazul pachetului Standard, domnul Banut va
contribui cu 17,07 lei, iar Nelu —cu 21,33 lei. in cazul pachetului Econom, domnul Banut va contribui
cu 29,33 lei, iar Nelu — cu 36,67 lei. 23. Acelasi pret: 340 lei/m?. 24.5. 25.6$i 9. 26. 8 si 12.
27.14,8512,5. 28.2)4,5;b)0,75; ¢) 80; d) 2,4. 29. a) 48; b) 30; ¢) 4; d) 80. 30. Cu45%. 31.4860de
lei. 32.12,5g. 33.200 g. 34. 1400 de lei. 35.26,27,28. 36.8. 39.4—600000 de lei; B— 180000 de
lei; C—300000 de lei' D —120000 de lei. 42. Cu25%. 43.a) 125 %; b) 44,(4)%. 44.a) 5;b) 25.

45. a) 1%, d) 1f 46.3.

zincatd este mai scumpa. 8. a)

9. a) Da; b) da;

b) )9

Capitolul 5

§ 1. 8.a) 18,8 cm; b) 24 cm; ¢) 39,6 cm; d) 16,2 cm. 11.In 12 moduri: AB, BA, AC, CA, AD, DA, BC, CB, BD,
DB, CD,DC. 12.20 cm. 13. 12 cm. 14.1n7 portiuni. 15. C(-2,5; —2), D(-2; 2), E(2,5; —2),
F(5; 2,5), G(2;3), H(-3;1), L(-1 4,5), K(5;1).

§2. 11.2)90°;b) 180°; ¢) 150°; d) 60°. 12.a) 125°;b) 22°; ¢) 71°. 13.a) 5 min.; b) 10 min.; ¢) 22 min.
30 sec.; d) 10 sec. 14.a) 65°7"; b) 82°42"; ¢) 24°7"; d) 3°8". 15.a) 36°; b) 72°; ¢) 144°; d) 108°.
17. a) 22°30%; b) 48°30%; ¢) 151°16"; d) 134°58". 18. a) 28°56'24”; b) 40°9; c) 34°27;
d) 89°13'12”. 19.a) 75°; b) 111°; ¢) 112°30"; d) 33°; ¢) 46°30". 20.a) 136° si 44°; b) 68°si 112°.
21.22°168°. 22.34°5i 146°. 23.130°si50°. 24.a) A;b) F;c) A; d) A. 25.20°,20°, 160°, 160°.
26.2) M(£BOC) = m(£AOD) =156°, m(£COD) = 24°.

27. m(ZAMN) = m(£ZMND) = m(£CNK) =63°,

M(ZAMP) = m(£ZBMN) = m(ZCNM ) = m(ZDNK ) =117°.

§3. 4.a) 19 cm;b) 4,5 cm. 5. a) 5 diagonale; b) 9 diagonale. 6. a) 64 cm?; b) 10 % cm?; ¢) 4,2025 cm?;
d) 53,(7) cm?. 7.a) 60 cm?; b) 20,4 cm?; ¢) 50 cm?. 11.a) 14 cm; b) 11,(1) cm; c) 119,8 cm; d) 20,(4) cm.

§4. 6.b) 12,87 cm;c)2cm. 7.b) 7—7r cm?; ¢) —cmz 8.b) 0,497 cm?; c) S em?. 11. a) Apartine
interiorului cercului; b) apartine cercului; c) apar;me exteriorului cercului; d) apartine interiorului
cercului. 12.a)2;b)0;c) 1;d) 0. 14. a) 8w cm; b) 37w cm;¢) 5%71’0111. 16. a) 8w cm?; b) 97 cm?;
c) 481 cm?.

§5. 4.a) 1000 cm’; b) 18@ cm’. 5. a) 120 cm’; b) 104 cm?®. 6. b) 160% cm?. 7. b) 91% e,
12.a) 305 cm®; b) 1120 cm3. 13.2,35m. 14.31980 kg. 15.4,8 m. 16. =7kg20g. 17.a) 5 cm;
b) 25 cm; ¢) 20 cm. 18. 1000 cm?. 19. Pentru o zi.

Exerecitii si probleme recapitulative

3.a) 6,8 cm; b) 12,9 cm. 4. a) Ascutit; b) obtuz; ¢) obtuz; d) ascutit; e) alungit. 5. a) 90°;b) 180 °;
¢)60°;d) 150°. 6.a) 74°24’43"; b) 84°22'54”; ¢) 16°55'14”; d) 50°14'58”. 7.a)43°;b)21°;¢) 132 o
11.2) 33,2 cm; b) 16,8 cm; ¢) 22,6 cm. 12. a) 37,21 cm?; b) 41 cm?; ¢) 0,0625 cm?. 13. a) % cm?;

b) 1967 cm?; ¢) mcm 14.a) 1320 cm?; b) 4 cm?®. 15. a) 724 cm?®; b) 66 cm®. 16. a) 170 cm?;

b) 150 cm?. 17.a) 25,2 cm?; b) 4 cm?;¢) 35,64 cm?. 18. 16 cmsi 12 cm.
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